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 احصائیوي مفاھیم او محاسبې د کمی څیړنو لھ مثالونو سره-عملی احصائیھ
 

 خبرې ۍددې کتاب د محتوی پھ ھکلھ مخکین

 د لوی او بښونکی خدای  (ج) پھ لوی نامھ!

 ۍیھ کول پھ ننئاو معلومات را ټولول، تحلیلول او ارا کیږيبلل  ۍد معلوماتو نړ ۍنړ ۍ اوسن
یھ کولو او ئپوھھ د معلوماتو د ارا احصایويده.  ېګرزیدلمسئلھ  ۍد ژوند یوه ورځن کې ۍنړ

د  کې نړۍننی  بو پھ اړه پوھھ پھسمحا احصایوياو  ېد احصای، نو ځکھ  يلوستلو پھ اړه و
پرمختګ او اسانتیاوی  د  يتکنالوژ يیوه لزومھ ده. کھ څھ ھم د معلوماتګټور ژوند تیرولو 

ترونھ نشی کولای د انسان یوونھ اسانھ کړی خو بیا ھم کمپمحاسبو ډیر پیچلی او ستونځمن کار
 د دېپھ ځای عمل وکړی، بلکھ برعکس د بشر قومانده عملی کولای شی. لھ دغھ ځایھ څخھ  

مفاھیمو او محاسبو پھ ھکلھ لازمھ  احصایويموږ د  چې ،بلکھ لا نوره ھم زیاتھ شوی ،اړتیا شتھ
پھ ھکلھ اړینھ  احصایې. د تر څو د کمپوتری اسانتیاوو څخھ ښھ ګټھ واخستلای شو پوھھ ولرو

ګټوره او  رهد ھر چا لپا یېه لری، اما بنیادی پوھھ اړ پورېپوھھ زموږ پھ دندو او مسولیتونو  
  .ويحتی لازمی 

 کېلاتو پھ مراکزو یتحص يد عال  یوازې ھپھ اړه پوھ یېئاحصاد  کېنظامونو  تعلیميپھ  ږزمو
 پدېتدریس کیده.  ،ډولنظري پھ توګھ، ھغھ ھم پھ ډیر  برخې ېد یو د مضمون يد ریاض
لھ . دي يور زیات شومفاھیم او مسایل  یويئاحصا کېنصاب  تعلیميد ھیواد پھ  کېاواخرو 
 چېشوي را منځتھ  مراکزډیر متنوع  د معاصرو علومو  کېپھ ھیواد  کېاواخرو  پدېبلی خوا 

 وړاندې، يبرخھ و يپوھھ یوه اساس احصایوي چې کې، پھ کومو ېساحې د علومو غیر مروج
پھ اړه اکثرآ لھ خارجی منابعو څخھ، پھ  پوھې ییود احصائ کېکوی. پھ دغھ ډول مراکزو 

ځھ ھم شتھ غھ واقیعیت تھ پھ کتو سره دا ستوند.  کیږي، کار اخسنل کېخاصھ پھ انګلیسی ژبھ 
نا اشنا ښکاری او ډیر ورسره بلد  کېژبو  تعلیميمفاھیم زموږ پھ عادی او حتی  احصایوي چې

استدلال  ریاضیکيپھ  چېپوھھ لکھ څومره  احصایوي چې وينھ یو. خاصھ ستونځھ دا ھم 
. لھ دغھ تړلې وي ېاستدلال پورژبني اړه لری ھمدومره ، او بلکھ لا ډیره، پھ منطق او  پورې

اسلامی تعلیمات لری،  توګھپھ خاصھ لري د منطق پھ ھکلھ یو څھ پوھھ  چېاړخھ بیا ھغھ کسان 
 چېزموږ ھغھ وطنوال  چې. دغھ یوه ښیګڼھ ده شيپھ ژبھ ښھ تره پوه  احصایېد کیدای شي 

لھ لیکلو  کېھکلھ پھ خپلو ژبو پھ  او مفاھیمو ومحاسب احصایويھم د لري تعلیمات ساینسي یر غ
 احصایېد  کېزموږ پھ ژبو   چې.  تر ټولو مھمھ دا  ده شيګټھ اخستلای  ۍاسانمنابعو څخھ پھ 

دې د  اړتیاوې. دغھ واقیعتونھ او ديپھ ھکلھ معتبر منابع ھم ډیر کم او حتی پھ نشت حساب 
تجربھ د مختلفو  تدریس اوږدهمشوق وو. زما خپلھ د اساسي کتاب د تھیھ کولو او لیکلو یو 
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)  دا ده پورېپروګرامونو تر  ماستري(لھ مکتب څخھ د   کېنھادونو پھ مختلفو سطحو  تعلیمي
تھ اشده پوھې  ېمفاھیمو او محاسبو پھ ھکلھ لازم یويئاحصااو  ېیئد احصاځوانان زموږ  چې

د او ھم  يلات وکړای شیتحص يپھ بریالیتوب سره عال چېشي اړتیا لری ترڅو وکولای 
 ېد دغ کېپھ ھیواد  . شيګټور غړی ټولنې او د وکړي اغیزمن ژوند  کې نړۍ پھ دېمعلوماتو 

اړتیا تر  يموجوده اساسخوا یوې کتاب ولیکم تر څو لھ  دا   چېتھ وھڅولم دې زه  اړتیا شتون  
 .  کړيھکلھ نورو لیکنو تھ چمتو او تشویق  پدېوطنوال  خوا نور ېاو لھ بلکړي یوه حده پوره 

شکل او  يپھ دواړو کتاب -کیږياو محاسبو پھ ھکلھ منابع ډیر زیات پیدا  ود مفاھیم یېئاحصاد 
پھ نورو ژبو او  اً المعارفونو (ویکیپیدیاوو) پھ شکل، خو اکثر ةکتابتونونو او دایر يښناییھم د بر

 پھ اړه د احصایېد  چېیو بل ھدف ھم دا دی  ېلیکن د دې. ويژبھ انګلیسي پھ  توګھ پھ خاصھ
لھ دغھ ډول منابعو څخھ ښھ ګټھ پورتھ  چېکړي تھ ښھ تیار  ېد لوستونکيکتاب محتوی بھ دې 

پخپلھ ھم یوه ډیره پھ پوھھ  احصایې. د شيتبحر او تعمق زیات  یې کېعلم  پدېاو شي کړای 
، نو پخپلھ ھم تشویقیږی شيپوه  باندېتو اپھ مبادیو او اساس یېڅوک  چېپوھھ ده او  پورېزړه 
مفاھیمو د اصطلاحاتو  احصایويد  چېکوشش شوی  کېکتاب  پدې.  کړيژوره  ھخپلھ پوھ چې

تر  چېکار ھدف ھم دا دی  د دېولیکل شی.  اصطلاحات ھم  معادلانګلیسي تر څنګ د ھغوی 
پھ مفاھیمو د ښھ پوھیدلو لپاره نورو منابعو تھ ھم  چېڅو لھ لوستونکو سره مرستھ وشی 

 .شياو لھ ھغوی څخھ ښھ ګټھ واخستلای وکړي مراجعھ 

مفاھیمو معادل اصطلاحات غیر  یويئاحصاد  کېمو اشاره وکړه، زموږ پھ ژبو  ېمخک چېلکھ 
 احصایوي. کھ څھ ھم زموږ پخوانیو پوھانو او عالمانو ډیر زیار ایستلی او د ډیرو ديمعمول 

 يعلم اخیرن د دې لھ یوې خواوو، خو کړي ترتیب  یېمفاھیمو لپاره  مناسب اصطلاحات 
د  ېد اخیرو لسیزو د غمیزو لھ وج کېپھ ھیواد خوا زموږ  ېلھ بلاو لھ  وسعت پرمختګونھ او

ھ معادلو اصطلاحاتو ستونځ یويئاحصاد  کېیدلی وضعیت  زموږ پھ ژبو ردغی لړی پھ ټپ د
نھ لاغیر مسؤد غیر مسلکی، او ډیر ځلھ د  کېزیاتھ کړی ده. برسیره پر دی زموږ پھ ژبو 

 چېلپاره  د دېھ نوره ھم زیاتھ شوی ده. ونځتشبث لھ وجی د علمی او مسلکی اصطلاحاتو ست
، پھ ياو د علم لھ مینھ والو او حاجتمندو سره ښھ مرستھ وکړای ش واوسنی کتاب لھ لوستونک

د سوچھ کولو پر  ېایھ څخھ د ژب. لھ دغھ ځي ديبو اصطلاحات کاریدلد کلاسیکو ژ کېکتاب 
 د دې. ياصطلاحات جامع مفھوم او دلالت ولر یويئاحصا چېشوی  پدېز یکید او ترکأځای ت

د  ېموږ د علمی اصطلاحاتو لپاره د اړتیا پھ ھکلھ پوه شو او د ژب چېکار ھدف دا ھم دی 
  وتړو.  ېملاوھم لپاره  اژبو د غنپر ځای د خپلو  يسوچھ وال

 روابطو اساسيلھ ډیرو  پوھې ریاضیکيد  چېټول کوشش شوی  ېک کتاب پھ تھیھ کولو د دې 
تر څو یو  يو بلل ش يلرل بھ ھم کاف پوھې حسابيد  یوازې او حتی  يڅخھ کار واخستل ش

 ژبني پھ چې اساسات منطق د څنګ تر پوھې حسابي.  د يکتاب پھ محتوی پوه ش ېڅوک د  د
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کتاب  دې دکلھ کلھ  چېھمدغھ علت دی  .ده لزومھ یوه ھم لرل ،لری اړه ھم پورې مھارتونو
. کو شش شوی ھواره کړای شی چېاما پھ دقت لوستل بھ دغھ ستونځھ انشا الله کوي  ېژبھ پیچل

او کلتوری قرینی سره سم مثالونھ ور کړل شی،  تعلیميافغانی او اشنا مثالونھ او د ھیواد لھ  چې
مسایلو پھ ھکلھ  ياو ھم بھ د وطن ويتھ د پوھیدلو لپاره اسانھ  يلوستونک  لھ یوې خوا چې

 معلومات ارایھ کړای شی. ضمني

کوشش  کېسر لومړي .  پھ دي يراغل محاسبېمفاھیم او  اساسي  یېئاحصاد   کېکتاب  پدې
محاسبات بیان احصایوی مربوطھ اصطلاحات تعریف او بیان شی او بیا وروستھ  چېشوی 

لوستونکی ښھ ور  شی تر څو وړاندېیو مفھوم پھ مختلفو عباراتو  چې. کوشش شوی شوي دي
مفاھیم او شوي ر ذک  کېنیو دوو فصلونو یمخکپھ دوھم فصل وروستھ بیا  . ترشيپوه  باندې

ھ ھم څ، کھ یېپھ ھر ځل لیدو سره  او راغلي دي شکل بیا بیا پیچلي محاسبات پھ لږ څھ 
 چې کیږيترتیب سره ھیلھ  پدې. وي ېشو ېزیات یې ې، د اغلاق او تعمق درجتکراري ښکاري

 ېد ښ .يکړای ش يتر حده رھنمای ېکړ مفاھیمو پھ ھکلھ د زده اساسيبھ تر پایھ د لوستونکي 
لومړی او دو ھم  چې ويوره بھ ګټ چې کیږيتوصیھ  ېد لوستلو داس یېلپاره  ېاخستن ېګټ

او تر ھغھ  ي مفاھیمو سره ښھ بلد ش اساسيولوستل شی تر څو لھ ځلي څو څو  یېفصلونھ 
د کومو مفاھیمو پھ ھکلھ ستونځھ ولری نو ښھ  کھ چیرېولوستل شی.  برخېپاتھ  یېوروستھ  

 .    ويمرستندوی کیدای شي ، کړيشریکھ  یېلھ بل چا سره  چې ويبھ 

تھ  توصیھ  ياو ھر ډول لوستونک ويدغھ کتاب لوستل بھ د ھر چا لپاره ګټور  چې کیږيھیلھ 
، خو پھ خاصھ د وي، کھ د مکتب شاګرد، د پوھنتون محصل، ژورنالست او یا سیاسیون کیږي

او ھیلھ  ويھ ډیر ګټور استادان، محصلینو اومحققینو تھ ب تحصلاتو يمکاتبو معلمان، د عال
کیدای شي بھ مرستھ ور سره وکړای شی. برسیره پر دی دغھ کتاب  کېد دوی پھ کارونو  کیږي

کتاب او یا ممد  يد درس کېپھ مضامینو  احصایېرالمعلمینو او پوھنتونونو د د دا  کېپھ ھیواد 
 کتاب پھ شکل و کارول شی. يدرس

تر څو د بیا اصلاح او ښھ کیدو لپاره  يولول یېسترګو  پھ نقادو چېھیلھ لرم تونکو څخھ سولھ ل
او د ھیواد  ويبھ مو یو څھ کړی  د ھیواد والو لپاره چېھیلھ  پدې. ي ور کړای ش ېرومش یې
دغھ لیکنھ ختمووم او د دوعاوو غوښتنھ در څخھ  يوان نسل تھ بھ یو څھ ګټھ ورسولای شځ

 کووم.

پھ کمپوتر  یې  یوازېنھ  چېمننھ کوم  ېد ګران ھمکار ایران ګل څخھ د زړه لھ کوم کېپھ پای 
 ھم لوست. یېپھ احساس  ېکړ د زده ېد لیکلو ستونځمن کار وکړ، بلک کې
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 تعریفات او مفاھیم یې -احصائیھ لومړی فصل 

 مقدمھ

. کیږي وړاندېمفاھیمو پھ ھکلھ یو څھ معلومات  اساسيد مبادیو او  یېئاحصاد  کېفصل  پدې
مفاھیمو او  یويئاحصاد  يلوستونک  خوالھ یوې پد ی ترتیب بھ  چېددی بحث ھدف دا دی 

محاسباتو پھ  يیوئد احصا کېخوا بھ پھ راتلونکو فصلونو  ېاصطلاحاتو سره بلد شی او لھ بل
ترتیب سره بھ لھ لوستونکو سره لھ دی کتاب  پدې چې کیږي. ھیلھ ولري ېمفکور ۍھکلھ لومړن

 .  ويشوې کلھ مرستھ ھ پھ ېاخیستن ېګټ ېڅخھ د اغیزمن

 

 یې ې: تعریف، موضوع، غرض او ګټ (Statistics)یھاحصائ

معلوماتو تھ راجع کیده،  يساحو پھ اړه عدد يکلمھ تر ډیره وختھ  د د ولت یا سیاس احصایېد 
لھ  چې ويداسی اداری  کېتشکیلاتو   يھ کلھ خو بھ پھ  دولتلد نفوسو احوال اونور او ک مثلاً 

ریاست او د  سجلد نفوسو د  کېزموږ پھ ھیواد  مثلاً سروکار وو،  یېدغھ ډول مسایلو سره بھ 
 ریاست او نور. احصایې يمرکز

 ېیھ کولو مطالعئیھ د معلوماتو  او ارقامو دراټولولو، تنظیمولو، تحلیلولو، تعبیرولو او ارااحصائ
ټولو اړخونو، یھ د معلوماتو د راټولو لھ .  پر دغو اړخونو برسیره احصائکیږيتھ ویل  پوھېاو 

یھ د پوھان احصائ ځینې. کوياحتوا پھ شمول،   ېد  پلانولو او  د راټولولو د طریقو د طرح
د معلوماتو (دارقامو) را ټولولو، تحلیلولو، تعبیرولو یا  چې يمجموعھ بول يیوه ریاضیک ساینس

یوه  اضيریبیا د  یېنور   ځینې. کیږيکولو (ارایھ کولو) تھ راجع  يتوضیح کولو،او معرف
 احصائیھ. خو يد معلوماتو د راټولولو او تعبیرولو سره سروکار لر  چې يبول انګھڅ ېځانګړ

 ریاضیکيمتمایز معمولآ یو  وجھیتمرکز لھ  باندېساحھ  يماھیت او پھ عمل يد تجربات ېد ھغ
 د دې:  مثلاً ، وينھ  ریاضيډیره برخھ  احصایېیوه څانګھ. د  ریاضينھ د  کیږيبلل  ساینس

 د اعتبار وړ استنتاج چې يټول شوطریقو را  ېمعلومات او ارقام پداس چېاطمنان حاصلول 
او  ي، معلوماتو تھ کود ورکول او د معلوماتو حفظول تر څو معلومات وساتل شکیدای شي ځینې

، د معلوماتو خلاصھ کول او د فھم وړ ي(مقایسی) لپاره وکارول ش ېاو مقارین ېد بیا استفاد
 ریاضیکيلھ بلی خوا  ونو پھ شکل)، راپور لیکل او نور.ف(د لازمو جدولونو او ګرا ګرزول

لھ نورو څانګو  ریاضياو د  تیوري) د احتمالاتو د Mathematical statistics( احصائیھ
د  چې يلفین لیکؤم ځینې  .يتھ وای ېمطالع احصایېلھ اړخھ د  ریاضيسره  د  ېڅخھ پھ استفاد

 تیوريمګر پھ  يرابطھ لرنژدې سره  تیوريلھ حصایې د ااصطلاح  احصایې ریاضیکي
 .وي ېشامل ېھم پک تیورياحتمالاتو  احصایويموډل او غیر  يبرسیره دساینس
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الرسالھ « د(al-Kindī)  يالکندد   کې ۍمیلادی پیړ لیکنھ  پھ نھمھ ۍاړوند لومړن احصایېد  

أبو یوسف (الکندی چی بشپړ نوم یی  . کیږيلیکنھ بلل  لاندېتر عنوان  »فی استخراج المعما 
 وو، د اسلامی تمدن د عروج د دوری یو پیاوړی عالم او پھ )الكنديیعقوب بن إسحاق الصبّاح 

ی ژوند کاوو چی د عباسی دوری د بغداد پھ دارالحکمھ کی یی یی ) کلونو ک م  873–801(
پیغامونھ رموزي  چې يپھ تشریح سره لیکل کېپخپل کتاب الکندی    علمی خدمتونھ کړی دی.

 لھ تحلیل مقسمی د  وقوعاتود  د حروفو  کېمتنونو رموزي پھ  چېاو دا  کیږيڅنګھ لوستل 
(Frequency distribution) دغھ لیکنھ د رموزو  (شفرونو) د کیږيڅخھ څنګھ کار اخستل.

 1کیږيدواړو پیل او زیږون بلل   (Statistics) احصایېاو د  (Cryptanalysis)تحلیل دعلم  
 وه. ېوده کړ یې کېپیړیو  ېپھ ورپس چې

د  خپلو پالیسیو لپاره  چې ېد حکومتونو پھ ھغو اړتیاوو را څرخید ېمفکور ۍلومړن احصایېد 
سمھ  ۱۹. پھ ويد نفوسو د احوال (دیموګرافیک) او اقتصادی  ارقامو او معلوماتو پھ اړه   یې
توګھ د ارقامو او معلوماتو را  عموميد علم ساحھ پراخھ شوه او پھ  احصایېبیا د  کې ۍپیړ

د څخھ  پھ پراخھ پیمانھ پھ  احصایېلھ    کېعصر  يشامل شول.  پھ نن ېټولول او تحلیلول پک
 احصایېد . کیږيکار اخیستل  کېعلومو  طبعي او بشري ، چارو ولتي چارو، تجارتي

فرانسوی  چېلھ پرمختګ سره  تیوريد احتمالاتو د  کې ۍاساسات بیا پھ اولسمھ پیړ ریاضیکي
د  وو. يوو، بیان شو يبان یېمیلادی کلونھ)   ۱۶۶۲ - ۱۶۲۳پوه پاسکال (  ریاضيفیلسوف او 
وه. معاصرو  ېخھ را پورتھ شوڅ ېقمار) لھ مطالع مثلاً د چانس (  بیا د لوبو تیورياحتمالاتو 

  ېداس ېه او نورد ارقامو او محاسبو د اجرا لپاره لاره ھواره کړ ېپیمان یېکمپیوترونو بیا د لو
 . کړيممکنھ  ،ويپھ لاس د ا جرا وړ نھ  چې،  یې طریقې ې نو

کیدای دا  یېخو لنډ فرق لري  ېاړیک ېیو لھ بل سره ډیر نزد تیورياحتمالاتو او د  احصائیھ
 مثلاً ( ارامیترونوپشویو  (جمعیت) د را کړل ېد یوی مجموع کې تیوريد احتمالاتو پھ  چېشي 

نمونھ شوې اخستل  اً (وقوع) احتمالات  پھ یوه وړه اتفاق ېاوسط، مود، فاصلھ او نور) د مشاھد
 قیاس «او د  کیږيکتل  کې »جز«مواصفات پھ  »کل«د  یعنې، کیږيمطالعھ  کې

Deduction  «پھ دغھ » جز«نمونھ  چھ دغھ کیږيیا فرض  کیږيادعا  ېد اصل لھ مخ
 احصایېیوه برخھ ده. برعکس، د  یېیا لري اړه  پورې» کل«(جمعیت)  یا مجموعھ یا سیټ  

استقرآ « پھ مطالعھ کولو سره د  نمونېیوې څخھ د  د ټول جمعیت یا  نفوس محاسبې
Induction  «ې فرضییا جمعیت  د مواصفاتو پھ ھکلھ  ېمجموع ېد ټول ېد اصل لھ مخ
 .يکو وړاندې ېپھ اړه فرضی» کل«څخھ د » جز«یا لھ  نتیجھ ګیري کويجوړوي او 

 Statisticکلمھ پھ انګریزي ژبھ کې د جمع پھ شکل استعمالیږي او مفرد شکل، یعنی د   Statistics. د   1
 اصطلاح د میخانیک یوې څانګې تھ ، چې د قواوو لھ مطالعې سره سروکار لري، ویل کیږي.   
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اړتیا  ېدا یوه ورځ پھ ورځ زیاتیدونک کېپھ زمانھ تکنالوژي  ياو د معلومات نړۍ ېپرمختلل پدې
او څنګھ ھغھ د  کیږي ورباندېڅھ  یعنې کیږيمعلومات څنګھ پروسیس  چېپوه شو ترڅوده 

 پوھېمحاسبو د  احصایويترتیب  د  پدې چېکیدای شي تبدیل او ترجمھ  پوھېپھ وړ  ېاستفاد
نھ   کېنصاب  تعلیمي يموضوع پھ بڼھ زموږ پھ پخوان ېد یو احصائیھاھمیت لا ډیر شو.  

 يد مضمون پھ درس ریاضيد نھم ټولګی او پورتھ ټولګیو د  کېنصاب  يتدریسیده، خو پھ نو
 ده.   ېرا نغښتل شو کېکاتبونو 

 

 څیړنېیھ او احصائ

د ماھیت او اشکالو لھ علم څخھ عبارت دی. بر  پوھېد علم یا  (Epistemology) يعلم شناس
 کیږياو څنګھ ښودل  کیږيعلم څنګھ تر لاسھ  چې  يدا ھم احتوی کو يعلم شناس ېسیره پرد
تر لاسھ د علم منابع (علم لھ کوم ځایھ څخھ  او معتبره پوھھ کومھ ده.دي  ېکوم یېاو منابع 

د منابعو  پوھې ېمنابع د معتبر ېمختلف کېتاریخ پھ اوږدو  ياو دبشر وي ېکولای شو) مختلف
توګھ د بشر  عموميپھ . لريسره  تھ فرق ېټولن ېڅخھ وبل ېټولن ېاو لھ یو ېپھ حیث بلل شویو

 څیړنېمنابع پھ وحی (ماءورای طبیعت)، تجربھ، استدلال یا منطق (عقل) او  پوھېد 
لھ پورتھ ذکر شویو مراجعو او منابعو څخھ یو  پوھې يد  بشر   .کیدای شيخلاصھ  کې(تحقیق)

موجوده ذخیره  پوھېد  د بشر چې کیږيلپاره تر سره  ېد د څیړنې. ي) د څیړنې( تحقیقاتھم 
 د دېتحقیقات   پھ بلھ ژبھ،  .يد کارولو موارد زیات ش پوھېیا ھم  د موجوده  او يپراخھ ش

، یا موجود معلومات ژور يمعلومات تر لاسھ ش کېپھ برخھ  يد یوه ش چې  کیږيلپاره تر سره 
 تیوري ېد یو ،  یا ھم يصحت یا نھ صحت و کتل ش، یا د موجوده ادعاوو ياو عمیق ش

 يبشر، یا ي، یا د مفاھیمو تر منځ د اړیکو مطالعھ وشکیږيکتل کې  امتحانول پھ بدل چاپیریال 
ھداف کھ ھر ا څیړنې ېیو د ،  یا نور. يت وکتل شیعد یو حل  جامی، يمسایلو تھ یو حل پیدا ش

د معلوماتو (ارقامو) لھ را ټولولو، خلاصھ کولو، تحلیلولو او تعبیرولو  څیړنېخو معمولاً  ويڅھ 
 . لريسره سرو کار 

  کیفي، خو پھ عمده ډول لري او مختلف شکلونھ  کیږيپھ مختلفو طریقو تر سره  څیړنې
Qualitative   ياو یا کم   Quantitatvie  څیړنې کمیی وا کیفي یېنو ځکھ لري ماھیت 

، ويکولو پھ اړه  د معاملیتر ډیره حده لھ  کلمو او د ھغو لھ معناوو سره  څیړنې کیفيبولی. 
لھ دغھ  نو .يکار  لررو معلوماتو (ارقامو) لھ تحلیل او تعبیر سره س يبیا د عدد څیړنې یکمخو 

لپاره  څیړنې ې. د یوکیږيوسیلھ بلل  اساسيڅیړنو یوه  کمییمحاسبات د  احصایوي ځایھ څخھ
خلاصھ کولو، تحلیلولو،  توحیدولو، ومعلومات وشویلازم شمیر را ټول  د د ارقامو پھ شکل

پوھھ یوه  احصایويلپاره  تعبیرولو، تعمیمولو او د ھغو لھ صحت څخھ د اطمنان حاصلولو
 لزومھ ده.
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د  تیوري ېنو ېھم د کوم د ازمیلو او یا ېیا نظری تیوريموجوده   ېکوم دکیدای شي  څیړنې

استدلال . کیږيل لھ استدلال څخھ کار اخست کې دغو صورتونواړو . پھ دوويپھ اړه  دایجا
 استدلال استقرایي؛ او (Deductive reasoning) استدلال قیاسي: ويپھ دوه ډولھ  اً عمدت

(Inductive reasoning). 

بنا  باندېاستدلال  منطقياستدلال ھم بلل شوی) پھ  ي(کلھ کلھ استنتاج استدلال قیاسيقیاس یا 
استدلال پھ یوه منل  قیاسي. کیږيد ارستو لھ لویو لاستھ راوړنو څخھ ګڼل  کېپھ منطق  چېدی 
. د  ويبنا  باندې) ويلھ ثبوت څخھ منل شوی ې قاعده) یا بدیھھ اصل (ب ياصل (کل يشو

 قدمونو پھ اخستلو سره بھ  لھ  منطقي ېسلسل ېد یو چېاصل دا دی  ياستدلال بنیاد منطقي
یوه  یعنې، کیږي ينتیجھ ګیر ېادعا لھ مخ ېمعتبر ېپھ اړه د یو» خاص«څخھ د  » عموم«

 :مثلاً  ،کیږي کتل عامھ قاعده د خاص حالت لپاره 

 اصل) عمومي(منل شوی     کیدونکی دیانسان فنا 

 (خاص شی)  ارستو یو انسان دی

 )  يیجھ ګیرتنڅخھ د خاص حالت لپاره  ېقاعد ې(لھ عام نو ارستو فناکیدونکی دی

 یا :

 اصل) عمومي(منل شوی  .ګرزید لمر پھ شاو خوا  ېسیار

 (خاص شی)   مځکھ یوه سیاره ده.

یجھ تنڅخھ د خاص حالت لپاره  ېقاعد ېام(لھ ع .ګرزینو مځکھ د لمر پھ شاوخوا 
 .)يګیر

 :ويدا سی کیدای شي مثال  یې کې ریاضيپھ 

 .يخطونھ یو بل نھ قطع کو يمواز 

 .وي يسره مواز ېضلع ېمربع مقابل ېد یو

 .ينھ سره قطع کو ېضلع ېنو د مربع مقابل

 

کل څخھ  « لھ  یا او»  مشاھدېڅخھ د   تیوريلھ  «ترتیب سره دغھ ډول استدلال معمولآ   پدې
 اساسياستدلال  قیاسيازمویل د  تیوري، یا پھ بل عبارت د کیږيتر سره  کېپھ صورت » د جز

کمیی څیړنی معمولا د قیاسی استدلال د اصل لھ مخی تر سره کیږی، یعنی د  .ويموضوع 
  معلوماتو د راټولو لپاره فرضیی موجودی وی او د فرضیو ازمویل یی ھدف وی.
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کلي پھ « کېستقراء پھ لغت ا .ويلھ جز څخھ د کل و خواتھ بیا  استدلال استقرایياستقراء یا 
د مختلفو حالتونو او د ارقامو (معلوماتو) د یو سیټ  کې. او پھ اصطلاح کیږيتھ ویل  کلي تللو)

او نتیجھ اخیستلو تھ استقرایي استدلال ویل کیږي. د استقرایي  وآزمایلو پھ وسیلھ استدلال کول
اخیستل شوې نمونھ  ي څخھ یوه اتفاق» کل«استدلال معنی دا وي چې موږ د یو لوی جمعیت 

تھ عمومیت ورکوو. ساینس » کل«(جز) مطالعھ کوو او د ھغھ جز مواصفات ټول جمعیت 
ه لھ استقرایي استدلال څخھ کار اخلي. د احصایې پوھان د طبیعت د مختلفو قوانینو د کشفولو لپار

 د علم پوھان لھ استقرایي استدلال څخھ کار اخلي ترڅو دوی د راټولو شویو معلوماتو او ارقامو
 ترلاسھ شوې نتیجھ ګیري تسوید کړي. څخھ

جملھ یا بیانیھ عبارت منتج شي. دعوا بیا یوه بیانیھ » دعوا«استقرایي استدلال کیدای شي پھ یوه 
یې ثبوت شوی نھ وي او کیدای شي » غلطوالی«یا » صحت«وي چې ریښتینې بلل کیږي، خو 

 استقرایي. نو استقراء یا يش هشی او یا رد ھ، یا پھ بل عبارت  ومنل»غلطھ«وي یا » صحیح«
خواتھ تر سره » لھ جزڅخھ د کل «او »   تیوريڅخھ  مشاھدېلھ  «استدلال د قیاس پر خلاف، 

» ادعا (دعوا)«شاید یوه  لھ مخېد نمونھ شویومشاھدو  کېاستدلال پھ نتیجھ  تقرایياس. د کیږي
پدی ترتیب سره کیفی څیړنی د استقرایی استدلال لھ مخی تر سره کیږی، یا فرضیھ جوړه شی. 

 یعنی د راټول شویو معلوماتو لھ تحلیل او تعبیر څخھ کیدای شی یو عمومی اصل استخراج شی.

، ییا فرضیو  د جوړولو لپاره ډیر ګټور د» دعواوو«د  کېاستدلال پھ حقیقی ژوند  استقرایي
 ېآزموینو او حالتونو د مطالع ي. مثلا، کلھ کلھ د ډیرو لابراتوارويخو بیا ھم کلھ کلھ ستونځمن 

 يه مامونھ ده او ھیڅ جانبړچھ یوه دوا بشپ وي يثابتھ شو ېاستدلال لھ مخ استقرایيپھ مرستھ د 
بیا پیدا  وروستھدي چھ تر یو وخت  يپیښ شو ې. خو ډیر ځلھ داسيات او عوارض نلرخطر

 ېچھ د یودی دلیل  ېد . دغھ خبره دشی  چې ھغھ ډیره خطرناکھ او مضره ثابتھ شوی وي
لھ . يتضمین ش یېترڅو صحت  يوش ېډیرو حالاتو آزموین د (دعوا) لپاره باید ېجوړی شو

 ي، وتلېتعمیم کول، د باور او اطمنان سطح  مسایل ، لکھ ېداس علم احصایېدغھ ځایھ څخھ د 
 .  ويتر څو د څیړنو نتایج د امکان تر حده باوری  ياو نادر حالالت او نور مفاھیم احتوی کو
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 مفاھیم یويئاحصا عمومي

یو  لاندېنو لومړی  ،يش يمفاھیم او اصطلاحات  ښھ معرف یويئاحصالپاره چھ مختلف  ېد د
دغھ مثال پھ  مربوطھ مروج او معمول مفاھیم د یېئاحصابھ د  کېمثال ګورو.پھ راتلونکو پاڼو 

 .يمرستھ توضیح ش

 ۍد زده کونکو د کلنټولګي د لسم  ېلیلیھ لیس یوه ولایت دھیواد د د  کې   جدول  لاندېمثال: پھ 
پھ اساس  پوھېد  احصایېغواړو دغھ ارقام د  .يراکړل شوید ېنمبر يریاض د ېازموین

 خلاصھ، تحلیل او مقایسھ کړو.

، جمعیت وي ېاخستل شو ځینېنمونھ  چېد ھغو ټولو واحدونو سیټ Population) جمعیت (
د ھیواد  .وړه نمونھ ده هټولو لسم صنفونو یود دھیواد  دغھ صنف کېمثال  يپھ پورتن .کیږيبلل 

نفوس او  کلھ کلھ ټولګی، کېکتابونو  يپھ درس .کیږيلسم صنفونو ټول شاګردان جمعیت بلل  د
 دی.» جمعیت« یې. خومناسبھ او معمولھ اصطلاح وي ينومونھ ورتھ اخستل شو نور

یو  یېاو ھر مکتب بھ  ويیوه نمونھ  یېمثال: دھیواد ټول مکاتب یو جمعیت اویو څومکتبونھ 
سیټ  يعمکاتب بیا د ھیواد د ټولو مکاتبو یو فر یو ولایتد  . وي واحد (مشاھده شوی حالت)

 د مکاتبو لپاره یوه نمونھ ده. پورتنی مکتب د ھغھ ولایتنو  . دی

 ،وي ېستل شوختھ چھ دڅیړنو لپاره ا برخې ې): د ټول جمعیت څخھ یوSampleنمونھ (
نو  ،ويیو سیټ د ټولو عناصرو) مطالعھ کول اکثراً ناممکن  د ټول جمعیت (د .کیږيونھ ویل من
 ېنمونھ ځنیوه لپاره چھ د ټول جمعیت د یو شمیر مواصفاتو پھ ھکلھ څیړنھ وکړو معمولاً  ېد د

 ویبایجا طریقې ېاو ځانګړ کیږي ېقواعدو او اصولو لھ مخ احصایوينمونھ اخستل د  اخلو.
مواصفات د ټول  ياو د محاسبو لاستھ راغل يشڅو د ټول جمعیت یو ښھ تمثیل وکړای  تر

.البتھ ھر ولولی) یې لاندې( يجمعیت د مواصفاتو پھ ھکلھ د اعتبار وړ معلومات راکړای ش
او دقیق معلومات  ي، ھمدومره بھ د ټول جمعیت ښھ تمثیل وکولای شويھ لویھ ننمو چېڅومره 
 . وي» مشت نمونھ خروار«  چې پھ اصطلاح - يبھ راکړ

جمعیت د  هد یو، یا پھ بل عبارت ټاکل کیږي ورڅخھچې نمونھ  ساحھیعنې ھغھ : حدود نمونېد  
د شاګردانو  د لسم ټولګی ھیواد د یوه  ولایتکھ د  لاً . مثټولو مشتملھ واحدونو لست تھ ویل کیږي

، نو د ولایت د  ويھدف  څیړنېاو  ې(نتایج) مو د مطالع ېنوړلاستھ را ېد زده کړ ریاضيد 
 .    ويحدود  نمونې ېلست بھ د دغد شاګردانو ټولو  لسم صنفونو 

کیدای . پورتھ مثال يوکړای ش ينمایندګ ترهښھ معیت جد یو  چېھغھ نمونھ   نمونھ: يتمثیل
،  شاید د يدغھ څیړنھ مو د اعتبار وړ ش چېلپاره  د دېاو کافی بھ نھ وي  ويښھ نمونھ نھ شي 

تر څو د ولایت د لسم صنفونو د مشخصاتو او  ويتھ اړتیا  ېد نتایجو لیدنډیرو صنفونو 
 مواصفاتو پھ ھکلھ یوه د اعتبار وړ ادعا وکړای شو. 
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 .کیږيمعیت تر منځ تفاوت تھ ویل او ج نمونېد  اشتباه: نمونھ ای

. بر عکسھ ويډول انتخاب شوی  اتفاقيلھ یوه جمعیت څخھ پھ  چېیوه نمونھ  نمونھ: احتمالي
 . وي نمونھ احتماليغیر  یې

څیړل  یېمواصفات  چېھغھ برخھ  ېد مطالع کې: پھ څیړنو  )caseواحد (واحد یا  مشاھدېد 
(شاګردان، معلمان)یا وي   افرادکیدای شي )، Caseواحد ( مشاھدې.د کیږي، واحد بلل کیږي
 يصنعت ھیوادونھ، ولسونھ، ، ښارونھ،ۍکورن (مکاتب)، سازمانونھ،ې،ادار وي شیان

 .کیدای شيشیان او نور ي، خوراکېپرز لکھ  ،محصولات

ل شاګردان کھ دھیواد دلسم صنف شاګردانو پھ ھکلھ تحقیق کوو نو د ھیواد د لسم صنف ټو مثلاً:
لپاره مو د ھغو د شاګردانو پھ ھکلھ  ېد مطالع ېلسم صنفونھ چھغھ  یږي(جمعیت) بلل ک
پھ توګھ  نمونې. ھغھ شاګردان چھ د ھغو پھ ھکلھ مو د کیږيل (نمونھ) بلکړي معلومات راټول 

ھر  یعنې،  کیږي(واحد) بلل  مطالعې،  د کړيمعلومات راټول  کېپھ تعین شویو صنفونو 
. ھغھ مواصفات چھ د کیږيواحد  بلل  مطالعېد شوي معلومات راټول  یېشاګرد چھ پھ ھکلھ 

، ېد شاګرد نمر مثلاً ، کیږيبلل  (متحول) کړيیو شاګرد پھ ھکلھ مو معلومات ور تھ تر لاسھ 
 عمر، د والدینو تعلیم، کورنی میاشتنی عاید، او نور. 

تھ ویل  یوې مشخصېمتحول یوصفت یا  لھ مخېد موضوع  احصایې): د Variable( متحول
د  دغھ مشخصھ (متحول) چې کیږيسره تفکیک  ېلھ مخ ېواحدونھ د ھغ مطالعېچھ د  کیږي

 .لريمشاھده شویو واحدونو څخھ د یوه او بل لپاره فرق سره 

دوی جنسیت او  د دوی عمر او بالاخره د ،ېد شاګردانو نمر کېجدول  يمثلاً: پھ راکړل شو
لھ دغو  ځینې.کیږي تفکیکسره  ېحالات د دغو لھ مخشوي چھ مشاھده  ينور ھغھ متحولونھ د

کورنی عاید او نور خو  . مثلاً: عمر،ويسره متفاوت شاګرد مواصفاتو څخھ د ھر شاګرد لھ بل 
سویھ او نور.  تعلیميمثلاً: د معلم  يبیا د یو ګروپ او بل ګروپ شا ګردانو سره فرق ولر ځینې
. مثلا د یوه صنف د کیږيبلل » ثابت متحول« يتغیر نھ کو چېترتیب ھغھ متحول  پدې

، نو  د دغھ صنف لپاره معلم یو ثابت يلرشاګردانو معلم د ھر شاګرد لپاره یو شان مواصفات 
، نو بیا د معلمانو مواصفات د صنفونو ولريمتحول دی. اما کھ د صنفونو معلمان فرق سره 

 .  کیدای شيلپاره متغییر متحول 

  ېیو (مثلا شخص یا شی) ي(مثلا رنګ ) د یوه ش مواصفھ یا وصف بھِِ  کېنس او څیړنو پھ سای
یا  يمواصفھ معمولا یو طبع يیوه شتھ وایی. د علامې  ېاو بیلوونک ځانګړتیا یعنې ېمشخص

) طریقھ ې(عملی کیدونک يتنفیذد دغھ ماھیت متحول بیا  چې کېپھ داسی حال  يماھیت لر يذات
 .کیدای شيښودل  او يعملیو پھ مرستھ  معرف ياضافد ارقامو پھ شکل د معلوماتو د  چې وي
او ګلان لھ یو بل  وي یېذاتی مشخصھ  هعلامھ او یو ېد ګل رنګ یوه مواصفھ او بیلونک لاً مث
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او بیا د رنګونو د کیفیت  ېګلان د رنګونو لھ مخ چې. کلھ کیږيسره تمیز  لھ مخېڅخھ د رنګ 

ګ ډول، کیفیت، شدت، ند ر .کیږيلپاره یو متحول ګلانو نو بیا رنګ د  ،کوو ھمطالع ېلھ مخ
کیدای قیمت ور کول  عددي.ھر متحول تھ ويد تحول مقیاسونھ  یېاو نور  غلظترقاقت او 

 .ډیر لږ۱  .  لږ۲  . یو څھ۳  . ډیر ۴ . ډیر زیات۵: مثلاً . شي

یا   ېساح ېد قیمت اخیستلو د یویو متحول او   ويد ھر متحول قیمتونھ متفاوت  مقدار یا قیمت
 .يقیمتونھ اخیستلای ش کېپھ حدودو  ) Domainډومین(

د اخیستلو جواز  یېتحول یوم چې يممکنھ قیمتونو سیټ تھ وای) د ھغو ټولو Domainډومین(
ډول  منطقيپھ متحول قیمتونھ  د  .يخل قیمت وا کېمحدوده  ېپھ ھغ  چې يکولای ش یعنېلري 

کیدای شي . ډومین یا ساحھ يانتھ تعریف شاو باید د ھر یوه متحول لپاره ځان ځ وي يتنظیم شو
دوه  یوازې  چېلو کوچنی ممکنھ دومین داسی متحول لرلای شی یو تر ټو.  ويیا وړه  ويغټھ 

. يبول یېډومین   Dichotomous)(Binary) ( یا دوګانھ  دوه قیمتھ چې يقیمتونھ اخیستلای ش
 .  يلوړ قیمتونھ لرلای ش چې يغټ دومینونھ غیر دوه قیمتھ متحولونھ لر

 

 او متحول مثالونھ: )attribute(بیلوونکو نښو  ېد مواصف

ھ او یا اندازی وړ پ مشاھدېای یا د پھ مختلفو لارو تنفیذید چېصفھ ده عمر د یو انسان یوه موا
فرعی یو لھ دوو ېنو یواز يمواصفھ  ش يفرعیو دوه کیدای شي  عمر  .کیدای شيل شکل ښود

کیدای ممکن او جایز شکلونھ  یې" ځوان"ٰ زوړ"  او یا " : یعنې ،اخیستلای شیوڅخھ  حالتونو
شکل بل  .ويشان ښودل شوی پمتحول ه ګانھ د "عمر" مواصفھ د یو دو کېصورت  پدې.   شي

 چېکیدای شي یې کیدای شي داسی وي چې لھ دوو څخھ زیات شکلونھ ھم اختیارولای شی او 
 مثلاً ،  وي ېشو يپھ وسیلھ معرفل ومتح ينو دغھ مواصفھ د یو ترتیب يشکل ولر يترتیب

اعدادو  يد نسبتکیدای شي   ھد عمر مواصف ھمدا راز   ط عمر" او " زوړ". متوس"ځوان"، "
کلونو و  حقیقی عمر پھ یعنېکلن او نور،  ۹۹، ..........۳، ۲، ۱ : مثلاً  ،يش يپھ وسیلھ معرف

 .يښودل ش

  پھ یعنې، يش کیدای مواصفی پھ شان عملیدووم مثال: د "ټولنیزقشر" مواصفھ ھم د "عمر" د 
د دغو طبقو ھره  يای ش. کیدتنفیذیدای شی " ټیټ قشر"،   " منځنی قشر"  او  "لوړ قشر"   "

. يترتیب دغھ مواصفھ پھ شپږو مواصفاتو بدلھ ش پدېطبقو تقسیم او  يیوه بیا پھ دوو نورو فرع
، لکھ کارګر، کارفرما، او يمختلف  اصطلاحات استعمالیدای ش یېھمدا راز مختلفو شکلونو تھ 

 نور.

، يش يراټول شوی معلومات خلاصھ او جمع بند چېکیدای شي طریقو پھ مرستھ  یويئاحصاد 
. يخلاصھ وښودل ش یې کېنو وپھ جدول لاً مث .واړول شيشکل  يپھ لنډ او  معنا لرونک یعنې
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 ي. توصیفکیږيبلل  (Descriptive statistics) احصائیھ توصیفيدغھ ډول محاسبات  
 ېډیر کېپھ خاص ډول د تجربو او څیړنو د نتایجو د بیان او ارایھ کولو پھ برخھ  احصایې
د  لھ مخې واو علایم د نښو کې پھ تر لاسھ شویومعلوماتو او ارقامو برسیره پردې . ويګټوری 
پھ نظر  یې يتوب او ناباور اتفاقيد مشاھدو  چې پدی ډول  ، شی یداییو موډل جوړرابطو  

 ډول يمعیینھ واحد لپاره پھ اتفاقد معلومات خو شوي تر لاسھ  چېدا  یعنې .وينیول شوی  کې
ارقامو او  وپھ مشاھده شو ېمعلومھ نھ ده، بلک یېرابطھ  ۍنو مخکیندي  معلومات  يمشاھده شو
پیداکولو یو  رابطېطھ او د بممکنھ را یېبھ  لھ مخې مطالعېد نښو او علایمو د  کېمعلوماتو 

 .جوړولای یا پیشبینی کولای شومودل 

یو متحولھ تحلیل « چھ  کیږيد یوه متحول لپاره محاسبھ  احصایې توصیفي
(Univivariateanalysis) « مثلاً:کیږيبلل. 

 د شاګردانو د نمرو لپاره: -
 د ټولو شاګردانو د نمرو اوسط. -
 .)میدیاناو منځنی (دشاګردانو د نمرو مود  -
 انحراف. معیاريانحراف او  -
 ) ېفیصدی د شاګردانو پھ ګروپونوکد نمرو د شاګردانو د نمرو مقسمھ ( -

 »دوه متحولھ تحلیل«مطالعھ کوو نو بیا  ېد متحولونو ترمنځ متقابلھ اړیکچیرې  کھ

 (Bi-Variateanalysis)  مستقل د یوه متحول  کېتر سره کوو.  پھ دوه متحولھ تحلیل)
 )  Dependent variable( تابع متحول ) او بل متحولIndependent variable  متحول

داسی  چېلري . د د وو متحولونو ترمنځ د اړیکو مطالعھ دا معنی کیږيترمنځ رابطھ کتل 
کھ ھمغږي دي د بل متحول لھ تغییراتوسره آیا د یوه متحول تغییرات  چېوګورو  ېشواھد او نښ

پھ  چېیادیږي نوم  پھ (Correlation Analysis) نھ؟ دغھ موضوع د متقابلھ اړیوکو د تحلیل
 .ده) ېپھ تفصیل څیړل شو کېوروستھ فصلونو 

اوکھ نھ؟ یا داچھ د شاګردانو  يد دوی لھ جنس سره کوم تفاوت لر ېمثلاً: داچھ د شاګردانو نمر
د یوه صنف د نمرو اوسط د بل  چېاو کھ نھ؟. یا دا کوي د دوی لھ عمر سره څنګھ تغیر  ېنمر

دغھ تغییر د کومو عواملو پھ وسیلھ  چېاو کھ نھ؟ او دا لري کوم تفاوت  سره صنف لھ نمرو
کیدای شي  مقیاسد متحولینو .د عمر ، جنس، د معلم تجربھ او نور مثلاً ، کیدای شيتوجیھ 

 Categorical)   یا variables Qualitative (تصنیفییا  کیفي. وي او یا کمیی کیفي
  مقیاس کمییتصنیفوی.  کې کتیګوریود یو موجود یا شی مواصفات او مشخصات پھ  مقیاسونھ

(Quantitative variables)  ترتیب  پدېمقادیرو سره ښیی او  عدديد متحول مشخصات پھ
ھ مثال: استعداد یا لیاقت د شاګردانو  یو متحول دی. ک .کیدای شياجرا  باندېور  ېعملی يحساب

. خو ويبھ  مقیاسنو کمیی  يوښودل ش لیاقت  ود شاګرداند یوې ازموینی د نمرو پھ مرستھ 
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پھ کتیګوریو سره  »لایق، متوسط او ضعیف « د شاګردانو لیاقت  د نمرو پھ ځای دکیدای شي 

  .وي مقیاس کیفيدغھ بھ بیا  چېوښوودل شی 

  متصل او یا منفصل، کیدای شيتصنیف برسیره متحولونھ او ارقام (معلومات)  يپھ پورتن
 چېیی متحول تھ وایی مکھغھ  ) (Continuous Variablesمتصل متحول   .  يماھیت ولر

 و، یا پھ بل عبارت یو متصل متحول د اعداديقیمتونھ اخستلای ش يد دوو نقطو تر منځ لا یتناھ
.  ويخلا نھ  یېاو د متوقعھ اخستل شویو قیمتونو تر منځ  يھر قیمت اخستلای ش باندېپھ خط 

متوقعھ   چېھغھ کمیی متحول تھ وایی  (Discrete variables)منقطع متحول   منفصل یا
کمیی متحولونھ د اعدادو  پر خط   ھیا پھ بلھ ژب. ويمحدود او د شمیر وړ  یېقیمتونھ  ياخستونک

د صفر او سلو تر منځ کیدای شي  ېاوسط نمر ود شاګردان لاً مث اخیستلای. يممکن قیمت نشھر 
پھ یوه معیینھ کیدای شي  ې، نو یو متصل متحول دی. ھمدا راز د قدونو اندازيھر قیمت واخل

و بر عکس پھ یوه خ ترتیب یو متصل متحول دی. پدې چې يھر قیمت واخستلای ش کېمحدوده 
نو مثالونھ وشمیر او نور بیا د منفصلھ متحول وشمیر، د یو چا د دوستان ود ماشومان کې ۍکورن
 دی.

 )Data(  ارقام یا ډاتا

 ېډیر ځلھ یو د بل پھ ځای سره ګډ ېمکل پوھې، معلومات او »Data ارقام یا ډاتا« د
 پورې ېتجرد پھ درج دوی د  د دغو دریو اصطلاح ګانو تر منځ تفاوت د چې ياستعمالیږی. وای

شی دی نو د تجرد تر ټولو ټیټھ سویھ ده، معلومات د تجرد دوھمھ او  ېډاتا عین یعنې ،تړلی دی
یھ کولای. ډاتا ئارا يډول ډاتا کومھ معنی نش ي . پھ ځانګړويپوھھ د تجرد تر ټولو لوړه سطحھ 

 1.50نو معلومات وګرزی. مثلا   يتھ راجع ش يکلھ ھغھ یو ش چېخو  وي(ارقام) سمبولونھ 
 متره 1.50ړوالی شاگرد د قد لود « چېا خو د ،يیښیو مقدار  یوازې  چېمتره یو رقم دی 

او  ينو باید تعبیر ش يډاتا پھ معلوماتو واوړ چېلپاره  د دې.  کیدای شيبیا معلومات بلل   ،»دی
کیدای بلل » ډاتا (ارقام)« لاً لوړوالی معمو ې.   مثلا  د تیراجمیر د څوکيیوه معنی ورکړل ش

 يوبلل ش» معلومات«مشخصاتو پھ اړه یو کتاب ممکن  يد جیولوژیک ې، د تیراجمیر د څوکشي
وبلل شی. » پوھھ «معلوماتو یو راپور شاید  يدعمل ېلار ېتھ د ختلو د ښ ېاو  د تیراجمیر څوک

 ېاو نښ ېارقام (ډاتا) یو ډول اشار يد شاګردانو د قدونو ، پھ اړه را ټول شو لاً ، مثېپدید ېد یو
پھ  ېپدید ېپھ ترتیب سره زموږ پوھھ د دغ چې کیږيمعلومات بلل  ېاو اشار ې. دغھ نښيلر

 .ياړه زیاتولای ش

 ارقامو  یعنېمعلوماتو  يعددشویو  وولټد را(Descriptive statistics)   احصائیھ توصیفي
د محاسبو پھ مرستھ  د  ېاحصای توصیفي. د کیږيتھ ویل  پوھې(ډاتا) د تنظیم او خلاصھ کولو 

 پدېاو  يتوصیف او بیانیږ کمیی اړخھمشخصات لھ  اساسيراټولو شویو معلوماتو (ارقامو) 
 احصائیھ توصیفي.  کیږيمعلومات پھ یوه معنی دار شکل تنظیم او خلاصھ  يیب  راټول شوتتر
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 )inductive statisticsیا  inferential statistics( احصایې استقرایيیا  استنتاجيلھ 
شویو معلوماتو خلاصھ کول  وتوګھ د راټول  ايپھ نمونھ  یوازې  یېھدف  چې يسره دا فرق لر

 ځینېدغھ نمونھ  چېلھ ھغھ څخھ د ټول ھغھ سیټ یا جمعیت (کل) پھ اړه،   چې ېلھ دې ب  وي
نمونې لھ احصایوي محاسباتو   دیو ھدف ھم  ومحاسب استنتاجيد  .ياخستل شویده، یو څھ ووای

. ديمحاسبو (پارامیترونو) تخمین او حدود تعینول  احصایويد  څخھ  د ټول جمعیت  (احصایو)
او  يد تر لاسھ شویو احصایو د تساو یعنېدي فرضیو ازمویل  يد احصایو یېبل ھدف 

 .يازمویل د ېتفاوتونو پھ ھکلھ فرضی

راتلونکو  وبھ پھ نور محاسبې استنتاجيو بیان کړو ا احصایې توصیفيبھ موږ  کېفصل  پدې 
 وګورو. کېفصلونو 

معلومات او مشاھدات خلاصھ  يد یوه متحول پھ اړه پھ یو لوی مقدار راټول شو چېلپاره  د دې
بصري او یا  کمیی محاسبود تخلیص یا خلاصھ کولو لھ  کې احصائیھ توصیفيکړای شو، پھ 

 . کیږيخھ کار استل څ محاسبو

 

  محاسبېیو شمیر مقادیر، مفاھیم او  احصایې توصیفيد 

، يښکاریې چې لکھ لھ نوم څخھ  :Descriptive statistics)(   احصایې يیا توضیح توصیفي
را  یې او د فھم اوتعبیر وړ شکل تھکوي مقادیر خلاصھ  يد یوه متحول مشاھده شو یوازې 
او ډول  عدديپھ  : کیدای شي  يپھ دوه ډولھ معرف احصایې توصیفي متحول هیود . اړوي

ښودنو  ياو وروستھ بھ بیا د ګرافیک عدديبھ اول د  کېپاڼو  لاندېپھ  .ډول ) ي(بصر يګرافیک
 پھ ھکلھ وغږیږو.

پھ مرستھ خلاصھ  احصایې توصیفيارقام (معلومات) د  يول پھ ھکلھ را ټول شوحد یوه مت 
 :کیږي يډول معرف لاندېپھ  محاسبېشمیر ساده کمیی یو یو احصا توصیفيد  . کیږي

 ): مود، میډیان، اوسط Measures of central tendency(د مرکزیت د تمایل مقادیر .1

 معیاري، انحراف، (Range)):  فاصلھ Measures of dispersion( د تشتت مقادیر .2
 انحراف

 جدول ي): د فریکوینسdistribution( د مشاھداتو ویش یا مقسمھ .3

 . د مرکزیت مقادیر۱

مشاھده او واقع  يتر ټولو ډیر ځل کېد معلوماتو پھ یوه سیټ  چېھغھ قیمت   (Mode)مود
 .ويشوی 

 

http://en.wikipedia.org/wiki/Statistical_inference
http://en.wikipedia.org/wiki/Inductive_statistics
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 کېد معلوماتو پھ یوه سیټ  چې،ھغھ قیمت يھم بول ۍننځم یې ځینې چی (Me)    میډیان

 .ويمشاھدات تر ھغھ پورتھ او پاتھ نیمایی تر ھغھ کښتھ واقع  ينیمای

 ېمجموع عددياو د ټولو مشاھداتو د  ياوسط تھ وای حسابيد مشاھداتو د کمیتونو   (A)  اوسط
 اوسط پھ او د ټول جمعیت  μاوسط پھ   نمونېد  .يخھ لاستھ راځڅاو د ھغو د شمیر لھ تقسیم 

A    یا  X   ښوودل کیږي. 

 . د تشتت مقادیر۲

قیمت  (د یوه متحول  د مشاھده  يد مشاھداتو تر ټولو د لوی او تر ټولو د کوچن (R)   فاصلھ
 .کیږي) فرق تھ ویل ځمقدار تر مناصغري او  يشویو قیمتونو د اعظم

  انحراف

کمیت او شوي د یوه متحول د ھر مشاھده  (Standard Deviation - Std) انحراف معیاري
 معیارياو اوسط  د تفاوتونو (انحرافونو) اوسط تھ  مشاھدېھرې اوسط فرق تھ انحراف اود 

، یا پھ بلھ  ويوړې  ځینېبھ نورې او  ېبھ لھ اوسط څخھ زیات مشاھدې ځینې. يانحراف وای
د  چې. ھمدغھ علت دی ويمنفي ځانګړی انحراف بھ کلھ مثبت او کلھ  مشاھدېھرې خولھ د 
انحراف ( یا پھ بل عبارت د انحرافونو اوسط) د پیداکولو لپاره لومړی دغھ تفاوتونھ  معیاري

 ). وګورئ یې کېمثال  لاندې(پھ کوي جذر پیدا  یېاو بیا کوي مربع 

 

 :یعنې ،انحراف تھ وایی معیاريشوي مربع   (Variance - Var)انحراف یا وریانس 

 
 .کیږيسره ښوودل   σ2  او کلھ کلھ بیا د تعریف سره سم پھ  Vانحراف کلھ پھ 

σ)  -  یېلوی حرف  رف دی.حاو یونانی کوچنی  کیږيسیګما لوستل  Σ .(دی 

د انحراف ضریب د تشتت نسبت و VC     (Variance Coefficient-( د انحراف ضریب
. دغھ مقدار د دو کیږيانحراف او اوسط نسبت تھ ویل  معیاريد  یعنېاوسط تھ را ښیی، 

کھ د دوو مشاھده شویومتحولونو او یا  د دوو سیټنونو  لاً انحرافونو مقایسھ را کوی. مث معیاري
 معیاري) اوسطونھ او ھم ېنمر  ریاضيد لسم صنفونو د شاګردانو د  مثلاً لپاره د یوه متحول (
د انحراف د ضریب پھ مرستھ سره پرتلھ کولای شو. د ھر  یېنو بیا ولري انحرافونھ سره فرق 

او سط تھ لوی دی  یېد تشتت نسبت  چېنو ویلای شو  ويدغھ د انحراف ضریب لوی  چېیوه 
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ه محاسبھ د ھغو متحولونو لپار یوازې تھ ډیره متشتتھ ده. دغھ ضریب  ېاو نسبت و ھغھ بل
 اخستلای.  يمنفی قیمت و نش چې کیدای شي

 
)μ -  یونانی کوچنی حرف دی). او  کیږيمیو لوستل 

 

او د  کیږيتھ ویل  يد وقوع فریکوینسد مشاھداتو د مقادیرو   (Distribution -D)مقسمھ . ۳
وقوعاتو د  مشاھدو د د ښودلو لپاره د مقسمې. د کوي وړاندېھغو د شکل پھ ھکلھ معلومات 

نو ځکھ د  کیږيلھ مقدار څخھ کار اخستل  (Frequency)  يتعدد یا کثرت او یا فریکوینس
( مشاھده  معلومات کھ چیرې.  يبولیې    (Frequency distribution) مقسمھ  يفریکوینس

نو دغھ ډول مقسمھ کمیی مقسمھ  او  ويشوي ګروپ  لھ مخېقیمت  عدديارقام) د دوی د شوي 
یا  کیفي یېوی نو بیا  تنظیم شوی کېکتیګوریو یا ګروپونو  عدديمعلومات پھ غیر  کھ چیرې
د نمرو پھ  نمرېد شاګردانو  لاً مث .بولي مقسمې (Categorical)یا    (Qualitative)تصنیفی 

کمیی مقسمھ ده. برعکس کھ د  ۱۰۰-۹۰....  ۴۰-۳۱، ۳۰-۲۱، ۲۰ -۱۰لکھ  کېمختلفو ګروپو 
 کیفيبیا   نمرېتنصیف شوی  کېاعلی، عالی، وسط، ضعیف او ډیر کمزوری  پھ کتیګوریو 

   مقسمھ ده. 

 یې  کېپھ درسی کتابونو  چېیا د وقوع تعدد ( فریکوینسي (F)یا د وقوعاتو تعدد  فریکوینسي
د ټولو  یېاو دغھ تکراری مقدار شوې یوه مشاھده څو ځلی تکرار  چې يکثرت بللی) دا را ښی

لھ  مشاھدېد ھری  کې پھ ټول سیټ  فریکوینسي یعنې،  کیږيڅو فیصده د شمیر ومشاھدات
، نو ويھم مختلف  یېاو مقدارونھ  ويشاھداتو شمیر ډیر مد  لاً فیصدی څخھ عبارت ده. معمو

. د بولي یې» ارقام شوي ګروپ « چې کیږيونو ویشل پو مقدارونھ پھ ګرودره وخت د مشاھثاک
فیصدي شمیر او  نمرېھرې د شاګردانو د  یعنې مشاھدېدھرې   کېمثال پھ جدول  لاندې

پھ  نمرېګرافونو د جوړولو لپاره دغھ د شاګردانو  یعنېمحاسبو بصري ده، خو د  ېمحاسبھ شو
 یېیا کثرت) او فیصدی  فریکوینسيد وقوعاتو تعدد ( کېاو پھ ھر ګروپ شوي ګروپونو ویشل 

 .شوې دياو د ګرافونو د جوړولو لپاره پھ کار وړل شوې محاسبھ 

 

تھ ویل یوې منظمې منحني نورمالھ مقسمھ  : (Normal Distribution)نورمالھ مقسمھ 
اوسط پھ چې د  ښیي را  ښوییو  ېد فریکوینسیو (کثرت یا د وقوعاتو تعدد) داس چې کیږي

 د اوسط مشاھدېاو  پاتھ  ويد تناظر محور  یېاوسط  یعنې دواړو خواوو کې متناظره وي،
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ګړنجووني غوندې د زنګ یا منحني . نورمال ويشوې دواړو خواوو تھ پھ مساویانھ ډول واقع 

 ). وګورئ یې لاندې(لري شکل 

او یا  ويمتناظره)  کېد مرکزیت د مقادیرو پھ دواړو خواوو  یعنېنورمالھ ( کیدای شيمقسمھ 
کوږوالی یا  :کیږيتوب پھ دوه ډولھ مقادیرو اندازه نورمال مقسمې. د  ويغیر متناظره  یعنېکږه 

 . (Kurtosis) ورتوب پیتوالی یا څوکھ او  ) (Skewness   تحریف

پھ او یا چپی خواتھ  (راستھ) کوږوالی ښئ مقسمېیوې څخھ د  طاوس لھیا تحریف   کوږوالی
کوږ والی او  يمنفنو شي ولیدل  ھخوات څخھ ښئلھ اوسط  ډیر مشاھدات کھ چیرې. کويګوتھ 
د  يکوږوالی د کوږوال مقسمې ېد یو .کوږ والی را ښیی مثبتنو  يولیدل ش ھخوات ېکھ کیڼ

ښی   مقسمې  فریکوینسيکھ د یوه صنف د شاګردانو د نمرو د  مثلاً  ضریب پھ مرستھ تعینیږی.
بھ داسې او دي وړی  نمرېلوړې ډیرو شاګردانو  چېده دا  یېی نو معن وي چپولھخواتھ 

 ويدغھ مقسمھ چپی خواتھ چپولھ  بھ اسانھ وو. بر عکس کھ  د امتحان سوالونھ چېتعبیریږی 
بھ  کېپھ بحث  مقسمې. (د نورمال وياخستي  نمرېټیټې نو ډیرو شاګردانو بھ لھ اوسط څخھ 

  ولولی). لاً مفص یې

(مثبت دي پراتھ  کېنژدې لھ معمول څخھ زیات مشاھدات د اوسط پھ  چې يپیتوالی بیا دا را ښی
د   پیتوالی).منفي (شوي دي تیت  ھاو کھ برعکس پھ غیر معمول ډول مشاھدات پراخ ،پیتوالی)

پھ راتلونکی . ( دغھ دواړه مفاھیم کیږيپیتوالی ھم د یوه ضریب پھ مرستھ ټاکل  مقسمېیوې 
 معیاريد نورمال  لاندې پھ وضاحت څیړل شوی دی). کېپھ مبحث  مقسمېد نورمال فصل کی 

 .وګورئیو ګراف  مقسمې

 

د  یوه متحول ھغھ قیمت تھ ویل  کېیھ ئ:  سلنھ یا پرسینتایل پھ احصا (Percentile)سلنھ 
 یېلھ نوم څخھ  چېلکھ  چې یوه فیصدي مشاھدات لھ ھغھ قیمت څخھ ټیت واقع شوی وي. کیږي

کھ  عبدالقدیر پھ خپل   مثلاً . تقسیمويبرخو مساوي ، سلنھ  د ډاتا یا ارقامو سیټ پھ سلو ښکاري
 یعنی   شاگردانو 40نو  ويتنھ شاګردان  50ټول  کېاو پھ صنف   ويلسم نمره  کېصنف 

  چېپھ ژبھ وایو  احصایې. د ويوړی  نمرې ېڅخھ ټیټبھ لھ عبدالقدیر   (40 = 50-10)
ټیټې څخھ د صنف شاگردان لھ عبدالقدیر  70یا  %   40/50 یعنې يلر ېنمرسلنھ  70عبدالقدیر

0
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امتحان  يد شاګردانو   د کلن کې ریاضيپھ  کېلسم صنف  یوهپھ « چې. ھمدا راز دا لري نمرې
تر لاسھ  نمرې ټېټی ۷۵فیصده شاګردانو تر  ۲۰لري چې دا معنی » ده ۷۵سلنھ  ۲۰د نمرو  

 .   دينمرو لږ  ۷۵) تر نمرېفیصده مشاھدات  ( ۲۰ یعنې، دي کړي

(پیښی) اړوند معلوماتو (ارقامو) د یوه سیټ لپاره اوسط، انحراف (وریانس او  یوه متحولد 
پھ  او ساسی او کلیدی مفاھیم،یی ائمعیاری انحراف) او مقسمھ (د وقوعاتو فریکوینسی) د احصا

توصیفولای شی. دی او د ارقامو د سیټ  ماھیت او شکل پھ ښھ توګھ اصطلاح د احصایی الفبا ، 
چی پھ وروستھ فصلونو کی بھ یې ولولو، د یوی پدیدې (متحول) د  ،نور احصائیوی مفاھیم

تیوریتیکی ماھیت ریاضیکی مودلونھ بیانوی. د یوی پدیدې پھ ھکلھ لھ تجربھ کولو (مشاھده 
د یوه متحول لھ ریاضیکی مودلونو، یا پھ  م) او نتایجکولو) څخھ تر لاسھ شوی معلومات (ارقا

بلھ ژبھ لھ تیوریتیکی ماھیت، سره مقایسھ کیږی او د ھغو نظری مودلونو پھ رڼا کی د مشاھداتو 
، ذکاوت (ھوش)، رچی ډیربشری مواصفات (قد، عم(تجربو) نتایج تعبیر او تفسیریږی. مثلآ دا 

انسانانو د قد پھ بالغو مال مقسھ لری. مثلآ د نوری، او نور) د فزیکی پدیدو مکرری انداز
) بھ د دد ټولو انسانانو (یو جمعیت ) دغھ ډول مواصفھ ( ق معنی دا وی چی  یېبھ صورت کی 

نورمال منحنی پھ شان مقسمھ ولری. د دې معنی داده چی یو کم شمیر انسانان (مشاھدات) بھ 
ټیټ)، فیصده بھ غیر عادی  ۲ادی لوړ اویر عفیصده بھ غ ۲ټیټ قدونھ لری (ډیر لوړاو یا ډیر 

نژدی کی واقع  فصیده بھ د اوسط پھ ۶۸فصیده بھ لوړ او ھمدومره بھ ټیټ وی او متباقی  ۱۴
قدونھ مطالعھ  کھ چیری موږ د یوه کلی  د اوسیدونکو  (نمونھ). (معمول قدونھ بھ لری) وی

ھم دا  ی بھیدونکو د قدونو فریکوینسکوو، نو لومړنی فرضیھ بھ مو دا وی چی  د دغھ کلی د اوس
 ډول شکل ولری. 
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 دو ھم فصل

د او  محاسبې -   statistics (Descriptive (  یېئاحصا توصیفي
 کول خلاصھمعلوماتو 
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محاسبې او د معلوماتو  - )  statistics (Descriptive (  توصیفي احصایېدو ھم فصل  
 کول خلاصھ

 مقدمھ

 ياو معرف وړاندېد مغلقتیا لھ اړخھ پھ مختلفو سویو  ریاضيد کیدای شي ضمون ئیی مد احصا 
 يپوھھ ورتھ کاف ریاضيد  ېدور ېچھ د لیس يتھیھ ش ېکوشش شوی چھ دغھ مواد داس .يش

 . شي

نظري چھ  ده او ھغھ برخھ يې عملیاحصا ریاضیکيد  یعنېاحصائیھ  ياحصایھ یاعمل يتطبیق
احصائې یوه لنډه خلاصھ ده. کوشش کوو چھ  يریاضیک د کېپھ واقیعت  ،وينھ خو ډیره عملی 

شی تر څو لھ  وړاندېمفاھیم، تعریفات او اصطلاحات او دھغو تر منځ روابط  کېلیکنھ    پھ دې
علم د ساینس   ې. د احصائیشيچھ د احصائې پھ مبادیو ښھ پوه وکړي سره مرستھ  يلوستونک

(  ګیري ، تحلیل او نتیجھواو خلاصھ کول ولو، تنظیموھغھ څانګھ ده چھ د معلوماتو لھ راټولول
 یعنېاخرنی ټکی،  کې.  پھ حقیقت لريسره سر او کار  ېاو وړاندوین نېاستنتاج ) یا تصمیم نیو

څخھ د  نمونېیوې تمثیلي  دچھ لھ جمعیت څخھ  ويھدف  اساسياستنتاج کول، داحصائې 
 .کیږيګیري د ټول جمعیت لپاره نتیجھ  لھ مخېترلاسھ شویو معلوماتو 

چھ دغھ شیان  يلھ نظره د شیانو یو سیټ تھ وای یې مخکی مو وویل، د احصا چې: لکھ  جمعیت
. مثلاً د یوه مکتب ټول لرياو ټول ئې یو شمیر ګډ مواصفات  يد ھغھ جمعیت عناصر بول

چھ دیوه لیست ټول عناصر مطالعھ ھ وي شاګردان. دا چھ نشوکولای او حتی کلھ بھ ممکنھ ھم ن
 کېنمونی پھ توګھ پھ نظر  لپاره د جمعیت څخھ یو ه وړه برخھ د مطالعېمعمولاً د  کړو، نو

 . د جمعیت د غھ فرعی سیټ نمونھويسیټ فرعي د جمعیت یو  کېچھ پھ واقیعت  کیږينیول 
 ( Sample )  اتفاقينیسو او پھ  کې. فرض کړی چھ د یوه صنف شاګردان پھ نظر کیږيبلل 

 Random)نمونھ  اتفاقيټول صنف   ډول دری تنھ شاګردان ځنی تعینوو دغھ دری تنھ د
Sample )  کیږيبلل. 
،  ( Observation )موجود عناصر د مشاھدو  کېیا د جمعیت پھ یوه نمونھ  کېپھ جمعیت 

 پھ نوم یادیږی. ( Data )مقادیرو، نمرو یا معلومات 
 

 ډولونھد معلوماتو د اندازه کولو سطحی او 

 :ويشوي اندازه  وډولون يڅلورګون لاندېپھ کیدای شي د یوه متحول پھ اړه  معلومات 

 ،ويشوي فقط مسمی ونلري تر تیب  ي: چھ کوم طبع(Nominal data)  معلومات ويتسمیھ 
معلوماتو د جمع، تفریق اونور  ويرشتھ اونور. پھ تسمیھ  تعلیميلکھ نومونھ، کتیګوری، 
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 ويتصنیف یا صنف بندی شوی  یور باندشیان  یوازې بلکھ  عملیات نشی اجراکیدای، حسابي
 ويتسمیھ کیدای شي .  ويمسمی شوی  ورباندېتوګھ  یو مشاھده  ويپھ تسمیھ  یوازې او 

 ۲تور= ا او سپین = کیدای شي ،  مثلاً: تور او سپین چھ يمعلومات  پھ اعدادو ھم وښودلای ش
 وبولو. ۱او تور =  ۲سپین = وبولو یا بر عکس 

برعکس د معلوماتو تر تیبی قیمت  وي: د تسمیھ  Ordinal Dataتر تیبی قیمت ( معلومات ) 
. مثلاً جګ او ټیټ چھ ترتیب ئې کړيسره تر تیب درجې  ېخاص معلوما ت پھ یویکیدای شي 

 . لرياو د یو بل پھ نسبت فرق سره لري  معنی او مفھوم 

نشو  یعنېعملیی نشو اجراکولای  باندېاو ھم تر تیبی قیمتونو  ويړو تسمیھ اود معلوماتو پھ د
 .يد معلوماتو د تصنیف کار کولای ش یېکولای چھ سره جمع یا تفریق ئې کړو.  اما دواړه 

) اندازې : د معلوماتو دغھ ډول قیمتونھ ( (Interval Data )وقفھ ایز اویا فاصلھ ایز قیمتونھ 
او د تفریق عملیھ  يد پیل نقطھ نلر یعنېصفر  يداچھ طبع ې، یوازديترتیبی قیمتونو تھ ورتھ 

 اجرا کیدای  شی. ورباندې

 ويقیمتونھ فاصلھ ایز قیمت تھ ورتھ    نسبتي: د معلوماتو   ( Ratio Data )قیمتونھ  ينسبت
قیمتونھ  ي. نسبتکیدای شي اجرا ورباندېچھ د تقسیم عملیھ ھم  دا ده مشخصھ ئې  يخو یوه اضاف

   . يد پیل نقطھ ھم لر یعنېصفر  يطبع

 دوه ګانھ یا دوه متبادلھد ، يواب غواړځ» نھ«او یا » ېبل«د  چېھغھ ډول متحول 

 ) Dichotomous ( یادیږيمتحول پھ نوم. 

 ؟  يراښی مقیاسونھ معلومات د قیمتونو کوم ډول لاندېل : مثا

 کلونو تاریخ . میلادي  1938م او  1838. د ھیواد د تاریخ د ۱

).  نلري( د صفر میلادی کال  یعنې يصفر نلر يدغھ مثال د فاصلھ ایز قیمت اندازه ښئیې. طبع
 پدې. نو نلريھیڅ معنی  1938/  1838 یعنې نلريھمداراز د تقسیم عملیھ پکی کومھ معنی 

 فاصلھ ایز  دی.  ېنھ بلک يقیمت نسبت ودغھ معلوماتد لحاظ 

 عاید ( پھ افغانیو سره) . میاشتنید محصلانو  ي. د کابل پوھنتون د طب پوھنځ۲

یوه محصل د سږ  کھ د یعنې دلتھ د تقسیم عملیھ معنی لری،قیمت نمونھ ده.  نسبتيدغھ مثال د 
نو د سږ کال او پروسږکال  وي افغانی 500او د تیر کال ئې  افغانی 1000عاید میاشتنی کال 

1000      نسبت ئېعاید میاشتنی د ÷ 500 =  کیږي. 2

 ي، نو طبعويعاید ئې صفر  یعنېونلري عاید  میاشتنیکوم یو محصل کیدای شي ھمداراز 
 صفر ھم پکی شتھ.
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 .  Dاو   A,B,Cصنف د شھادتنامې  درجھ  ( اعلی ، عالی ، متوسط ، ښھ ) یا  12. د ۳

 : پورتھ مثال یو تر تیبی قیمت ګذاری بیانوی ځکھ چھ

 پھ یو خاص ترتیب ذکرشی مثلاً لھ پورتھ څخھ کښتھ خواتھ .کیدای شي ) ۱

 اجراکیدای. ورباندې يعملیھ نش حسابي) ۲

ھیڅ کوم واضح او  کې صورت ې. د پوھنتون د محصلانو نسبت ( نارینھ او ښځینھ ). پدغس۴
 اجراکیدای.  ورباندېھمداراز عملیھ نشی  ويترتیب نھ  يطبع

د افرادو ( عناصرو ) پھ ھکلھ معلومات او ارقام راټولیږی چھ متحول بلل  کېپھ یوه جمعیت 
مختلف النوع کیدای شي . متحولین وي ېیوه جمعیت د عناصرو مشخص د. متحول کیږي

،  لکھ زاړه وي( کتیګوری )  ويبھ ګروپونھ  ځینې، وي عدديبھ  ېنیمثلاً ځ قیمتونھ ولری؛
  .ځوانان ، ماشومان او تی خور)

قیمتونھ). خو دغھ کور  عدديمتر مربع دی (  100 یېمساحت لري ) ورونھ 10مثلاً یو تعمیر (
) . لھ دغھ ځایھ متحولین  نلريقیمت  عدديکوم  کېلپاره دی ( چھ پھ حقیقت  ۍکورن ۍد کوچن

یا   (Quantitative)ی  او کم  ( Qualitative ) کیفي:  ويپھ دوه کتیګوریو ویشل شوی 
 .کیدای شي بلل  کیفيد دریم او څلورم مثال معلومات  کېمثال  يپھ پورتن». معدود«او» يلفظ«

متصل ( پیوست ) او یا منفصل یا کیدای شي   ( Quantitative Variable ) ی متحولینکم
ی متحول تھ ویل متحول ھغھ کم Discrete)منفصل یا منقطع ( .وي  (Discrete) منقطع
ست څخھ محدود او د شمیر وړ قیمتونھ اخیستلی شی . یومنفصل چھ د قیمتونو لھ یوه ل کیږي

ترتیب  پدېاخستلای .  يددو نقطو ترمنځ ھر قیمت نش باندېاعدادو پھ یوه خط  يمتحول د حقیق
اولھ یوبل څخھ پھ یوه منزوي د  باندېپھ خط  واعداد يسره د منفصل متحول ھر قیمت د حقیق

 .کیږيطو پھ شکل رسم فاصلھ پرتو نق

 لرلای شی، یو منفصل متحول دی. یې ۍمثالونھ : د ماشومانو شمیر چھ یوه کورن

 د یو شاګرد د ملګرو شمیر ھم یو منفصل متحول دی.

ی متحول تھ وایې چھ لایتناھی یا نا محدود شمیر قیمتونھ واخستلای شی . ھغھ کم متصل متحول
ھر کیدای شي  پورې ۴۰چھ لھ صفر څخھ تر  نمرېمثلاً د شاګردانو د څلورنیم میاشتنی امتحان 

 قیمت ولری.

پھ حیث  معلومات د ارقامو پھ شکل تر لاسھ کړو، نو د  نمونېلھ یوه جمعیت څخھ د  چېکلھ 
د مربوطھ جمعیت د  چېدوه ډولھ پیشګویی ولرو:  یو دا کیدای شي مربوطھ جمعیت پھ ھکلھ 

څخھ استنتاج پھ نسبتآ ښھ اطمنان سره  نمونېمشخصاتو پھ ھکلھ معلومات لرو تر څو  لھ 
سطحھ د سواد   يسطحھ، پھ مل يمیزان پھ مل يخورو ماشومانو د مړین يد ت  مثلاً    وکړای شو. 
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خورو  يد ت کېپھ یوه سیمھ  چېسطحھ د اوسط عمر او نور. کھ موږ غواړو  يکچھ، پھ مل
، نو دغھ   ډول ويلی سطحھ دغھ میزان معلوم مپھ ھکلھ څیړنھ وکړو او پھ  يماشومانو د مړین

د ټول جمیعیت  احصایېد دغھ متحول  چې، ځکھ يتر لاسھ شوی ارقام پارامیتریک ارقام بول
 يھ کیدونکعد جمعیت  د مطال چې کیږيفرض  معمولاً .  يد ې(پھ ملی سطحھ) معلوملپاره 

 ارقامپارامتیریک . دغھ ډول تر لاسھ شویو ارقامو (معلوماتو) تھ ويمتحول مقسمھ بھ نورمال 
data Parametric  ،معلومات لرو او د  يونو پھ ھکلھ قبلرد جمعیت د پارامیت یعنېوایی
مثلآ دا  کوو. یېګیري ھ نتیج ھغو سره مقایسھ کوو او لھ احصایېڅخھ تر لاسھ شوی  نمونې

کالھ  ۴۳کالھ او د ښځینھ وو  ۴۲راتھ معلومھ ده چی پھ ھیواد کی د نارینھ وو اوسط ژوند 
چی لھ  دی.اوس کھ پھ یوه سیمھ کی دغھ متحول یعنی اوسط ژوند مطالعھ کوو نو ھغھ احصائی

 نمونی ( د مطالعی لھ سیمی) څخھ تر لاسھ کیږی، پارامتریک ارقام یی بولو.

.  غیر يبولNone -parametric data ارقام غیر پارامیتریک دوھم ډول ارقام بیا  
. وينھ  کېد جمعیت پھ ھکلھ کومھ فرضیھ پھ نظر  چې ويیا ارقام ھغھ  پارامتیریک معلومات

میتریک ا .  د پارويد جمعیت د  مشخصاتو پھ ھکلھ معلومات نھ  چې ويدا  لاً علت معمو د دې
 ياو ترتیبتسمیوي  چې: ھغھ ارقام لريدا معنی  کېمو مفکوره پھ عمل ااو غیر پارامیتریک ارق

قام بیا ار یاو نسبت ي. بر عکس وقفھ اکیږي، غیر پارامیتریک فرض ويمقدارونھ 
 .کیږيرتریک فرض تپارامی

ځکھ چې دا چې کوم ډول ، ډیر مھم دی تفکیک وڅلور ډولھ مقیاسون يارقامو مخکیند 
.  وي احصایوي ټیسټ  مناسب دی چې کار ځینې واخلو، د متحول د مقیاس پھ ډول پورې تړلی

پارا میتریک ټستونھ باید د پارامیتریک ارقامو لپاره او بر عکس غیر پارامیتریک ټسټونھ  یعنې
  . ويصحیح نھ  یې. بر عکس کارول يباید د غیر پارامیتریک ارقامو لپاره وکارول ش

د  لھ مخېارقامو څخھ تر ټولو ښھ معلومات ترلاسھ کړو او د ھغو  شویولپاره چھ د راټولو ېد د
 او د يلاصھ شخمعلومات باید  يشونو راټول  ،تصمیم ونیولای شو ښھتر ټولوجمعیت پھ اړه 

 توګھ پھ دو برخو ویشل شویدی : اساسيچھ پھ  کیږيتر سره  محاسبېلپاره یو شمیر  ېد

 . ( Descriptive Statistics )احصائې  توصیفي. ۱

 .  Inferential Statistics )احصائې (  استنتاجي. ۲

 

 یې محاسبېاو  ( Descriptive Statistics )احصائیې  توصیفي

پھ دقیق او واضح ډول د  نمونېو د مکلھ چھ موږ لھ یو جمعیت څخھ نمونھ وټاکو نو ھدف  
معلومات بھ پھ  يشو. داسی چھ تر لاسھ ويد مشخصاتو پیداکول او تو ضیح کول  نمونې
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او صدق بھ  يولرجمعیت د مشحصاتو او مواصفاتو پھ ھکلھ ھم صحت  ټول د توګھاساسي 
  :کیږيترلاسھ شویو معلوماتو توضیح او یا خلاصھ کول پھ دوو طریقو تر سره د . يوکړ

 ښوونھ عددي.  ۲ښوونھ                      ي. ګرافیک۱

  فریکوینسيبیان کړو لومړی د  طریقېچھ د معلوماتو د ارائیھ کولو خلاصھ کولو  ېپخوا لد
 کوو. وړاندېھکلھ معلومات  مقسمې پھد ډول  یاپھ لنډ    (Frequency Distribution)مقسمې

 

  (Frequency Distribution)مقسمھ 

معلوماتو د تر  يکلھ چھ د معلوماتو یو لوی سیټ ولرو نو د ھغو څخھ د یو ښھ تصویر او کاف
 و.شوی ھغھ پھ یو شمیر ګروپونو و چېږو یلاسھ کولو لپاره مجبور

تنو د فارغانو د کانکور نتایج دلاندی  ۲۸۵ش کال د ـ ھ ۱۳۹۰د ھیواد د یوه ولایت مثال: د 
 جدول پھ څیر خلاصھ کولای شو.

 نمرېکال د فارغانو د کانکور  ۱۳۹۰جدول  : د ھیواد د یوه ولایت لیسو د 

 (٪) يوینسفریک ينسب يوینسفریک عددي يد نمرو کتیګور
141- 151 1 0.4% 
152- 162 4 1.4% 
163-173 13 4.6% 
174-184 22 7.7% 
185-195 33 11.6% 
196-206 44 15.4% 
207-217 50 17.5% 
218-228 44 15.4% 
229-239 36 12.6% 
240-250 23 8.1% 
251-261 11 3.9% 
262-272 3 1.1% 
273- 283 1 0.4% 

  285 100.0% 

 

لھ قیمتو  عدديمعلومات د  ې. کھ چیر کیږي)  مقسمھ بلل  فریکونسيپورتھ جدول د وقوعاتو (  
 Quantitative)ی مقسمھیا کم عددينو مطلوبھ جدول  ويتنظیم شوی  کېپھ ګروپونو  مخې
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Distribution) .ويتنظیم شوی  کېکتیګوریو  عدديمعلومات پھ غیر  کھ چیرې بلل کیږي .
د مکتب د  کېجدول  لاندېپھ  مثلاً  .کیږيمقسمھ بلل  کیفينو بیا داډول جدول کتیګوری یا 

 (فیصدی). فریکوینسي يپریښودو دلایل او د ارایھ شویو ځوابونو نسب

  جدول  :د مکتب پریښودو دعواملو پھ اړه  د شاګردانو نظرونھ
  

 مو مکتب پریښود) ېد مکتب پریښودو عوامل (ول

د  کېپھ کور 
 کار اړتیا وه

 ېدرس م
 نھ زده کیده

مکتب 
 وو ېلر

پھ  يد ناروغ
 وجھ

نور 
 عوامل

36% 39% 9% 5% 11% 

 توګھ عمل کوو: لاندېجدول د جوړولو لپاره پھ  مقسمېد 

 .تعینول ي. د صنف د کتیګور۱

 د معلوماتو ( مشاھدو ) تقسیمول.  کې. پھ تعین شویو کتیګوریو ۲

 د معلوماتو تعداد شمیرل.  کې. پھ ھر صنف ۳

عمل دی.  يزیکیفیو ا تھ دوه قدمونھ محض پلومړی قدم تر ټولومھم دی او  کېپھ پورتھ عمل 
 مقسمېنو د  ،ویکم معلوماتو لپاره د کتیګوریو یا صنفونو شمیر  ود راټول شوی لھ یوې خواکھ 

 نو د لوستونکو لپاره ،وي. لھ بلی خوا د کتیګوریو شمیر زیات ويمعلومات بھ ناواضح اومبھم 
تر ټولو ښھ  کېبھ لویږی. د کتیګوریو دشمیر پھ ټاکلو  کېاو پھ مغالطھ  ويھ کوونکی یبشتم بھ

د مشاھدو د  نمونېباید د  چېتعیینول دی  د کتیګوریو د مثالی شمیر لھ مخېلارښوونھ د اړتیا 
 فارمول ئې بیانو: لاندېچھ  ويشمیر سره متناسب 

𝐾𝐾 = 1 + 3,3 𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙𝑙 𝐾𝐾 یا    = √𝑙𝑙  

n-  د مشاھدو شمیر او  نمونېد–K  سره تر تیب پدې. واضح خبره ده چھ ويد کتیګوریو شمیر 
 . کیږيب یتقر ھتام عدد ت یو بھنو  ويعدد اعشاري کھ صنفونو تر لاسھ شوی عدد کتیګوریو یاد 

تدابیر او شرائط  ياحتیاط ریو شمیر نو لاندې کېد مشاھدو لپاره د کتیګوریو جوړولو پھ وخت 
 :وي يشونیول  کېباید پھ نظر 

 وبیدلای شی. سیوه صنف تھ من یوازې او  یوازې شوی رقم  ه. ھر مشاھد۱

 .ويف پھ حدودوکی شامل یلوی او کوچنی رقم باید د تصن و. تر ټول۲
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تر  وصنفونو د حدود ېلپس. ھیڅ یو لھ مشاھده شویو ارقامو (معلوماتو) څخھ نھ باید د دوو پر ۳
 . يمنځ واقع ش

او مشترک فاصل  ويډ نھ ګبھ ئې  حدود یعنې ،يمجزاویو بل څخھ  لھ ھبصنفونھ  ې. پر لپس۴
 .يلربھ 

یف حدودو تر منځ فاصلھ باید پھ یوه نصد ت یعنې ويباید چھ د صنفونو عرض سره یو شان 
 . وياندازه 

ې د مضمون د ید احصائ کېجدول  لاندېئې وګوری . فرض کړی چھ  کېپھ یوه مثال  لاندې
 شودل شوی دی.  نمرې) تنو محصلینو ۵۰(

۷۵ ۸۹ ۶۶ ۵۲ ۹۰ ۶۸ ۸۳ ۹۴ ۷۷ ۶۰ 
۳۸ ۴۷ ۸۷ ۶۵ ۹۷ ۴۹ ۶۵ ۷۰ ۷۳ ۸۱ 
۸۵ ۷۷ ۸۳ ۵۶ ۶۳ ۷۹ ۶۹ ۸۲ ۸۴ ۷۰ 
۶۹ ۷۵ ۲۹ ۸۸ ۷۴ ۳۷ ۸۱ ۷۶ ۷۴ ۶۳ 
۶۹ ۷۳ ۹۱ ۸۷ ۷۶ ۵۸ ۶۳ ۶۰ ۷۱ ۸۲ 

 

 ۱۰۰څخھ ټیټھ او  ۲۰جدول جوړکړو. ګورو چھ لھ  مقسمېد غواړو چھ د پورتھ جدول لپاره 
 :ويبھ مناسبی  )دنمرو کتیګوری(صنفونھ  لاندېنشتھ نو  نمرېڅخھ پورتھ 

صنف 
 فریکوینسی شمیر (کتیګوری)

نسبتی 
فریکوینسی 

(٪) 

متراکمھ نسبتی 
 فریکوینسی (٪)

20-29  / 1 2 2 
30-39  // 2 4 6 
40-49  // 2 4 10 
50-59  /// 3 6 16 
60-69  ///// ///// // 12 24 41 
70-79  ////////////// 14 29 69 
80-89  //////////// 12 24 94 
90-99  /// 3 6 100 

 

ی چھ پھ مر بوطھ  کتیګوری ئاراښدتون س( دوقوعاتو تعداد )  فریکوینسيد  کېپھ پورتھ جدول 
. د یوه يئې بول فریکوینسينوموړی صنف  واقع دی او د مشاھدېپھ کوم شمیر  کې(صنف) 
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. دغھ حدود پھ پورتنی جدول کیږيصنف حدود بلل  يصنف لوړ او ټیټ ممکنھ قیمتونھ د نوموړ
 صنف يلومړ. لکھ چھ وینو د يګور لاندېد صنف تر عنوان  کې تونس يلومړپھ  کې

او  دی. کھ د مشاھدو 29او لوړ حد ئې  20 یېټیټ حد  یعنېدی.  29او  20( کتیګوری ) حدود 
. داچھ  ۵،۸۹ – ۵،۹۹او ------- -----۵،۲۹ – ۵،۳۵ : مثلاً ،  وي عشاره دارانمرو عددونھ  

م مو اړه لری چھ د معلوماتو ارقا پورې پدې ،څوخانی اعشاری عدد د حدودو لپاره تعین کړو
) رقم پھ دوو صنفونو (کتیګوریویڅ د مشاھدو ھتر څو د معلوماتو ،څو خانی اعشاری اعداد لری

اوسط  حسابيعددونو  يسرحدد  ( Midpoint ) نقطېرانشی. ھمداراز د کتیګوریو د منځ  کې
 :یعنېدی،  کی ينیمایددواړود جمع د حاصل پھ  یعنېدی 

90+99
2

= 94,5     ، 30+39
2

= 34,5         ، 20+29
2

= 24,5 

 :یعنې، څخھ پیداکوو ود کتیګوریو عرض د صنفونو د سرحدی اعدادو لھ تفریقول

29,5 − 19,5 = 10  ،  39,5− 29,5 = 10  ،     99,5 − 89,5 = 10 

پھ فیصدی سره ھم ښوول  کېاړتیا پھ صورت  مقسمھ یا پھ لنډ ډول مقسمھ د فریکوینسيد 
پھ مجموعھ  فریکوینسيد ټولو کتیګوریو د  فریکوینسي. دد ی لپاره د ھری کتیګوری کیږي

 مقسمھ نسبتيیا  فریکوینسي نسبتيمقسمھ فیصدي ئې ضربوو. دغھ  کېتقسیموو او پھ سل 

 )( Relative Frequency  د مخکینی  فریکوینسي نسبتيکتیګوری  ې. کھ د ھرکیږيبلل
 یا مقسمھ فریکوینسي نسبتينو متراکمھ  يسره جمع ش فریکوینسي نسبتيکتیګوری لھ 

(Cumulative relative Frequency )  يئې بول . 

 فریکوینسي نسبتي کې( عدد) او پھ څلورم ستون  فریکوینسي کېجدول پھ دریم ستون  يپورتند 
( فیصد ) ښوول  فریکوینسيمتراکمھ  کېستون  ي. د جدول پھ اخرنشوي دي) ښودل (فیصد

 شویده. 

 

 د معلوماتو ګرافیکی معرفی او ښوونھ ( نمایش ) 

معلوماتو ( ارقامو ) د ښوونی او نمایش لپاره معمولاً ھستوګرام    (Quantitative) يد کم
لپاره معمولاً  يارقامو او معلوماتو د ښوونی، نمایش او معرف کیفياو د  کیږيڅخھ کار اخیستل 

. کھ د میلھ ایز ګراف کیږيڅخھ کار اخستل   ( Bar Graph )د میلھ ایز ( یا مستطیلی) ګراف 
ه کړو نو ھستوګراف ځنی جوړیږی. داچھ کمیی معلومات معمولاً د صنفونو ترمنځ فاصلھ محو

 عدديد  یوازېمعلومات  کیفي. برعکس کیږينو ځکھ پھ ھستوګرام ښودل  ويمسلسل تھ ورتھ 
، نو ھیڅکلھ ھم متصل ويکود ورکړل شوی  عددي یعنې ،ويپھ مرستھ ښوول شوی  وکودون
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داسی چھ د ھر قیمت میلھ یا ستنی لھ  ،مرستھقیمتونھ نشی اخیستلای او د میلھ ایز ګراف پھ 
 .کیدای شي، نشی ښوول ويیوبل سره متصلھ 

 :کیږيقدمونھ اخستل  لاندېد ھستو ګرام د جوړولو لپاره 

ټاکو  ( Range )تعینوو. بیا فاصلھ  ياو اصغر ياعظم کې. د معلوماتو ( ارقامو ) پھ لیسټ ۱
 R = Max – Min           : یعنې

او  ويشمیر باید یوتام عدد  ۍ. د کتیګور ويبھ مناسبی  ۍنیسو چھ څومره کتیګور. تصمیم ۲
5معمولاً د  < 𝐾𝐾 < یوه پھ مرستھ  د کې. پھ پاس ذکر شویو فارمولونو وي کېپھ حدودو  20
 تعیینیږی .

بیا د صنف د عرض قیمت  W = R/K  یعنېټاکو   ( W )صنف د کیتګوری عرض  . د۳
 یا سرحدی قیمتونو وحدود او نقطېمناسب عدد تھ تقرب ورکوو، داسی چھ د صنف لھ منځنی 

 سره متصادف نھ شی. 

 UL1 = LL1+W، یعنی: ) تعینوو  UL1او  LL1. بیا د صنف ټیټ او لوړ حدود (۴

 کې(یا د ایکسل پھ پروګرام حسابوو.  کې. معلومات ګورو او شمیر ئې پھ مربوطھ کتیګوریو ۵
 :چېلیکو  کېپھ اخر  د ستون یعنېلھ قوماندی څخھ کار اخلو،   Countif د

= Countif (An1:Ani) 

 لیکو. کېد مربوطھ کتیګوری پھ مقابل  کېپھ جدول  فریکوینسياو بیا دغھ رقم د 

 ( د مشاھدوشمیر ) لیکو.  فریکوینسيد  ۍکتیګور ې. دھر۶

صنفونھ او پھ عمودی  باندېمحور)  x. بیانو ھستوګرام ورتھ رسموو. پھ افقی محور ( د ۷
تعینوو. د صنفونو عرض سره یو شان دی اما د ھر  فریکوینسيمحور ) د صنفونو  yمحور ( د 

 . ويد مقدار پھ تناسب جګ او یا ټیټ  فریکوینسيد  کېصنف جګوالی پھ ھغھ صنف 

د خط پھ واسطھ لھ یوبل سره ونښلوو نو یو  ې( ستنی ) څوک ېمیل ېکھ د ھستوګرام د ھر
یا کثیر الا ضلاع ئې  ( Polygon )پولیګون  فریکوینسيمنکسر خط  بھ تر لاسھ شی چھ د 

 ) وګورئ شکل  لاندې(  يبول

 توګھ ترلاسھ شوی دی . لاندېمثال لپاره میلھ ایزګراف او ھستوګرام پھ  يد مخکین
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 ويدا  یېنھ ښکاری. معنی  ھدغھ مقسمھ یو څھ ښی خواتھ کږه ده او نورمال یېوینی  چېلکھ 
 . مود نمره تر اوسط لوړه ده د دغو شاګردانو  چې

 
 

پھ میلھ چارت    چارټ  يد  میلھ ای یا مستطیلارقامو لپاره  یو ډول عیند  کېشکل  لاندېپھ 
 .کیږياو پھ عمودی محور د ھغو مقدار پھ فیصد ښوودل  يمحور د نمرو کتیګور يپھ افق کې
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  چارتاي میلھ  فریکوینسيد شاګردانو د نمرو د 

 

  
ی د مشاھداتو د خلاصی یو بل مثال وینی. لکھ چی لولئ یې، دغھ معلومات د نلاندی د یوی نمو 

مکتب پریښودو د عواملو پھ ھکلھ د شاګردانو نظرونھ بیانوی. لاندی عین معلومات پھ  دری 
 شکلونو: جدول، مستطیلی ګراف او ھم دائیروی چارت کی، ښوودل شوی دی. 

 ګوریو پھ تناسب سره ویشل کیږي.پھ دایروي چارت کې د دایرې مخ د نمرو د کتی

  نظرونھ دو دعواملو پھ اړه  د شاګردانود مکتب پریښو :جدول 

  

 د مکتب پریښودو عوامل (ولی مو مکتب پریښوود)

 کېپھ کور 
د کار اړتیا 

 وه

درس می 
نھ زده 

 کیده
مکتب 
 لری وو

د ناروغی 
 پھ وجھ

نور 
 عوامل

36% 39% 9% 5% 11% 
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Frequency (%)

د شاګردانو د نمرو . ۲
 فریکوینسي

د نمرو 
 کتیګوری

 فریکوینسي
(٪) 

<60 3.3 % 
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80-89 50% 

>90 13.3 % 

 100 % 
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 ګراف يروید مکتب پریښودو د عواملو پھ ھکلھ داد شاګردانو  نظرونھ 

 
ګرافمیلھ اي د شاګردانو  نظرونھ د مکتب پریښودو د عواملو پھ ھکلھ   

 
  

 ېطریق عدديد خلاصھ کولو  ( Data )د معلوماتو یا ارقامو 

 : ويتوګھ  لاندېمقادیر پھ   تو د خلاصھ کولوی معلوماد کم مو وویل،  ېمخک چېلکھ 

 مقادیر، . د مرکزیت۱

 ت مقادیر،ت. د تش۲

 . د موقیعیت مقادیر،۳

 .) مقدار ي. د خروج ( باندیوال۴

 

36% 

39% 

9% 

5% 11% 
پھ کور کی د کار اړتیا 

 وه

 درس می نھ زده کیده

 مکتب لری وو
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 :يو . دمرکزیت مقادیر څلور۱

 .( Average )اوسط  حسابي:اوسط یا  الف

 یا تر ټولو ډیر واقع شوی یا مشاھده  شوی مقدار. ( Mode ): مود ب

نیمائې عناصر لھ ھغھ څخھ لوی او یا جمعیت  نمونېد یوی  (Median ) : منځنی یا میډیان ج
 .ويا تھ نیمائی ئې تر ھغھ کوچنی پ

 .کیږياخستل  ېدرت سره کار ځنن: کھ څھ ھم پھ  ( Mid – Range )منځ  ې: د فاصلد

                                  MR= ( Max + Min)/2    او 

وي او  ( n ) مو چھ د مشاھدو شمیر  : فرض کړیمحاسبھ کول  وسطااوسط یا حسابي د 
 وی. X1,X2,X3….Xn  یی: مشاھده شوی مقادیر 

قیمتونو د مجموعی او پھ  عددي) د ټولو مشاھدو د کیږيایکس زبر لوستل ( ( �̅�𝑥)اوسط ئې  
 : یعنې ،د مشاھدو د شمیر لھ تقسیم څخھ لاستھ راځی کېنمونھ 

�̅�𝑥 = (X1, X2, X3…+ Xn )/ n 

�𝑥𝑥 : داسی ښیو:   یېپھ لنډ ډول   = ∑ 𝑋𝑋 𝑖𝑖/𝑙𝑙𝑖𝑖=𝑛𝑛
𝑖𝑖=1 

 .يپھ معنی استعمالیږ ېحرف دی چھ د مجموع ياو یو یونان کیږيیګما لوستل س∑−
-Xi یعنې i  ترتیب  پدېومھ مشاھده–X1  لومړی–X2  .دوھمھ مشاھده اونور 

او د جمعیت لھ  وي Nنو د جمعیت ټول عناصربھ  ويدغھ نمونھ د جمعیت یوه برخھ  کھ چیرې
 ويبھ زیات  Nاو  وي يرااخستلپاره  نمونېعناصر د  (n) یوازې ټولوعناصرو څخھ بھ مو 

 .لرياوسطونھ تفاوت سره  نمونېترتیب بھ د ټول جمعیت او  پدېتھ  nنسبت 

. نو د جمعیت کیږي) سره ښوول  کیږي( میولوستل  µد جمعیت اوسط پھ  کېپھ احصائیھ 
 لھ : وي) بھ عبارت µاوسط (

= (X1+X2+X3…XN)/Nµ 

µیا:  = ∑ 𝑋𝑋 𝑖𝑖/𝑁𝑁𝑖𝑖=𝑁𝑁
𝑖𝑖=1 

ھ کوو. د ھغھ عمطال نمرېش کال د دولسم ټولګیو د فارغانو ـ ھ ۱۳۹۱د  کېمثال: پھ یوه ولایت 
 موږ د کھ چیرېبولو.  Nټول فارغان جمعیت دی او ټول شمیر ئې  يولایت د دولسم ټولګ

مورد ټول  مطالعېاو مطالعھ کړو نو زموږ د  ېراټول نمرېټولو فارغانو  د يدولسم ټولګ
ھش کال د دولسم ټولګیو د فارغانو اوسط  ۱۳۹۱ترتیب بھ دھغھ ولایت د  پدېجمعیت دی. 

 عبارت دی لھ :  ،د مثال پھ توګھ ،نمرې
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µ = �(X i
i=N

i=1

) / N  

 ېدغ پھ توګھ تعین کړو او د نمونېئې د  شاګردان لیسو یو شمیر دد دغھ ولایت چیرې  کھخو   
 : یعنېلھ اوسط څخھ خبری کوو،  نمونېمطالعھ کوو نو بیا بھ  نمرېد فارغانو  نمونې

�̅�𝑥 = �(𝑋𝑋 𝑖𝑖)/𝑙𝑙
𝑖𝑖=𝑛𝑛

𝑖𝑖=1

 

سطونھ ھم کلھ کلھ او اوسط تر څنګ دوه ډولھ نور حسابيد  کېپھ ځینو خاصو مواردو 
 لھ : دي استعمالیږی چھ عبارت 

جذر څخھ عبارت    ام n  : د مشاھدو د مقدارونو د ضرب د حاصل لھ ( �̅�𝐺 )اوسط  ي. ھندس۱
 یا:      𝐺𝐺 �= (X1*X2*X3…Xn)1/n   :یعنېدی 

�̅�𝐺 = �(𝑋𝑋 1 ∗ 𝑋𝑋2 ∗ … …𝑋𝑋𝑙𝑙𝑛𝑛  

مقدارونو د معکوس د  عدديشاھدو د شمیر او د مشاھدو د م: د  ( �𝐻𝐻 ). ھارمونیک اوسط ۲
�𝐻𝐻:    یعنېلھ حاصل تقسیم څخھ عبارت دی  ېمجموع = 𝑙𝑙/∑ ( 1

𝑥𝑥𝑖𝑖
)𝑖𝑖=𝑛𝑛

𝑖𝑖=1 

 

    لپاره د کاندیدانو عمرونھجمھوري ش کال دریاست ـ ھ ۱۳۸۷مثال فرض کړی چھ د ھیواد 
 کلونھ وو. 56,63,70,38,65,60,55,50,45,40,35

ټول کاندیدان ھمدومره وو نو دغھ معلومات د ټول جمعیت پھ ھکلھ جمھوري ریاست  داچھ د
 : پیداکیږيتوګھ  لاندې. نو اوسط ئې پھ دي

µ= (56+63+70+38+65+60+55+50+45 +35)/11 

 52.5µ= 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓𝟓=  پس:
𝟏𝟏𝟏𝟏 

 

کھ کالھ وو.  52.5ھش کال د جمھوری ریاست لپاره د کاندیدانو اوسط عمر  ۱۳۸۷نو د ھیواد د 
لپاره د کاندیدانو عمرونھ مطالعھ کوو نو دا چھ  ېجرګ يولسھیواد د د پھ ھغھ کال کی  چیرې

راواخلو او بیا ئې د عمرونو  ېتوګھ یوه نمونھ ځن يشمیر ئې ډیر وو، مجبور یو چھ پھ اتفاق
اوسط محاسبھ کړو. لاستھ راغلی اوسط بھ د جمعیت ( د ټولو کاندیدو وکیلانو) لھ اوسط سره 

 اما څھ فرق بھ ولری.  وينژدی 
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واقع ځلي ډیر  یعنې کیږيچھ ډیر تر سترګو  ويیت یا یوه نمونھ ھغھ مشاھده پھ یوه جمع مود
یو  ېھره مشاھده یواز کېمثال  ي. مثلاً پورتنونلري یو نمونھ ھیڅ مود کیدای شي . وي ېشو

 وه. ېځل واقع شو

اوښ (مایع  کویینمونھ د دوه  ې. دوه مود لرونکويمودونھ  ېدوه یا درکیدای شي کلھ کلھ بیا 
 . ښکارياوښ) پھ شان 

صف  مشاھدېچھ د  ويقیمت  عددي مشاھدې ېد ھغیا میډیان  ۍمو وویل منځن ېلکھ چھ مخک 
ورڅخھ پورتھ او پاتی نیمائې  مشاھدات (%50 ) ایینیم یعنې، يبرخو جلاکو يمساو وپھ دو

ارقام  عدديد پیداکولو لپاره لومړی تر لاسھ شوی  ۍد منځن .  ويکښتھ واقع ورڅخھ  (50%)
نو  ويطاق عدد  nګورو. کھ  (n)پھ صعودی او یا نزولی تر تیب تنظیموو. بیا د مشاھدو شمیر 

اړو خواوکی راځی او دغھ مشاھدات ئې پھ دو)  ( %50 چھ  ويیو عدد ( مشاھده) بھ  یوازې 
نو واضح ده چھ د  ويجفت عدد  n چیرې کھ. ويحد  2/(n+1 )ده. نو منځنی بھ  رقم منځنی

دوه حدونھ  (n/2+1)او  (n/2)د صف  مشاھدېد  یعنې ،بھ دوه قیمتونھ راشی کېصف  پھ منځ 
 .                                کیږيمنځنی ددغو دواړو حدونواوسط بلل  کې. پداسی صورت وي کېبھ پھ منځ  

            ؟ويبھ منځنی څومره  کېمثلاً: پھ مخکنی مثال 
 او یوطاق عدد دی، نو منځنی بھ د صف:  (11)ریاست تھ د کاندیدانو شمیر جمھوري داچھ 

          .                                                                                                                            ويشپږم حد ، یعنی  6 = 2/(11+1)  
څخھ تر  يډول تر تیب کړو  (لھ کوچن يریس جمھورانو عمرونھ پھ نزول راځی چھ د کاندید

 .(35,38,40,45,50,55,56,60,63,65,70))  پورېلوی 

ورڅخھ کم دی. نو  5حدونھ ورڅخھ زیات او    5دی چھ پوره  (55)لکھ چھ وینی شیږم حد  
Median= 55 .یاشپږم حد دی 

د مرکزیت  کېصف  هد معلوماتو پھ یو (Measures of Dispersion). د تشتت مقادیر ۲
. بر عکس د  تشتت مقادیر نژدې ديصف عناصر څومره سره  نوموړي چھ د  يمقادیر داښئ

چھ د صف عناصر څومره سره خواره او لھ منځ څخھ لری سره پراتھ  پھ ګوتھ کويدا را  یې
 دی.                                                                        

او  (Variance)، وریانس (تفاوت یا انحراف)   (Range): فاصلھ دي ېد تشتت مقادیر در
 بھ ئی ھر یو پھ ترتیب سره بیان شی. لاندېانحراف.  معیاري

:  کېپھ پورتنی مثال   R= Max-Min یعنېفاصلھ د اعظمی او اصغری ترمنځ تفاوت ښئیی ، 
کالھ وو، چھ لومړی ئې تر ټولو مشر او   35بل  کالھ اود 70دیوه کاندید ریس جمھور عمر 

-R= 70پس   Min= 35او  Max= 70 کېصف  پدې مشاھدېدوھم تر ټولو کشر وو. نو د 
 کالھ دی. 35ئې   Rفاصلھ یا یعنې  35=35
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 انحراف ( مخکی لیکل شویدی ) معیاريوریانس او 

 ښیو. (ƃ2)پھ س اود جعیت وریان (S2)لپاره وریانس پھ  نمونېد 

𝑆𝑆2 =
∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖 − 𝑋𝑋)2𝐼𝐼=𝑁𝑁
𝐼𝐼=1

𝑙𝑙 − 1  

 :اوھمداراز

ƃ2 =
∑ (y𝑖𝑖 − µ)2I=N
i=1

N  

 .کیږيښودل   (ƃ)او د جمعیت لپاره پھ  (S)انحراف پھ  معیاريلپاره  نمونېھمداراز د 

S = �� (XI−X)2i=N
i=1
N−1

ƃاو         = �� (yi−µ)2i=N
i=1

N
    )ƃ – » کیږيلوستل  »سیګما( 

. تاسی ئې  10او   8 ,6 ,4 ,2تر لاسھ شوی دی:  مشاھدې لاندې کېمثال: پھ یوه جمعیت 
 انحراف محاسبھ کړی. معیاريریانس او و

=(2+4+6+8+10)/5= 30/5 = 6µ 

(دجمعیت  �µ = 𝑥𝑥 :نو ،او داچھ دغھ جمعیت پخپلھ نمونھ ده ( دجمعیت اوسط )  µ = 6 = �̅�𝑥پس 
 اونمونی اوسط سره برابر دی).

 لھ: وينومعیاری انحراف بھ عبارت 

Ƃ2= [(2-6)2+(4-6)2+(6-6)2+(8-6)2+(10-6)2]/5 

 ƃ2  8 =        :پس 

   او:
ƃ = 2√2 = √8  

انحراف بھ  معیارينو  ،ويڅخھ یوه نمونھ نھ خو لھ ھغھ جمعیت ټول دغھ مشاھدات   کھ چیرې
 : یعنې)، کیږيتقسیم   n-1= 5- 1= 4 مجموعھ بھ پھ  ئې فرق ولری( ځکھ چھ

S2 = [(2-6)2+(4-6)2+(6-6)2+(8-6)2+(10-6)2]/4 = 10 

𝑆𝑆     نو:    S= √10او   S2  10 =         :پس = √10 >  ƃ = √8 

زیات دی.لکھ   (ƃ)انحراف معیاريد جمعیت تر  (S)انحراف  معیاري ېنمون چھ د يراښی  دا
بھ انحراف  پھ ھمغھ اندازه  ويښکاری ھر څومره چھ د مشاھدوشمیر ډیر  کېچھ پھ فارمول 

 .کیږيکوچنی 

 :کیږي وړاندېبل ساده  مثال  لاندېلپاره  محاسبېانحراف د پیدا کولو او  معیاريد 
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 انحراف محاسبھ کړی.  معیاريارقامو لپاره   لاندېعیت د یوه جممثال  د 

 
 :یعنې، يبھ ش ۵اوسط  پیدا کووچی   یې کېنو پھ اول قدم  يټول اتھ ارقام د چېحل: وینو 

 
فرق لھ اوسط څخھ پیدا   مشاھدېھرې اول د  کېلپاره پھ دوھم قدم  محاسبېانحراف د  معیاريد 

 :یعنېمربع کوو،  یېاو بیا 

 
 :یعنېمربع جذر تر لاسھ کوو،  یېد دغو قیمتونو اوسط پیدا او بیا  کېپھ دریم قدم 

 
   Std = 2 لھ:  ويانحراف بھ مو عبارت  معیارينو 

  یې، او وریانس بھ  Sانحراف پھ  معیاري نمونېلپاره بھ لھ دی څخھ وروستھ د  ي: د اسانیادونھ
 سره ښییو .  Xiاو د متحول مشاھده شوی قیمت پھ   Xسره ښییو. متحول پھ  S2یا   V پھ 

 مواصفات ځینې ومقادیر عدديی معلوماتو د د کم

و لاستھ نوی د  نولھ ارقامو سره یو ثابت عدد جمع او یا ور سره ضرب  شی  مشاھدې ېد یو کھ
  :کھ یعنې.  وياوسط څخھ د ثابت پھ اندازه لوی  نیاولاوسط بھ لھ راغلیو ارقامو 

X1,X2,......Xn  ارقام، مشاھدېلومړی د 𝑋𝑋�   اود ھغی اوسط b  ودن ،  وي عدد تامیو : 

Y1= X1+b, Y2= X2+b,   ......., Yn= Xn+b 
   :چېلپاره بھ ولرو 

𝑌𝑌�= 𝑋𝑋�  + b 
    𝑌𝑌�= 𝑋𝑋� *b  و:    ضرب شی ن  کې کھ پھ یو ثابت عدداو ھمداراز   

. يھم پھ ھمدغھ ډول تغیر کو ۍمنځن یاد ثابت د ضربولو او جمع کولو پھ صورت مود، میدیان 
 معیاريډول  او ھمدا سنو وریان ،تھ ورجمع کړو مشاھدېھری عدد ثابت یو چیری کھ اما 

ئې د ھغھ ثابت  سئې ضرب کړو نو وریان کېعدد انحراف ئې تغیری نکوی. اما کھ پھ یو ثابت 
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انحراف د ھغھ  ثابت عدد د مطلقھ قیمت سره د  معیاريمربع سره  د ضرب پھ اندازه او  د عدد
 .يضرب پھ اندازه تغیر کو

 ،ويشکل تھ ورتھ  ولھډ نګز  یو توګھ يشکل پھ نسب مقسمېچھ کھ د  همھمھ مشخصھ ئې داد
چھ:                                                                           ېنو تجربوښوول ،ويتھ ورتھ  يورمال منحنن یعنې

 µ+2 ƃاو   µ-2 ƃد  ,ويمشاھدات واقع   68  %بھ تقریباً  کېھ حپھ سا (µ+ƃ)او  (µ-ƃ)د 
مشاھدات واقع  %99.7ترمنځ بھ   µ+3 ƃاو  µ-3 ƃ. د ويمشاھدات واقع  %95ترمنځ بھ 

 .وي

 
 

   (Measures of Position) ت مقادیریعد موق ی معلوماتوکم د

لھ  یېشوی قیمتونھ  همتحول مشاھده شوی قیمتونھ فرق سره لری او مشاھد هیود  چېی ده بعط
د یو ه  کې. د اوسط پھ شاوخوا ويتھ اپر کېد اوسط پھ شاو خوا  پورېی نلوی څخھ تر کوچ

دیوی . کیدای شيټاکل  لھ مخېانحراف د قیمت  معیاريعیت د شاھده شوی قیمت موقمتحول م
 ت د تعین مقادیرلاندی څلوردی:یعقیمت د موق عدديد  مشاھدې

 ؛ (Z-Score) رجھد Z د   .۱

 ؛ (Percentile). سلنھ ۲

 ؛ او (Decile). لسنھ ۳

 . (Quartile). ربع ۴

قیمت ئې د ټولو مشاھدو لھ اوسط  عدديیو  مشاھدېچھ د  یيدرجھ یا نمره ھغھ فاصلھ راښ Zد 
، پھ بل عبارت داچھ یوه نقطھ لھ اوسط څخھ د يانحراف د څو چنده پھ اندازه لر معیاريڅخھ د 
او  نلريدرجھ یو نسبت دی نو کوم واحد  Z. د يانحراف د څو چنده پھ اندازه فاصلھ لر معیاري

او  نمونېخبره ده چھ د  ي. طبعويانحراف یو ضریب  معیاريکھ سم پام ورتھ وکړو نو  د 

 
 

http://en.wikipedia.org/wiki/File:Standard_deviation_diagram.svg
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نمونی   فارمولو پواسطھ ئې محاسبھ کوو.د لاندېجمعیت  لپاره دغھ درجھ فرق سره لری، چھ د 

(Sample)  لپاره دZ بھ عبارت وی لھ درجھ                  :𝑍𝑍 = (𝑥𝑥𝑖𝑖− 𝑥𝑥�   )
𝑆𝑆

 

𝑍𝑍درجھ:                  Zاو د جمعیت د  = 𝑥𝑥𝑖𝑖−µ
ƃ

 

 : ( Percentile )سلنھ 

. سلنھ د څخھ لږ یا برابردی نقطېچھ د مشاھدو ھمدومره فیصده لھ نوموړی  يسلنھ داښی یوه
 یعنېسلنھ دی، 70 نمرېراښی. مثلاً د یوه شاګرد  کېموقیعت پھ ټولو مشاھدو  مشاھدې ېیو

 لری. نمرېشاګردان لھ نوموړی څخھ ټیټی   70%

            

 معنی لری. %50. مثلاً پنځھ لسنی يبیا د سلنی لس فیصده ښی (Decile) یا عشریھ لسنھ

صف پھ څلورو مساوی برخو  مشاھدېبیا یوه ډیره معمولھ سلنھ ده. ربع د   (Quartile)ربع 
 لکھ چی پھ لاندی خط کی ښوول شوی دی. ویشی.

 دمشاھدی ټیټ قیمت                                        دمشاھدی لوړ قیمت                

 Q1                                Q2                                      Q3                          Q4 

  معلومات %25      معلومات     %25                 معلومات %25            معلومات  25%  
                                                         

د مشاھدو ھغھ قیمتونھ  یعنې ،قیمتونھ طمفرھمیشھ باید  کېلیل پھ وخت ح) د تود ارقامو (معلومات
وکړو. مفرط  ورباندېولرو او یو څھ غور  کېپھ نظر  ،ويواقع شوی  کېڅنډو  ياخیرچھ پھ 

کیدای شي  ،قیمت ولری عددياو یا تر ټولو کوچنی  یولھغھ چھ تر نورو ټولو  یعنېمشاھدات 
د اشتبا ه  لھ لاری  کېاندازه کولو  پھد متحول  یا ويواقع شوی  لھ مخېچھ د یوه چانس 

، ويد معلوماتو د لیکلو پھ وخت پھ غلطی لیکل شوی  کېپھ کمپیوتر (یا کاغذ)  ،ويپیداشوی 
 نمونېتوګھ د جمعیت او  عمومي. پھ ويامنځتھ شوی ر ھد غلطی لھ سبب نمونھ ګیرياو یا ھم د 

سمھ پھ ډیره پھ احتیاط او  نمونھ ګیري، ولوکھ  ويانحراف ترمنځ تفاوت  معیاريد اوسط او 
     . ويتوګھ ھم تر لاسھ شوی 
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                                       :     ويډول  لاندېد مشخصاتو توپیرونھ پھ  نمونېد جمعیت او  کېپھ احصائیھ 
 لکھ: ،يتھ وای ېمشحص ېیو د جمعیت د مشاھدو د سیټ :(Parameter)پارامیتر 

–N ؛د جمعیت د عناصرو شمیر 

-µ  ؛اوسط یوې مشخصېد جمعیت د 

ƃ-  ؛انحراف معیاري یوې مشخصېد جمعیت د 

-ƃ2  سوریان یوې مشخصېد جمعیت د. 

 

 :تھ وائی، لکھ  ېصخمش ېیو د مشاھدو نمونېد بیا  (Statistic) یا آمار احصائیھ

-n  ر؛دنمونی عناصرو شمی   

-X  ؛اوسط یوې مشخصېد  نمونېد  

-S  ؛انحراف معیاري یوې مشخصېد  نمونېد   

-S2  وریانس یوې مشخصېد  نمونېد. 

 
 احصائې محاسبھ کول توصیفيد ګروپ شویو معلوماتو 

ډول د  پدې. او ويکلھ کلھ معلومات او ارقام پھ جدولونوکی پھ ګروپ شوی شکل راکړل شوی  
دومره پوھیدای شو چھ پھ یوه صنف یا  یوازې راکړل شوی او  ويمشاھدو دقیق ارقام نھ 

 ۍڅومره ده. لھ دغھ ځایھ څخھ مجبوریږو چھ د کتیګوریو لھ منځن فریکوینسيئې کی کتیګوری 
انحراف  معیارياحصائې لکھ اوسط ،  ېنور نمونېڅخھ کارواخلو او د  فریکوینسياو نقطعی 

نو  ،وښیو Fi ئې پھ فریکوینسياو  Xiپھ نقطھ  ۍیګوریو منځنتمحاسبھ کړو. کھ د ک ېځن اونور
 او یا جمعیت لپاره ): نمونېفارمولونھ بھ ولرو ( د  لاندې

 µ = ∑ XiFin
i=1
∑ Fin
i=1

 (دجمعیت اوسط) 

 X� = ∑ XiFin
i=1
∑ Fin
i=1

 اوسط) نمونې(د 

د  nاو  فریکوینسيد ھغی  Fiومی کتیګوری منځنی نقط ده او  -iد  Xi کېپھ پورتھ فارمولونو 
  :ریانس لپاره بھ ولرو چھانحراف او و معیاريداراز د مھ .ويکتیګوریو (صنفونو) تعداد 
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ƃ2 = ∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖−µ)2∗𝑓𝑓𝑖𝑖𝐼𝐼=𝑁𝑁
𝐼𝐼=1

∑ 𝑓𝑓𝑖𝑖𝐼𝐼=𝑁𝑁
𝑛𝑛=1

 جمعیت وریانس) (د 

𝑆𝑆2 = ∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖−𝑋𝑋�)2∗𝑓𝑓𝑖𝑖𝐼𝐼=𝑁𝑁
𝐼𝐼=1
∑ 𝑓𝑓𝑖𝑖𝐼𝐼=𝑁𝑁
𝑛𝑛=1 −1

 )نمونی وریانس (د 

 : یعنې ويانحراف بھ د پورتھ فارمولومربع جذر  معیاري

ƃ = �ƃ2 = �
∑ (Xi − µ)2 ∗ fin
i=1

∑ Fin
i=1

 

S = �𝑆𝑆2 = �
∑ (Xi − X�)2 ∗ fii=n
i=1
∑ Fi1=N
i=1 − 1

 

د  کېپھ اتو کتیګوریو نمرېد یو مکتب د یوه صنف د شاګردانو  کېجدول  لاندېپھ  مثال:
 محاسبھ کوو. یې احصایې. يد ېسره سم را کړل شو وفریکوینسی معلومو

 جدول ينسی: د شاګردانو د نمرو د فریکو۳ جدول

د کتیګوری 
 حدود

د کتیګوری 
 فریکوینسي

د کتیګوری 
 Fi*A  = (Ai-A)  = (Ai-A)2  = Fi*(Ai-A)2 =   ځمن

20- 29 1 25 25 -46.6 2171.6 2171.6 

30 -39 2 35 70 -36.6 1339.6 2679.1 

40 - 49 2 45 90 -26.6 707.6 1415.1 

50- 59 3 55 165 -16.6 275.6 826.7 

60- 69 12 65 780 -6.6 43.6 522.7 

70 -79 14 75 1050 3.4 11.6 161.8 

80- 89 12 85 1020 13.4 179.6 2154.7 

90- 99 4 95 380 23.4 547.6 2190.2 

  50         مجموعھ

 

 3,580  

  

      12,122  

 

(د جدول لھ چپی خوا څخھ)  ارقام تیار را  کېحل: د پورتھ جدول پھ لومړیو دریو ستونونو 
ارقام د دوھم او دریم ستون لھ ضربولو څخھ لاستھ   کېکړل شوی وو. د جدول پھ څلورم ستون 

 یې کېد لاستھ راغلیو ارقامو مجموعھ (د ستون پھ اخری لیکھ  کې.  پھ څلورم ستون يراځ
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نسیو مجموعھ یا د ټولو مشاھدو یود ټولو فریک چېدی.  او ھم وینو  ۳۵۸۰ چېلولو) پیداکوو 
 دی.   ۵۰شمیر 

 :چېویښو او وینو  ۵۰د اوسط د پیدا کولو لپاره دغھ د څلورم ستون مجموعھ پھ 
  A = 3580/50 = 71.6  

  A 71.6 =نو اوسط بھ عبارت شی لھ: 
د کتیګوریو  کېستون   پنځمپھ  جدول  يانحراف او وریانس د پیداکولو لپاره د پورتن يمعیار د 

ھ لاستھ راغلی تفاوت مربع )  څخھ تفریقوو. بیا دغ71.6اوسط ( يقیمت  لھ پیدا شو نقطې ځد من
د دغھ مربع شویو  کېلیکو. پھ پای  کېپھ شپږم ستون  یېلپاره  ۍکتیګور ېد ھر کوو او

ضربوو او د ھری کتیګوری  پھ  کېریکوینسی پھ مقدار د ھری کتیګوری د ف یمتونو مجموعھق
مقادیر سره  يد اووم ستون ټول لاستھ راغل کېپای  لیکو. پھ کېپھ اووم ستون  یې کېمقابل 

 دی. ۱۲۱۲۲دغھ عدد  چې). ګورو ییې لولکی لیکھ  يجمع کوو (د اووم ستون پھ اخر
 :یعنې، يو او وریانس لاستھ راځشنسیو پھ شمیر وییولاستھ راغلی عدد د فریک ھبالاخره دغ 

  S2 = ∑ ((Ai-A)2 * Fi)/∑Fi-1= 12122/50 = 242.4 

 :یېانحراف بھ  معیاري. او بالا خره وي 242.4 یېنو وریانس بھ 

  S= √S2 = √242.4 = 15.6 

 شی. 15.6 یېانحراف بھ  معیاريپس 

 :چېول لیکلای شو ډپھ لنډ 

∑ 𝑓𝑓𝑖𝑖 = 50𝑖𝑖=8
𝑖𝑖=1،n=8 ( د کتیګوریو شمیر) 

𝑋𝑋 =  ∑ XiFi8
𝑖𝑖=1
∑ Fii=8
i=1

= [1(25) + 2(35) + 2(45) + 3(55) + 12(65) +

14(75) + 12(85) + 4(95)]/50 
X = 3580

50
 = 71,6 

 :ھمداراز 

S2 = ∑ (Xi−X)8
𝑖𝑖=1
∑ fi8
i=1 −1

= 

S2=247.4 

S   او: = √𝑆𝑆2 = √247.4 = 15.6                                  
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 واضح شی. ھم کېنورو مثالونو  لاندېپورتنی مفاھیم بھ پھ 

د مضمون د کلنی  ریاضيتنو شاګردانو د  ۱۹د ټولو   ټولګی  د یوه مکتب د لسم الف  مثال:
 ډول دی: لاندېپھ  نمرېاوسط   امتحان

 

 

 

 

 

                

 یی محاسبھ کړی.ئاحصا توصیفي یېتاسی 

عدد یوه مشاھده او پخپلھ ھر شاګرد  نمرېھرې متحول ، د  نمرېد شاګردانو  کېورتھ مثال پھ پ
 یو واحد بولی.

دا ښیی چھ  چې ېلھ دې بځکھ ) ارقام (ډاتا) دی نمرېپخپلھ یوازی دغھ عددونھ (د شاګردانو  
پوھیدای. دغھ ارقام نشي ځینی او نور دی، نور څھ  ۹۷، د محمود ۸۲ نمرېد احمد  مثلاً 

،  ۶۰ټیټھ نمره  واو تر ټولدي  تنھ  ۱۹ټول  چې. خو دا شوي ديلیدل ځکھ مشاھدات ھم بولو 
 .کیږيده او نور،  بیا معلومات بلل  ۷۸ده او سط نمره    ۹۷تر ټولو جګھ نمره 

 مشاھدو ۱۹پھ دغو ټولو  چېدی  ۸۰.کیږيیر تر سترگو ډولو ټتر  چېوینو ھغھ مقدار    :مود

  Mode = 80            مود واقع شوی دی، نو  يلځدرې  کې( دشاګردانو نمرو )  

 نمرې شمیره نمرې شمیره

1 97 11 80 

2 86 12 78 

3 85 13 76 

4 84 14 73 

5 83 15 72 

6 83 16 72 

7 82 17 70 

8 81 18 60 

9 

10 

80 

80 

19 60 
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ھغھ نمره باید  یېدی نو  میډیان  )۱۹عدد ( طاقیو  مشاھدېټولی  چېوینو  :ۍنیا منځ میډیان
 ۸۰. کھ وګورو نو ويتنو ور څخھ ټیتھ نمره اخستی  تنو ور څخھ پورتھ او پاتھ نھ ۹ چې وي

 خھ کښتھ واقع دی. نوتر ھغھ پورتھ او ھمدومره ور څ مشاھدې ۹ وره پ چېھغھ عدد دی 

 Med = 80:  میډیان 

پھ منځ  چېډول ترتیبوو او کومھ مشاھده  يیا صعود يد میډیان د پیداکولولپاره ارقام پھ نزول
 .وي ۍده نو ھغھ بھ مطلوبھ منځن کې

دی،   ۱۹ چېکھ دغھ مجموعھ د ټولو پھ شمیر،  چې کیږي ۱۴۸۲: د ټولو نمرو مجموعھ اوسط
 ډول دی: لاندېد اوسط فارمول پھ  .کیږي  �̅�𝐴 = 78 :اوسط  :و نوشووی

�̅�𝐴 =
∑ 𝐴𝐴𝑖𝑖𝑖𝑖=19
𝑖𝑖=1
𝑙𝑙  

�̅�𝐴= (97+86+85+81+80+80+80+78+76+73+72+72+70+60+60+ 

84+83+83+82)/(19) 

�̅�𝐴= 1482/19= 78 

 نو: ،دی ۶۰ یې ياو اصغر ۹۷مقدار  يخھ اعظمد مشاھدو لھ جملی څ چې: وینو فاصلھ

R = Max – Min = 97 - 60 = 37 

محاسبھ لږ پیچلې وي چې فورمول یې لاندې دی او پھ لاندې جدول کې یې  معیاري انحرافد 
 معرفي کوو.

Std =  

 :پھ پورتھ فارمول کې  

Std  Standard Deviation -  -   یا معیاري انحراف چې د نمونې پھ صورت کې د S  پھ
 ښوودل کیږي.  σتوری سره او د جمعیت پھ صورت کې  پھ 

𝑿𝑿�  -  ؛د مشاھدو اوسط 

Xi ؛ـ د ھرې مشاھدې قیمت 

 n- ؛د مشاھدو شمیر 

 سیګما یونانی حرف دی او  د مجموعی لپاره سمبول وي.) -( ∑
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 جدول محاسبېی مواصفاتو د د نمرو  د کم ریاضيد لسم ټولګی د شاګردانو . ۱جدول 

 
 و ھـ د ج ب الف

 شمیره
مشاھده 

) نمرې(
)Ai( 

 فریکوینسي
یا د وقوع 

 )nتعداد (

 فریکوینسينسبی 
( فیصدی)      

)n/60*100)=F( 

متراکمھ 
فیصدی (د 

مخکینیو 
 مجموعھ)

لھ اوسط څخھ 
د ھری 

  مشاھدې
 انحراف

 (A-Ai) 

انګړو ځد 
 انحرافاتو مربع  

     2)A-Ai( 

1 97 1 5% 100% 19 361 
2 86 1 5% 95% 8 64 
3 85 1 5% 89% 7 49 
4 84 1 5% 84% 6 36 
5 83 2 11% 79% 5 25 
6 83       5 25 
7 82 1 5% 68% 4 16 
8 81 1 5% 63% 3 9 
9 80       2 4 
10 80 3 16% 58% 2 4 
11 80       2 4 
12 78 1 5% 42% 0 0 
13 76 1 5% 37% -2 4 
14 73 1 5% 32% -5 25 
15 72 2 11% 26% -6 36 
16 72       -6 36 
17 70 1 5% 16% -8 64 
18 60 2 11% 11% -18 324 
19 60   0 %    -18 324 

 1410       19 1482 مجموعھ
 

رقم شوي لپاره لومړی د ھرمشاھده  محاسبېانحراف د  معیاريجدول پھ شان، د   يد پورتن
د ټولو ستون). بیا د  و ستون)، بیا ھغھ مربع کوو (د ھـڅخھ پیدا کوو (د  تحریف لھ اوسط

دغھ لاستھ . )اخری حجره ستون و( د  سره جمع کوو انحرافاتو د مربع مجموعھ انګړوځ
= ۱۸ یعنېد شمیر پھ یو کم ( ،کیږي) ۱۴۱۰(   چېد ستون اخری لیکھ)  وراغلی  مجموعھ (د 

 پیدا کوو. یېاو مربع جذر ویښو  یی )۱۹ - ۱

 معیارياو     78.3  یېکیزی، نو وریانس   8.9 یې رذمربع جاو   78.3 دغھ د تقسیم حاصل 
  شی. Std = 8.9 یې بھ  انحراف
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 دی: لاندېفارمول  )  لپاره  (V یا Var) یا انحراف ( وریانس د 

 
 چېو بھ وینی   ،ئتھ وګور قیمتد وریانس یا انحراف  د ھـ پھ ستون کیپورتنی جدول  د کھ

لھ اوسط څخھ  مشاھدې ځینې چېداده  یې ی. معنيعلامھ لر يمنف یې ځینېمثبت او  یې ځینې
د اوسط انحراف د پیداکولو لپاره  چې. ھمدغھ علت دی دي ۍبیا ور څخھ کوچننورې غټی او 

 . کیږيمربع شوی قیمت د مشاھدو پھ تعداد ویښل  یې

تشتت او  یې کېد اوسط پھ شاوخوا  چېکوي سره مقایسھ  ېداس مشاھدېانحراف دوه  معیاري
سره  یې ونھسطوا چېولرو  مشاھدې ېمختلف ېدوه داس چېکیدای شي  یعنې. ګوري يګندګاپر

 سره فرق ولری. یې ونھ انحراف معیاريخو  ،ويیو شان 

. نو ویلای وي 15 یېانحراف  معیاري، خو وي 78د یوه بل صنف د نمرو اسط ھم  کھ  مثلاً 
د  یې نمرېد شاگردانو  یعنېمتشتت دی،  یر ډدوھم صنف نسبت پورتنی صنف تھ  چېشو 

پھ  چې ويدا کیدای شي نی معنی ړلاستھ را و د دې. يد ېسره پرت ېلر اً شاوخوا نسبت ھپاوسط 
د پورتنی اول  چې کېکمزوری دی، پداسی حال  ځینېشاگردان لایق او  ځینې کېدو ھم صنف 

 صنف شاگردان سره نژدی دی.  

 ) د اوسط پھ قیمت Std = 8.9(انحراف قیمت  معیاريلپاره د  محاسبېد  انحراف د ضریبد 

 A = 78 .0.11 =8.9/78    لھ:شي نو د انحراف ضریب بھ عبارت  ویشو 

وغواړو تر لاسھ  چې یېستون لولو او ھره سلنھ فیصدي  ېد لوستلو لپاره د متراکم سلنییوې د 
 ټیټی دی او نور ، ۸۲تر نمرې٪  ۶۸، دي ېټیت ۹۷٪) تر  ۱۰۰( ټولی نمرې    مثلاً کولای شو؛ 

) نمره سل سلنھ ده یعنی، ۹۷وینو چی ( دی او نور. ۸۲ یېسلنھ  ۶۸   ، ۹۷ سل سلنھ یې یعنې
 ټیټی نمری وړی دی. ۹۷سل فیصده شاګردانو تر 

 کې) پھ ستون  جاو د (  (فیصدی) فریکوینسينسبی  کې) پھ ستون بد ( کېپھ پورتھ جدول 
د بصری محاسبو (ګرافونو) د تشکیل لپاره پھ  چېھم محاسبھ شوی ده فیصدي متراکمھ 

 کاریږی.  

د تعداد دوقوع فیصدی او تر  نقطېوینی، د یوی  یې کېپھ جدول  چېمتراکمھ فیصدی، لکھ 
پھ تنازلی ډول ترتیب  نمرېمو  کېھغھ د ټیټو نقطو د فیصدی مجموع ښیی. پھ پورتھ جدول 

خوا  لاندېلھ لوی څخھ د ټیت خواتھ، نو ځکھ مو متراکمھ فیصدی  د ستون لھ  یعنېدی  کړي
پھ مقابل  ۶۰ اخرید  کېلیکھ  ۱۹د جدول پھ   څخھ را پیل کړی ده. نمرېلھ ټیټی  یعنېڅخھ 
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ټیټھ نمره ھیچا ھم  ۶۰تر  یعنې، صفر سلنھ ده یېنمره  ۶۰د  چېصفر فیصده دا معنی لری  کې
 نھ ده وړی. 

د وقوع تعداد یا  نمرېمو د ھری  کېوینی د پورتنی جدول د (ب) پھ ستون  چېیادونھ: لکھ 
لپاره مو کتیګوری نھ دی جوړی کړی. دا کار کھ څھ ھم د  نمرېپیدا کړی ده او د  فریکوینسي

 . وي، اما ممکن ويډیرشمیر مشاھدو لپاره عملی نھ 

 

 لپاره د کمپویتر لھ پروګرامونو څخھ ګټھ اخستل محاسبېاحصایو د  توصیفيد 

د مشاھداتو شمیر  یعنې ،وياو ارقامو حجم ډیر لوی  ومعلومات وټول شوی ډیر وختونھ د را  
. د ښی ويسباتو سنجول ډیر ستونځمن کار امح احصایوي، نو پھ لاس او قلم د ويزیات 

د کوچنی مقدار فرضی مشاھدو لپاره پھ  احصایې توصیفي چې کیږيپوھیدنی لپاره توصیھ 
محاسباتو د تر سره کولو لپاره کمپیوتری  ییو. ډ احصاويلاس او قلم محاسبھ کول ډیر ګټور 

 چې ھاسانتیاوی را منځتھ کړی دی. ډیر مسلکی کمپیوتری پروګرامونھ شت یپروګرامونو ډیر
 اس یا  د ایس پی اس  یېډیر معمول او مشھور 

)SPSS-  Statistcial Package for Social Sciences   ا و ایکسل ( Excel  دی. د
اس پی  س. برعکدياکثریت ور سره اشنا  چېپروګرام دی کمپیوتري  عاديایکسل پروګرام یو 

ډیرې اما لھ بلی خوا دی مغلق خواکھ لھ یوی  چېپروګرام دی  ياس اس بیا یو پرمختللی مسلک
 .يواخستل ش   چېاو باید وي پروګرام برخھ نھ عادي کمپیوتري اما د لري  ېاسانتیاو

 .عملي ښکاريمحاسباتو لپاره لھ ایکسل څخھ استفاده کول  يد احصایو کېزموږ پھ شرایطو  

 او تابع  (Formula) ولارمد ف  کېه د ایکسل د پرګرام پھ مینو ارښوونی لپ عددي توصیفيد 
(Function)   توګھ کار اخستلای شو. لاندېلھ اسنتیاوو څخھ پھ 

 لاندېاو بیا پھ   ئستون و ټاک مطلوب  ېاحصایو د محاسب توصیفيد  کې.  د ارقامو پھ جدول ۱
 :ئډول عمل وکړ

 1. Formula 2. Function 3. Statistical 

 کېدربچھ   یپھ را ښکاره شوی  چې و لھ لست څخھیئر ھغھ وروستھ د ستاتیستیکی احصات. ۲
ل او د ھغھ ھغھ متحو چې . بیا بھ در څخھ وغوښتل شیکړي خوښھ احصائیھمطلوبھ  ګورو، یې

 یې کېغواړی. د ار قامو پھ جدول  یې احصائیھمطلوبھ  چې کړيپھ نښھ تھ ور د مشاھدو حدود
 کیکاږی. یېپھ نښھ او بیا بھ 
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مثال: فرض کړی چې موږ د یوه ولایت د مکاتبو  د یوې سروې د معلوماتو یوه برخھ د ایکسل  
پورتھ پھ څیر د پروګرام پھ یوه پاڼھ کې پھ لاندی شان  لرو. د ھر متحول د ستون پھ پای کی د 

  ې پیدا کړو.ئیعمل کوو او د لاندې پھ شان بھ یې مطلوبی احصا

 معلومات بو د معلمانو دسروی یوه برخھتد ھیواد پھ یوه ولایت کې د مکا

مسلس
شماره ھ
 

 تجربھ (کلونھ) ید معلم سویھ  یتعلیم عمر (کلونھ) جنسیت
 6 3 24 نارینھ 1
 2 3 22 نارینھ 2
 23 3 52 ښځینھ 3
 3 3 23 ښځینھ 4
 25 3 48 ښځینھ 5
 7 3 32 نارینھ 6
 12 4 45 نارینھ 7

 2 3 20 نارینھ 8
......         
 12 4 45 نارینھ 69
 2 3 20 نارینھ 70
 2 3 27 ښځینھ 71

     

 
 اوسط

  =   Average 
(AI5:AI17) 

  =  Countif  
(AI5:AI17,1) 

  =   Average 
(AI5:AI17) 

 
 مود

  =   Mode  
(AI5:AI17) 

  =   countif  
(AI5:AI17, 2) 

  =   Mode  
(AI5:AI17) 

 
 میدیان

  =   Median  
(AI5:AI17) 

  =  Countif  
(AI5:AI17, 3) 

  =   Median  
(AI5:AI17) 

 

معیاري 
 انحراف

  =   Stdev 
(AI5:AI17) 

  =   Countif 
(AI5:AI17,4) 

  =   Stdev 
(AI5:AI17) 
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ښوودنی لپاره ھم د  ید خلاصھ شویو کمیی معلوماتو ګرافیک یعنېئیو، احصا توصیفي يبصرد 
د ارقامو خلاصھ   چېایکسل د پروګرام لھ اسانتیاوو څخھ بشپړه مرستھ تر لاسھ کولای شو. کلھ 

د فریکیونسی جدولونھ جوړ  چېترتیب شی، نو د ګرافونو د رسمولو لپاره باید  کېپھ جدولونو 
کړو. تر ھغھ وروستھ بیا مستقل او تابع متحولونھ ټاکو او د بیا د ایکسل د پروګرام د قوماندی لھ 

د ګرافونو پھ ی. ګندیږرا څربیا د ګرافونو مختلف انواع  چېو ھ کیکاږمتک   Insertلست څخھ د
او یا ھم دایروی  Line graph ګراف  خطی       ، Bar    graphمستطیلی ګرافد  کېانواعو

Pie chart  بیا  .  تر دې وروستھمطلوب ګراف خوښوو. تر ھغھ وروستھ ويګرافونو نومونھ
او کلھ  Yاو    Xد ګراف لپاره لازم ستونونھ تعیین کړو. کلھ کلھ د   چې کیږيرا څخھ غوښتل 

   OKولو سره بھ د بواځ. د دغو سوالونو پھ کیږيحی د تعیین غوښتنھ را څخھ اس ارقامو د ھم د
ځای تھ  بلتر لاسھ شوی ګراف بیا  چېکولای شو تڼی کیکاږو او مطلوب ګراف بھ رسم شی. 

 او یا ھم بل فایل تھ انتقال کړو.

ھ ھمدومره بھ د ایکسل ل ويسره اشنا مفاھیمو او محاسبو  يیو څوک کھ ھر څومره د احصایو
سره بھ  ياو پھ اسان نلري او  کوم خاص مشکل بھ و ويسانھ پروګرام څخھ ګټھ اخستنھ ور تھ ا

 یېلھ ټولو اسانتیاوو څخھ بھ  چېی ولری ساد کېپھ خپل اختیار  م قوماندیراد ایکسل د پروګ
او  پروګرام د انسان مغزکمپیوتري یا بل  ایکسل او چې ئ. اما پھ یاد ولريښھ ګټھ واخستلای ش

مفاھیمو پھ معنی پوه  احصایوي نو  کھ یو څوک د ، ويیوه وسیلھ  تعویضولای بلکھ ياراده نش
پھ  ېایکسل د پروګرام د مرست اخستلای. بیا ھم د يو څخھ کار نشد ایکسل لھ اسانتیاو وينھ 

ونتونھ شتھ. دغھ مرستندویھ اد اکثرو احصایو مفاھیمو او محاسبو پھ ھکلھ کافی مع کېدربچھ 
کلھ کافی معلومات او ھپھ  محاسبو د اجرا د طرزالعمل احصایويد  یوازې مواد او مثالونھ نھ 

زده  چېکوی  وړاندېات ممعلو فیمفاھیمو پھ ھکلھ ھم ښھ کا یوحصایمثالونھ لری، بلکھ د ا
 .کیدای شيځینې کړه ھم 

. يد يتھی�ھ ش�و ک�ېد ی�وی س�روی ارق�ام پ�ھ ی�وه ج�دول  ک�ېکت�اب پ�ھ اووم فص�ل  د دې: ن�ھویاد
. ک�ھ څ�ھ ھ�م ئولیک� ک�ېدغھ ارقام  د خپل کمپیوتر د ایکسل پھ پروګرام  يتاس چې کیږيتوصیھ 

تم�رین  بان�دېک�ھ تاس�ی پ�ھ ھغ�ھ  چ�ېام�ا اطمن�ان درک�وم  يستاسی بھ ی�و دوه س�اعتھ وخ�ت ونیس�
پ��ھ اړه د ډی�رو مف��اھیمو ل��ھ زده ک��ړی س��ره ب�ھ ډی��ره مرس��تھ وک��ړی. تاس��ی  احص��ایېوک�ړی ن��و د 
دوه متحولھ تحلی�ل  پ�ھ  او ھم یو متحولھ او احصایې استنتاجياو ھم  توصیفيھم  چېکولای شی 

 ويزده کړی تھ کومھ خاصھ اړتیا نھ  ېتمرین کړی. د کمپیوتر خاص يعمل باندېدغھ جدولونو 
 .  !ئویری������������������������������������������������������������ږ ځین������������������������������������������������������������ېاو م������������������������������������������������������������ھ 
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 او احتمالات ( Sampling)نمونھ ګیري ،  ( Sample )نمونھ  : دریم فصل 

 مقدمھ

نظریاتو پھ ھکلھ څیړنھ کول غواړی. مثلاً  خپل پوھنتون د محصلینو د فرض کړی چھ تاسود 
د پوھنتون محصلین د مختلفو مسایلو پھ ھکلھ څھ نظر  يمعلومھ کړی چھ ستا س واړی داغ
سوابقو معلومات ترلاسھ  يدوی د کورن اړخونھ وګوری او یاھم د ځینې؟ یا د دوی د سلوک يلر

پوښتنلیک  ينو غالباً بھ تاسی د لیکل ،څیړنھ کوی کېدری واړو برخو  یا  هیوپھ  يکھ تاس .کړی
(Questionnaire) ک پوښتنلی ياویا ھم شفاھ(Structure Interview) څخھ کارواخلی .

پخوالھ دی چھ تاسی خپلھ څیړنھ مطرح کړی لومړی باید دا تصمیم ونیسی چھ لھ څو تنو او څھ 
ټول ټال  کېډول کسانو څخھ بھ مطلوب معلومات راټولوی. فرض کړی چھ ستاسی پھ پوھنتون 

چھ د  ع،نھ بھ وخت ولری او نھ مناب یعنې ،ويا تقریباً ناممکنھ تنھ محصلین دی نو د ۹۰۰۰
لھ ټولو محصلانو څخھ مطلوب معلومات راغونډ کړی. پھ  یعنېټولو محصلانو سروی وکړی، 

زیات پھ دومره ډیر  ېاو راټولول ممکن نھ ښکاری او ترددومره لوی شمیر پوښتنلیکونھ لیږل 
یات ناممکن بریښی. ز شمیر مصاحبی کول ( پھ شفاھی توګھ معلومات راټولول ) خو تر دی ھم

د سروی د طریقو  .پوھنتون لھ محصلینو څخھ یو نمونھ وټاکی د حتمی خبره ده چھ تاسی بھ
څخھ کار اخیستل  نمونېھم لھ  کېاما د څیړنو پھ نورو طریقو  ويحتمی  نمونھ ګیريلپاره 
د پوښتنلیک او یا تنظیم شوی مصاحبی پھ طریقو د معلوماتو  کېبارت پھ سروی عھ بل پ. کیږي

ھ څ. تاسی بھ د محصلینو څخھ پھ کیږيئې یوه لزومھ بلل  نمونھ ګیرينو  ويراغونډول ھدف 
 ډول نمونھ وټاکی؟ 

ودریږی او ھر محصل تھ چھ لھ  کې ګنیوي مرکزچھ کھ تاسی دلیلیی پھ  ويایا دابھ کافی 
یا دا چی د پوھنتون د محصلینو لھ اتحادیی څخھ  پوښتنلیک ورکړی؟ يڅخھ تیریږ يتاس

محصل تھ  هیو هیو يچھ د خپل پوھنځ یا دا  وغواړی چی د مصاحبو لپاره محصلین در وپیژنی؟
 .ړیښتنلیک ورکوپ

لاستھ  څیړنېاړه لری چھ کھ تاسی غواړی چھ د خپلی  پورې پدېدغو پوښتنو ځوابول  د
پوھنتون د  داسی ادعا وکړی چھ د یعنېکړی ،  تعمیمتھ  محصیلینو راوړنی مو د پوھنتون ټولو

دری  کېھ مخکینی پاراګراف پ کېصورت  همحصلینو نظر داسی اویا ھاسی دی. پھ دغسی یو
 .د ټولو محصلینو څخھ  نمایندګی وکړی نوونوتبھ ونشی کولای چھ د پوھن نمونھ ګیريواړه 

ھغھ جمعیت لپاره لھ کومھ څخھ د څخھ لاستھ راوړی مواد ټول  څیړنېنمونی د  ددی لپاره چھ د
 .وي ھمیم کړای شی، نو نمونھ مو باید د ټول جمعیت ممثلعچھ دغھ نمونھ راخیستل شویده ت

اصطلاحاتو او  اساسيیو شمیر  نمونھ ګیريپھ  طریقو وغږیږو د  نمونھ ګیريپخوالھ دی چھ د 
 بھ اول وغږیږو . باندېمفاھیمو 
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 مفاھیم او اصطلاحات اساسي نمونھ ګیري د

ذکر  کېدی فصل پھ سر  د چې ېګان يستراتیژ ھغھ نمونھ ګیريیو شمیر دلایل شتھ چھ د 
مھم لھ  ځینې. يکړنراجمعیت څخھ یوه ښھ تمثیلوونکی نمونھ  پوھنتون د محصلینو  لھ دشوی، 

 دتاسی سشاید ډیر محصلان  کېصورتو و دو ولومړی يپھ پورتن دی.  لاندېدغو دلایلو ئې 
ترتیب بھ ټولو محصلانو تھ پھ مساویانھ  پدې. ويموجود نھ  کېھ یپھ لیل کېپوښتنو پھ وخت 
شوی او لاستھ راغلی نمونھ بھ د غیر حاضرو محصلانو نظرونھ منعکس  ويتوګھ لاسرسی نھ 

ھ پوښتتلیکونھ بھمداراز ھغھ موقیعت چھ تاسی بھ ھلتھ دریږی او محصلانو تھ  نھ کړی.
ی چھ لھ ھغ ويچھ ډیر محصلان داسی کیدای شي  .ولری یډیری اغیزشاید ورکوی ھم بھ 

 .وياو یا محل څخھ نھ تیریږی اویا معملاً دلیلیی پھ نورو ځایو یالاروکی   نقطې

 دری ډولھ غلطیو منبع لاندېد  نمونھ ګیريتوګھ پھ  نادرست ډول یوه  عموميچھ پھ  کیږيویل 
 شی :  کیدای 

 ځینو  کېعیت پھ جم تلابشری تمایکیدای شي نو  وينھ  اتفاقينمونھ اخستل  کھ چیرې •
پھ مرستھ رفع  نمونھ ګیري اتفاقيلطی منشاٴ د غدغھ ډول  . ديورکړتھ ترجیح  غړیو

 .کیدای شي
 نمونھ ګیري اتفاقيچھ کھ  سره لدېنو بیا  ويحدود نا مناسب  ګیرينمونھ  د کھ چیرې •

 ثلھ نھ شی کیدای.مخوبیا ھم اخستل شوی نمونھ د ټول جمعیت بشپړه م ،شی ھم تر سره
شوی عضو لخوا د تعیین  کلھ کھ چھ  وي کې پھ دېدریمھ منبع  د اشتباه  نمونھ ګیريد  •

لھ سئ. دغھ ميبرخھ واخل کې ېچھ پھ سرو يونھ غواړ یعنې يش ځواب ورکول رد
برخھ  کېځکھ مھمھ ده چھ ھغوی چھ غواړی او ھغوی چھ نھ غواړی چھ پھ سروی 

توګھ  پدېلھ یو بل سره ډیرتفاوت ولری چھ  کېپھ ځینو برخو نظرونھ یی شاید  يواخل
 ټول جمعیت یوښھ تمثیل نشی کولای. اخستل شوی نمونھ د

 
نمونھ ګیري د ترلاسھ کولو لپاره  نمونې ېښی ممثل یوی د اشتباه (غلطی) :نمونھ ګیري  د

  Bryman 2012 د مثال تھ وګوری ( لاندېنی لپاره دت د ښویددی اھم .اشتباه ډیر اھمیت لری
  .)اقتباس لھ کتاب څخھ

د یوه مسجد  اً (فرضکسیزه جمعیت دی  ۲۰۰مواد یو  مطالعېمثال : فرض کړی چھ زمونږ د 
چھ یو  ئفرض کړ . واخلو ځینېکسیزه نمونھ  ۵۰او غواړو چھ تنھ دی)   ۲۰۰ چېبالغ متعلقین 

 ېھمداراز داس .ويبرخھ اخستنھ منظمھ  کېکولو پھ جماعت لمونځ  کېمتحول مو پھ مسجد 
 ،پھ دوو مساوی ګروپونو ویشل شوی دی لھ مخېدغھ متحول  فرض کوو چھ ټول جمعیت د

( الف  منظم نھ را ځی.  منظمھ برخھ اخلی او بلھ نیمائی ٻی کېنیمائی پھ جماعت لمونځ  یعنې
 شکل) .
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 هکسیز ۵۰ ابشپړه ممثلھ نمونھ وي نو زموږ د هیود نوموړی جمعیت کھ چیرې زموږ نمونھ 
دغھ متحول لھ مخې پھ مساویانھ ډول مشتملھ وي ( لکھ پھ ب شکل کې ) . د ج پھ  نمونھ بھ ھم د

) او برخھ نھ ۲۶نمونھ کې پھ جماعت کې برخھ اخستونکی (شکل کې یې وینو چھ پھ 
یعنې د لومړی ګروپ نمایندګی پکی لوی رنګھ ده. پھ ( د) شکل کې  ، ) دی۲۴اخستونکی (

* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *

ب شکل

* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * * *

* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *
* * * * * * * * * * * * * * * * * * * *

اخیستونکی پھ جماعت کی غیر منظم برخھ 

اخیستونکو  یو خیالی کلیوالی جمعیت اخیستونکو  او غیر منطمم برخھ   پھ مسجد  کی  د منطم برخھ 

الف شکلپھ جماعت کی منظم برخھ اخیستونکی ج شکل

اخیستونکید  شکل پھ جماعت کی غیر منظم برخھ 

اخیستونکی اخیستونکیپھ جماعت کی غیر منظم برخھ  پھ جماعت کی غیر منظم برخھ 

پھ جماعت کی منظم برخھ اخیستونکی پھ جماعت کی منظم برخھ اخیستونکی

پھ جماعت کی غیر منظم برخھ اخیستونکیھـ شکلپھ جماعت کی منظم برخھ اخیستونکی

پھ جماعت کی منظم برخھ اخیستونکی
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وضعیت نورھم خراب دی او لومړی ګروپ نسبت دوھم ګروپ تھ زیات معرفی شوی دی.  د ( 

جماعت کې برخھ اخلی پھ نمونھ کې  ) پھ شکل کې مسْلھ نوره ھم وخیمھ ده او ھغوی چھ پھ ھـ
چې پھ پداسی حال کې چھ ھغوی  ،) دی ۳۵(   )  څخھ ئې  ۵۰ئی ونډه ډیره زیاتھ ده او لھ ( 

احتمالی نمونھ ګیري کھ څھ ھم پھ بشپړ ډول نھ  ) دی.  ۱۵برخھ نھ اخلی ( منظمھ جماعت کې 
 خو تر ډیره د نمونھ ګیري ستونځی راکمولای شی. 

 

  یې ډولونھاو نمونھ ګیري   احتمالي

محصلینو د تلیفون میاشتنی مصارف وڅیړو او  دواړو د پوھنتون غفرض کړی چھ موږ
موږ کیدای شي  . ره اړه لریرسو پیداکړو چھ  د تلیفون  میا شتنی مصارفعوامل غواړوھغھ  
 څیړنېبھ زموږ د  کېصورت  پدېتر سره کړو .  کېپھ یوه نژدی پوھنتون  یوازې دغھ څیړنھ 

معنی داده چھ موږ د خپلو څیړنو نتایج  ېدد .ويپوھنتون ټول محصلین  د دې یوازې جمعیت 
 د څیړنېدغی  یم کولای شو. موږ نشو کولای چھ دعمپوھنتون ټولو محصلینو تھ ت ېدد یوازې 
و پھ عوامل ومصارفو او د ھغ ود نورو پوھنتونونو د محصلینو د تلیفون میاشتنی لھ مخېنتایجو 

د پوھنتون د لیلیھ  ېڅھ ووایو. موږ باید داھم وبولو چھ موږ یواز ،يد يچھ ورسره تړل اړه
محصلین ځنی ایستل  ي) پھ اړه څیړنھ کوو او نھارپھ شمول محصلینو اعاشھ محصلینو ( دبدل

 ) لیلیھ محصلین دی. ۹۰۰۰ټول ټال ( کېپوھنتون  پدې. داسی فرض کړی چھ کیږي

 

 ډولونھ عبارت دی لھ:  اساسيګیري نمونھ  احتماليد 

 ).  Simple random sampling(نمونھ ګیري   اتفاقي. ساده ۱

 ) . Systematic Sampling( نمونھ ګیري . منظمھ ۲

 .(Stratified Random Sampling) نمونھ ګیري  اتفاقي کېپھ قشرونو یا  ينسب. ۳

 ). Multi stage cluster sampling (نمونھ ګیري . څومرحلھ ایزه ګروپی ۴

 

ډول نمونھ واخیستل شی  اتفاقي: کھ لھ یوه جمعیت څخھ پھ نمونھ ګیري اتفاقيبسیطھ ساده یا  
 یېد شمولیت مساوی احتمال لری. فرض  کېنو د جمعیت ھرواحد (ھره عضوه ) پھ نمونھ 

مصاحبی وکړو او معلومات سره محصلینو  تنو ۴۵۰کړی چھ موږ کاپی مالی منابع لرو چھ لھ 
د شمولیت احتمال   کېمعنی داده چھ د جمعیت د ھرواحد پھ نمونھ  ېد راټول کړو. د ېځن

پھ شکل ښودل  n/N د کسر بولو اونمونھ ګیري لھ شلو څخھ یو دی. دغھ د  یعنې،  ۴۵۰/۹۰۰۰
 ی.ښئاندازه  نمونېد  nد جمعیت اندازه او   N ھچیری چ ،کیږي
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 : کیږيمراحلو پھ شان تر سره  لاندېد  نمونھ ګیريلھ یو جمعیت څخھ بسیطھ 

د پوھنتون لیلیھ  یوازې مو فیصلھ وکړه چھ  کېزموږ پھ مثال  :او تعینول فریع. د جمعیت ت۱
بھ ټول شمیر د پوھنتون د لیلیھ محصلینو  زموږنو  ،ويجمعیت  څیړنېمحصلین بھ زموږ د 

 .ويوو او دا بھ زموږ مطلوب جمعیت   ۹۰۰۰چھ ھغھ  وي N کېصورت  پدې

 ويحدود تعینول: ددی لپاره چھ ھغھ افراد (محصلین) چھ پھ معیارونو برابر  نمونھ ګیري. د ۲
جلاکړو. ددی لپاره د یو پوھنتون اداره شاید مرستھ وکړی او ھغھ لستونھ راکړی چھ  ځینېباید 

 جلاکړو. ځینېتر څو نھاری محصلین  ويلیلیھ محصلین پکی شامل 

 تنھ بھ د سروی لپاره ټاکو. ۴۵۰حد (اندازه) باید تعین کړو: موږ فیصلھ وکړه چھ  نمونې. د ۳

  پدېتر تیب جوړول او ھر یوه تھ یو نمبر ټاکل:  عددي. د ټولولیلیھ محصلینو یو لست پھ ۴
 . ويبھ  پورې ۱ – ۹۰۰۰ یعنې پورې  Nڅخھ تر  ۱لھ  کېصورت 

 او د  ويضمیمھ  کېکتابونو پھ پای  احصایېجدول پھ مرستھ، چھ د اکثرو د اعدادو  اتفاقي. د ۵
 ، ټاکو.ويترمنځ پراتھ  ۹۰۰۰مختلف اعداد، چھ دیوه او  ۴۵۰ھم شتھ،  کېدی کتاب پھ ضمیمھ 

اعداد ورسره برابر  اتفاقي ۴۵۰. بیا د محصلینو لست تھ ګورو او ھغھ کسان ټاکو چھ دغھ ۶
، وياعدادو څخھ لیکلی  اتفاقي ۴۵۰لھ دغو  چې کېد ھر یوه پھ مقابل  کېپھ لست  یعنې، وي

 نشانی شوی کسان بھ زموږ نمونھ شی. ۴۵۰ھغھ نشانی کوو. دغھ 

:  یوداچھ پھ دغھ طریقھ د دی نقطېدوه ډیری مھمی  کې نمونھ ګیريساده  اتفاقيپھ دغھ ډول 
د د تعین  پروسھ  نمونې. دوھم داچھ د ويتعینول تقریباً د شخصی تمایلاتو څخھ خالی  نمونې

تعین شوی افراد  کې نمونې. برسیره پر دی پھ نلريکومھ اړه  پورېمحصلینو پھ موجودیت 
 .نلريھم قبلی اګاھی 

اعدادو د لست جوړولو لپاره د تیارو جدولو پھ ځای د کمپیوټر لھ پروګرامونو  اتفاقيد  یادونھ:
 یعنی اعدادو موْلد اتفاقيد  چېچیری کیدای شي څخھ ھم کار اخستل 

 )Random number generator .پھ نوم پروګرام پیداکیږی ( 

 
 :اعدادو د جدول څخھ د کار اخستنی لار ښوونی  اتفاقيد 

اعدادو موْلد پروګرام څخھ پھ ګټی  اتفاقياو یا د کمپیوتر د  کېد کتابونو پھ ضمایمو  احصایېد 
پنځھ رقمی اعداد دلاندی پھ شان د  کېاعدادوجدول ګورو. وینو چھ پدغھ جدول  اتفاقيسره د 

 جدول پھ ستونوکی ښکاری.
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۰۹۱۸۸ 
۹۰۰۴۵ 
۷۳۱۸۹ 
۷۵۷۶۸ 
۵۴۰۱۶ 
۰۸۳۵۸ 
۲۸۳۰۶ 
۵۳۸۴۰ 
۹۱۷۵۷ 
۸۹۴۱۵ 

چھ یو څلور  9000اعداد پنځھ رقمی دی او موږ اعظمی  اتفاقي کېوینو چھ پھ دغھ جدول 
اعدادو څخھ زموږ د جمعیت سره تطابق  اتفاقيټاکلای شو، نو ھیڅ یو لھ دغو  عدديرقمی 

ترتیب  ېاخلو اوپد څلور رقمونھ رالومړي  یوازې موږ  08358او  09188 یوازې نکوی خو 
 بھ ولرو چھ:

9188 
0045 
3189 
5768 
4016 
8358 
8306 
3840 
1757 
9415 

زیات  ۹۰۰۰ ر) ئی ت۹۱۸۸او  ۹۴۱۵وه  (داعدادو څخھ  يبیاھم وینو چھ لھ لاستھ راغلو اتفاق
 ور څخھداسی محصل نشتھ چھ دغھ نمبر ولری نو  کېموږ د جمعیت پھ لست ز یعنې دی،

بھ لومړی تن  وينمبر ورکړل شوی  ۴۵  کېلست لحاظ بھ ھغھ محصل چھ پھ  پدې .تیریږو
 ۳۱۸۹ئی نمبر  کېچھ پھ لست  ويدوھم بھ ھغھ محصل  شامل وبلل شی. کېچھ پھ نمونھ  وي
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منظمھ  چې ويبھ ښھ ددغی جنجالی پروسی پھ ځای  اوپدی ترتیب نور... ۵۷۶۸، دریم بھ 
 وکارول شی .  نمونھ ګیري

نمونھ  ېدمنظم ډول دی. ھیو بل اسان نمونھ ګیري اتفاقيد بسیطی  نمونھ ګیريمنظمھ 
څخھ پھ  ېلھ محدود نمونېواحدونھ د  نمونېد  کېپھ طریقھ  ) ( Systematic sampleګیري

 .ياعدادو پھ شکل واړول ش يچھ د اتفاق ېلھ د بی کیږيمستقیمھ توګھ ټاکل 

ھ پ پورې ۲۰لھ یوه تر  یعنې کېتنوڅخھ یو باید تعین شی او پھ لومړیو شلو  ۲۰پوھیږو چھ لھ 
نمبر محصل بھ لومړی تعین شوی  م  ۱۶پھ لست کی ل کوو. مثلاً پیډول لھ یوه عدد څخھ  اتفاقي

 اونور .  ۱۱۶،۹۶،۷۶،۵۶،۳۶،۱۶:   یعنې ،لو وروستھ تن انتخابووشوراو نور بھ تر ھ ويتن 

 

 :نمونھ ګیري اتفاقيلپاره  ينمایند ګ ينسب د

تعداد او ډول فرق  نواو د محصلا وي يمختلف پوھنځکیدای شي  کېزموږ پھ فرضی پوھنتون 
د ډول د محصلینو د تلیفون څخھ  يد پوھنځ چې يفرض ش ېداس ي. کیدای  شولريسره 

نمونی ټاکل د پوھنځیو نسبی  لپاره چھ د ېد . دولرياړه  پورېاستفادی پھ حد او ذھینت 
شوی افراد ھم د پوھنځیو د محصلانو د  نییلپاره تع نمونېنمایندګی وکړای شی نو باید چھ د 

ئې ھم  کې، پھ نمونھ ويډیر  یېھغھ پوھنځی چھ محصلین   یعنې .شمیر پھ تناسب تر سره شی
اودا چھ د  ويتنھ  ۱۸۰۰محصلین  کې. مثلاً کھ د بشری علومو پھ پوھنځی ويباید ونډه لویھ 

تر تیب د بشری علومو د  ېپد، نو کیږيیو ټاکل  کېتنو  ۲۰کسر سره سم بھ پھ ھرو  نمونې
 :یعنېتنھ وټاکل شی،  ۹۰تنو څخھ باید  ۱۸۰۰پوھنځی لھ 

𝑙𝑙 =
1800

20
= 90 

 لاندېد محصلینو پھ تناسب نمونھ بھ د  کېنو پھ ھغو  وي يپنځھ پوھنځ کېمثلاً کھ پھ  پوھنتون 
 .ښکاري جدول پھ شان 

یا منظمھ  اتفاقيبسیطھ  نسبی نمونھ محصلینو تعدادد  پوھنځی
 نمونھ( فرض حال )

 ۴۵ ۹۰ ۱۸۰۰ بشری علوم
 ۷۰ ۶۰ ۱۲۰۰ ټولنیز علوم 

 ۱۲۰ ۱۰۰ ۲۰۰۰ سایْنس
 ۸۴ ۹۰ ۱۸۰۰ انجینری 

 ۴۵۰ ۴۵۰ ۹۰۰۰ ټول
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 یا نمونھ ګیري ينسب هیو بل شکل ھم څومرحلھ ایز نمونھ ګیري احتماليد 

( Multi stage Cluste Sampling)     .یا نمونھ ګیري نسبیڅومرحلھ ایزی لھ ده 

( Multi stage Cluster sampling)  حدود  نمونېچھ د  کیږيڅخھ ھغھ وخت کار اخستل
نمونھ انتخاب  ي. مثلاً کھ غواړو چھ د محصلانو ملوياوپھ یوه ځای نھ  وي کېپھ مختلفو ځایو 

انتخاب شوی  کېکړو نو غالباً  بھ مجبور یو چھ مختلفو سیمو تھ سفر وکړو تر څو پھ نمونھ 
محصلان ووینو یا معلومات ځنی راټول کړو، چھ دغھ کار پھ ترتیب سره ډیروخت او مصارف 

لھ مختلف الطبع جمعیت څخھ  نمونھ ګیريچھ  کیږيایجابوی. دغھ ډول ستونځھ ھغھ وخت واقع 
 .وياخستل شوی 

یا  نمونھ ګیريد کار د اسانتیا لپاره یوه طریقھ ھم د ګروپی  کېپھ دغھ ډول ستونځمن حالت 
اخستنی  نمونېلومړی د  کې نمونھ ګیري نسبتي. پھ ګروپی یا ويطریقھ  نمونھ ګیري نسبتي

ګروپونھ تعینیږی ، او یا د زون پھ سطحھ  يمثلاً پھ مل ،لھ جمعیت څخھ کېلپاره پھ لومړی وار 
. يایجابو کېد ټول جمعیت تقسیمول پھ مشابھو وړو ګروپونو  کېدغھ ګروپونھ پھ واقیعت 

) تنو محصلانو یوه نمونھ  انتخابول غواړو. ۵۰۰چھ موږد ټول ھیواد پھ سطحھ د ( ئفرض کړ
پھ توګھ وټاکو  نمونېیوه طریقھ بھ داوی چھ لومړی موږد ھیواد لھ پوھنتونونو څخھ یو شمیر د 

د  کې لپاره محصلان ټاکو. پھ دغو دواړو مرحلو نمونېاو بیا د یوه ټاکل شوی پوھنتون څخھ د 
 اتفاقيپھ  کې. نو موږ پھ لومړی قدم کیدای شيڅخھ کاراخیستل  طریقېلھ  نمونھ ګیري احتمالي

توګھ د ھیواد لھ ټولوپوھنتونونو څخھ لس انتخابوو او بیا لھ دغو لسو پوھنتونونو څخھ پھ ھریوه 
 لپاره انتخابوو. نمونېتوګھ د  اتفاقي) تنھ محصلان پھ ۵۰۰( کې

پھ  لھ مخېمشترکو مواصفاتو  یوډول چھ لومړی د ھیواد پوھنتونونھ دداسی ھم کولای شو 
ګروپونو وویښو(لومړی قدم) او بیا لھ ھر ګروپ څخھ پنځھ پنځھ پوھنتونونھ تعین کړو(دوھم 

تنھ محصلین وټاکو( دریم قدم ). مثلاً لومړی د ھیواد  ۵۰۰قدم) او بالاخره ھر یوه لھ ھغوڅخھ 
 ،اخلو رابیا پنځھ لھ نویو او پنځھ لھ زړو پوھنتونو ، پوھنتونونھ پھ زړواو نویو پوھنتونونو ویشو

 ټاکو. ېاو بالاخره محصلین ځن

 

 کوایف  نمونھ ګیري ياحتمال د

 د لھ مخېڅخھ د ټولوشویو معلوماتو  نمونېدغھ ډول  کولای شو چھ د لھ مخې نمونې يداحتمال
 نمونېټول جمعیت لپاره چھ دغھ نمونھ ځنی اخستل شویده استنتاج وکړو، یا پھ بل عبارت د 

ټول جمعیت کیفیت بھ دغھ  شکل ورکړو او ووایو چھ د عموميمعلوماتوتھ شوو څخھ تر لاسھ 
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ارقام او ټول جمعیت یو شان بولو. کھ موږ ھغھ  نمونېمعنی دانده چھ موږ د  . ددېويرنګ 
 رف راواخلو نو دھغوی اوسط مصارفتنو محصلانو د ھفتھ ای تلیفون مصا ۴۵۰مخکینی 

) (X�)   اوسط (   نمونېد  یعنې(   X� میو مخې لھ) د ټول جمعیت د تلیفون د مصارفو اوسط-µ (
نیولو سره کولای شو چھ د  کېپیداکولای شوچھ د اشتباه (غلطی) د یوی معینی حاشیی پھ نظر 

 ) حدود وټاکو.µټول جمعیت اوسط (  

 

 )  ( From random sample to the population څخھ جمعیت تھ نمونې اتفاقيلھ 

ھفتھ وار څخھ پیداکړل چھ د محصلینو د تلیفون  نمونې ېکسیز ۴۵۰فرض کړی چھ موږ د  
خبره داده چھ پھ څومره اعتماد سره ویلای شو چھ د  اساسي. يشو ۍافغان ۱۰۰اوسط مصارف  

ټول جمعیت ( د پوھنتو د ټولو محصلینو )  ھفتھ وار مصارف بھ پھ اوسط ډول ھم ھمدومره 
توګھ لھ ټول جمعیت څخھ تر لاسھ کړی  احتماليره لھ دی چھ نمونھ مو پھ . سوي) افغانی ۱۰۰(

ت موږ لھ ټول جمعی کھ چیرې  د راتللو احتمال یو شان وو. کېھر محصل پھ نمونھ  یعنې وي
یوه متحول اوسط  دنو نمو دنو وبھ ګورو چھ  ،راواخلو نمونې) څخھ بی شمیره زیاتی ( لایتناھی

چھ مخکی  ،نینحنورمال م اوسط سره فرق لری. دغھ تفاوتونھ بھ دجمعیت د ول اپھ ھر ځل د 
کھ د لایتناھی نمونو  یعنېوګوری ).  یېشکل  لاندېشکل ولری (  ،مو یادونھ ځنی کړی وه

نی د نحد نورمال م کېاوسطونھ پیداکړو نو دغھ اوسطونھ د ټول جمعیت د اوسط پھ شاوخوا 
د نیمایی نمونو اوسطونھ بھ نو . ويخواکی واقع قانون ( مواصفاتو ) سره سم د ھغھ پھ شاو

نی د تناظر د نحاندازه چھ د نورمال م هورڅخھ لوی او پھ عین اندازه نوربھ ځنی لږوی. پھ ھر
کم شمیر نمونو  پھ ھمغھ اندازه بھ د ،ورڅخھ زیاتیږی یعنې ،محور څخھ ښی خواتھ ځو

بھ داسی اوسط ولری چھ د جمعیت د اوسط  نمونې. پھ بل عبارت ډیر کم شمیر وياوسطونھ 
 دنمونی اشتباه( د نمونو داوسط تفاوتونھ تھ  .ويکوچنی  یډیر لوی او یا ډیر څخھ

Sampling errorچھ پھ ( کیږينمونی اشتباه اندازه  ) وائی . د S E کیږي) ښودل.SE  یو
  اوسط د جمعیت لھ اوسط څخھ تفاوت ولری.  نمونېتقریبی مقدار راښی چھ پھ ھغھ اندازه بھ د 

مترونھ نھ اد جمعیت پار چې ويکولو وړ ځکھ نھ  هاشتباه یا غلطی پھ بشپړ ډول د انداز نمونېد 
کھ د جمعیت  پارامیترونھ تخمینیږی. اما  لھ مخېیو د احصائ نمونېمعلوم نو ځکھ معولآ د  وي

شتباه ھم محاسبھ کولای ا نمونېد احتمال یو موډل جوړ کړای شو نو معمولآ  د  نمونېد  چیرې
قسمی یو ډیر منورمال منحنی د احتمالاتو د  ری مودل ھم د نورمال منحنی دی.شو.  یو نظ

یوه مشاھده  بھ پھ کوم احتمال سره د نورمال منحنی د دوو  چېدا را ښیی  چېمعمول شکل دی 
اکثرا بشری مشخصات د نورمال منحنی ماھیت لری،  چېښیی  تجربې .ويقیمتو تر منځ واقع 

د ھغی مشخصی لھ نورمال  یېڅخھ پیداکړو او بیا  نمونېلھ  احصایېنو کھ د یوه متحول 
 نمونی داشتباه حدود  تخمین کړو.   د چېمنحنی سره مقایسھ کړو نو و بھ کولای شو 
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ویکیپیدیا څخھ پھ  یعنېشکل دی (لھ بریښنایی دایرة المعارف  يپور تھ ګراف د نورمال منحن

 مننھ).

 X یېاوسط  چېڅخھ پیدا کړو  نمونېاو د  ويد یوه متحول د احتمال مقسمھ نور مال  کھ چیرې
نو لھ پورتنی منحنی څخھ پھ ګټی اخستنی څخھ د ھغھ تر لاسھ  ، وي (σ)انحراف  معیارياو 

پھ شان  معلومات   لاندېپھ اړه د  (µ)  او د ھغھ د مربوطھ جمعیت د اوسط  (X) شوی اوسط 
   تر لاسھ کولای شو:

a. P(µ - σ < x < µ + σ)  ≈  68 %  

انحراف  معیارياوسط بھ د جمعیت لھ اوسط څخھ د  نمونېد  چې: د دې احتمال چې یېلولو ( 
(σ) فیصده احتمال  ۶۸. یاپھ بل عبارت:  ويفیصده  ۶۸ ،ويلوی یا کوچنی   د یو چند پھ اندازه

 . )            ويتر منځ  µ + σاو  µ - σبھ د  (x)اوسط   نمونېد  چېلري 

b. P(µ < x < µ + σ)  ≈  34 %  

c. P(µ - σ < x < µ)  ≈  34 %  

d. P(µ < x < µ + 2σ)  ≈  34+16=50 %  

e. P(x < µ - 2σ)  ≈  2.5 %  

f. P(x > µ - 2σ)  ≈  97.5 %  

g. P(x < µ + 3σ)  ≈  99.7%  

 .کیدای شينور ھم واضح لوستل  کېګراف  لاندېد نورمال منحنی پھ 
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انحراف پھ اندازه د  معیاريیوه  اوسطونھ بھ دفیصده د نمونو ۶۸ لھ مخې تیوري نمونھ ګیري د
( تقریباً دوه ۱،۹۶یصده د ټولونمونواوسطونھ بھ ف ۹۵او  ويجمعیت د اوسط څخھ کم اویازیات 

د  چې يلرمال تفیصده اح ۹۵کس ع. برويانحراف پھ اندازه زیات اویاکم  معیاري) برابر د 
دوه برابره پھ اندازه زیات یاکم  انحراف د معیاريد اوسط څخھ د  نمونېول جمعیت اوسط د ټ

 :  یعنې وي

0 – 2  Std ≤  µ ≤ µ0 + 2 Stdµ 

افغانی اومعیاری  ۱۰۰د ھفتھ وارتلیفون د مصارفواوسط  نمونې ېکسیز  ۴۵۰نوکھ زموږ د 
فیصده اعتماد سره ویلای شو چھ د پوھنتون د محصلانو د  ۹۵نو پھ  ويانحراف ئی لس افغانی 

 80او  120  یعنې ،(10 . 2 – 100 )او  10 . 2 + 100) (تلیفون ھفتھ وار مصارفو اوسط بھ د
 .ويافغانیو ترمنځ 

. برعکس ويپھ ھمغھ اندازه بھ دغھ حدود کوچنی  وي ۍاشتباه کوچن معیاريھرڅومره چھ 
، ويانحراف دی ) لویھ  معیاري نمونېد   کېاشتباه (چھ پھ واقیعت  معیاريھرڅومره چھ 

 معیاريبھ د اوسط   کېپھ صورت  نمونھ ګیري نسبتي. د ويپراخ ھمدومره بھ دغھ حدود 
 ويرفع شوی  پورېځکھ چھ دګروپونو ترمنځ موجود تفاوت تر یوه حده  وياشتباه کوچنی 

لھ ھر ګروپ څخھ د ھغھ د حجم اووسعت پھ  یعنېنمایندګی ولری  نسبتيځکھ چھ ھر ګروپ بھ 
بر عکس کھ ګروپی . وياوپھ دقیقھ توګھ ئې نمایندګی شوی  وياندازه نمونھ رااخستل شوی 

شوی وي چھ د ګروپ نسبتي نمونھ پھ نظر کې نھ وي نیول شوی یعنې د ھر داسی نمونھ ګیري 
او  ويلوی بھ یې انحراف  معیاري نوګروپ د حجم پھ اندازه نمونھ نھ وي ځنی اخیستل شوی، 

. زموږ ويد جمعیت د اوسط حدود ډیری پراخ  تر صورت نمونھ ګیري اتفاقيترتیب بھ د  پدې
محصلان لھ تلیفون څخھ ډیر کار اخلی  کېځینو پوھنتونونو پھ کیدای شي  کېد مثال پھ صورت 

تر تیب بھ نمونھ ای اشتباه  پدېاو  ويټاکل شوی  کېچھ د پوھنتون پھ نمونھ کیدای شي او 
 .ويزیاتھ 
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ات د یوی ممعلوشوي طریقھ را ټول  پدې   چېدی کې  پدېډیر اھمیت  نمونھ ګیريد احتملی 

 دغھ نمونھ ور څخھ را اخیتل شوی وه  تعمیم کولای شو.  چېڅخھ ټول ھغھ جمعیت تھ  نمونې

چھ ھر څومره چھ نمونھ لویھ ښکاري توګھ  پھ دې؟   وينمونھ باید څومره  –نمونی اندازه  د
. اما لویھ نمونھ زیات امکانات وينی دقیقی او مطمئ محاسبېھمدومره بھ ترلاسھ شوی  وي

اړه لری  چھ  پورې پھ دېاندازه  نمونې. د کیږينیول  کېاووخت غواړی چھ معمولاً پھ نظر 
چھ یوه څیړنھ باید ډیره د قیقھ  ويمھمھ  اوختونھ بھ د ځینېڅومره اشتباه تحمل کولای شو. موږ
چھ لویھ  ويلازمھ  کې، نو پداسی یوه صورت وياو دا ایجابوی چھ غلطی باید ډیره کمھ  وي

کیدای شي او  ويبیا وخت او امکانات او وسایل ډیر مھم  کېنمونھ ولرو. پھ ځینو نورو حالاتو 
مونی د نبھ د غلطی  تحمل تھ تیار یو. ( د  کېپھ یوه وړه نمونھ قناعت وشی اماپدی صورت 

 بشپړ بحث ولولی). کېاندازی او حجم پھ اړه بھ پھ وروستھ فصلونو 

 

   ( Non – Probability Sampling ) نمونھ ګیري احتماليغیر 

یوه جمعیت ھر غړی مساوی چانس لری  مشخصھ خو داوه چھ د اساسي نمونھ ګیري احتماليد 
متحول پھ  څخھ د یوه نمونېترتیب بھ  پدې. ويد راتلو احتمال ئی  سره یوشان  کېاو پھ نمونھ 

صدق کولای شی،  کېد ټول جمعیت لپاره د احتمال پھ یوه محدوده  محاسبېھکلھ ترلاسھ شوی 
 . کیدای شيپھ بل عبارت ټول جمعیت تھ تعمیم 

د  نمونھ ګیري احتماليھغھ ټول شکلونھ احتواکوی کوم چھ د  نمونھ ګیرينمونھ د  احتماليغیر 
 Convenience“کم تکلیفھ  :  یېترلاسھ شوی.عمده ډولونھ  وياصولو سره سم نھ 

Sampling”  نمونھ ګیري ويسھمیھ  نمونھ ګیري “ Quota sampling ”  او د  واوری
 . کیږيبلل   ”Snowball Sampling “ نمونھ ګیري ېغونډار

تھ وائې چھ  نمونھ ګیريلکھ چھ لھ نوم څخھ ئې ښکاری ھغھ ډول   : نمونھ ګیريکم تکلیفھ 
. فرض کړی چھ یو محقق ويمحقق تھ د لاس رسی لھ اړخھ اسانھ او بی تکلیفھ  یعنېڅیړونکی 

، څیړنھ کوی. ويغواړی چھ د مکتب د مدیریت د ھغو مشخصاتو پھ اړه چھ معلمانو تھ مطلوب 
او د ټولو معلمانو لست  ( Unit )واحد   څیړنېد ھیواد د مکاتبو معلمان بھ د  کېصورت  پدې

ناظم دی  . فرض کړی چھ نوموړی محقق د تربیھ معلم د کورسونوويحدود  نمونھ ګیريبھ د 
تصادفآ یو تعداد صنفونھ راغوښتی او تنظیمی چاری ئې  کېچھ د تحقیق د عملی کولو پھ وخت 

پھ مخ بیایی. نو محقق کولای شی پدغو صنفونوکی لھ موجوده معلمانو څخھ د پوښتنلیک لھ 
 نھچھ محقق بھ تقریباً دا ټول پوښتنلیکوداوي لاری معلومات راټول کړی. یوه لویھ ښیګنھ بھ ئې 

 ( Questionnaire ) تر تیب بھ د ځوابولو میزان  پدېاو کړي ترلاسھ  يٍ بیرتھ پھ اسان
(Response rate)   معلومات  پورېډیر پھ زړه کیدای شي . لاستھ راوړنی ويډیر ښھ

 
 



                                                   احصایوي مفاھیم او احصایوي محاسبې                 | 63 |

 

ستونځھ داوی چھ ھغھ معلومات چھ پدغھ ډول  کې نمونھ ګیريورکړی. اما پھ دغھ ډول 
، د اځکھ چھ موږ نھ ويیا بھ ډیر کم  نلريد تعمیم کیدلو مجال  ويترلاسھ شوی  کېستراتیژی 

ھغھ  یوازې پوھیږو چھ دغھ نمونھ د کوم ډول جمعیت څخھ نمایندګی کوی. ځواب ورکونکی 
معلمان دی چھ محقق تھ تژدی دی او پھ پوره باور سره د ټولو معلمانو د نظریاتو تمثیل 

 اونمایندګی نشی کولای.

 محقق لومړی د کېپدغھ طریقھ :  ( Snowball Sampling ) نمونھ ګیريواوری غونډاری 
یو محدود شمیر افرادو سره تماس نیسی اولھ ھغو سره د تماس پھ مرستھ لھ نورو سره رابطھ 

 ھم لویھ خطره داوی چھ نمونھ د جمعیت تمثیلوونکی نشی کیدای.  کېطریقھ  پدېپیداکوی. 

نمونھ  احتماليګروپی  نمونھ ګیريدغھ ډول :  sampling( Quota( نمونھ ګیري ويسھمیھ 
 احتمالياما د ګروپونو څخھ نمونھ بیا د  ،ويتھ ورتھ   ( Stratified Sampling )      ګیري
ھدف داوی چھ د جمعیت څخھ یو داسی نمونھ جوړه شی چھ د جمعیت د  .ويپھ شان نھ  نمونې

، د جنسیت لھ مخېد نژاد  لھ مخېجوړښت تناسب پھ نسبی توګھ منعکس کړای شی. لکھ د عمر 
 دغھ ډول ګروپونو ترکیب او نور. ، ټولنیز قشرونھ اودلھ مخې

 

 ( Probability )احتمالات 

 مفاھیم او اصطلاحات

کار اخلو. مثلاً وایو ډیر احتمال  کېد احتمال او احتمالاتو لھ تصورڅخھ معمولاً پھ عادی ژوند 
، ويشتھ چھ باران بھ واوری، داچھ فصلونھ ښھ وو، نو ډیر احتمال لری چھ د غلی نرخ بھ ټیټ 

ر سره بنا تپھ محاسبو  احصایوياو یانور. دغھ ډول وړاندوینی او تصمیم نیونی د احتمالاتو او د 
ې سره نژدی اړیکی لری، داځکھ ی) لھ احصائ ( Probability . احتمال او احتمالات  ويشوی 

او ھمدغھ  کیږيدغو حوادثو د احصایو پھ نسبت تر سره  د کېچھ اکثر احتمالات پھ تیر وخت 
د تر سره شویو  ،ویلومطالعھ کوو. لکھ چھ مخکی مو  احصایېعلت دی چھ موږ لومړی 

لھ قاعدو  يجوړیږی او بیا ددغو کلقاعدې پھ ھکلھ پدیدې د ټول جمعیت یا  مخېلھ احصایو 
 . کیږياحتمالات او وړاندوینی  مخې

چھ پھ فیصد او ھم نسبت سره ئې ښودلای شو. د کسری  عدد  وياحتمال یو کسر  پیښېد یوی 
چھ د احتمال شرایط ورتھ صدق کوی. برعکس د احتمال د عدد  ويصورت ھغھ مطلوب عدد 

 مخرج د ټولو ممکنھ حالتونو شمیر ښیی. 

دمطلوبوحالاتوشمیر
دممکنوحالاتوشمیر

 = احتمال      
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مثلاً کھ یوه سکھ (روپی)  دوه مخونھ لری (شیر او خط) وغورځوو، نو ټول ممکن حالتونھ دوه 

1ا خط  احتمال . د شیر یويشیر یا خط بھ  یعنې، وي
2

امکان لری شیر  %50دی. پھ بل عبارت   
 خط.                                                                                                            %50او  وي

ئې شنی دی. کھ پھ پټو سترګو لاس  15ئې سری او  5، ديمردکۍ  (20) کېمثال: پھ یوه خلطھ 
𝟏𝟏=  % 25= 0.25نو د سرو مردکیو د را اخستلو احتمال بھ ،ور وغزوو

𝟒𝟒
 =𝟓𝟓

𝟐𝟐𝟐𝟐
او د شنو   

𝟑𝟑= %75 مردکیو احتمال بھ: 
𝟒𝟒

 =𝟏𝟏𝟓𝟓
𝟐𝟐𝟐𝟐
 ۲ کېفرض کړی چھ پھ دغو پنځو سرو مردکیو    .وي  

شنی  3 و لھ جملی څخھشنو مردکی 15 داو ھمداراز  وي ېسر یوازې ګلداری او پاتھ دری 
 :نو ،ويشنی  یوازې ګلداری او پاتھ ئې 

 ويمردکی راوخلو چھ سره  هوموړی کڅوړی څخھ یونچھ موږ لھ  وياحتمال بھ څومره  ېدد
 ؟ويګلداره  او

 ګلداره وي؟ یااحتمال بھ څومره وي چھ یوه مردکی راواخلو چھ سره وي  ېدد :ھمداراز

              دغو جملو مطلب سره بدلوی.                                                                                                      د (او) او(یا) کلمی د یعنېپورتنی دوه جملی ډیر فرق سره لری.  
دواړه شرطونھ بھ  یعنېچھ مطلوب حالت بھ دواړه شرطونھ صدق کوی  يلرمعنی  اد(او) 

مطلوب حالت بھ یو یا بل او یا ھم دواړه چی وي. برعکس (یا) دامعنی لری  ھمزمان پکې
غوښتل شوی چھ مطلوبھ مردکی بھ ھم  کېھ لجم ۍپھ پورتھ لومړ شرطونھ صدق کوی.

او بیا  ېسر 5څخھ  ېمردکیو لھ جمل 20. پوھیږو چھ د ويھم بھ ګلداره  »او«سوررنګ لری 
احتمال  یعنې، ويڅخھ  (20)لھ  (2)بھ   ينو مطلوب مردک .يدګلداره  هدو یوازې  کېپھ دغو 

                                                                          :بھ ئې

 
P(         )= 𝟐𝟐

𝟐𝟐𝟐𝟐
=0,1  

   P(        ) =0,1  :یا او  
                                                                                                                    

 
 
 

 د ګلداری مردکی نښھ.

 ې. سروياو یا ګلداره  ويسره سم بھ مطلوبھ مردکی سره  ېلھ غوښتن ېجمل ېد پورتھ دوھم
د شنو مردکیو  دېرپ. برسیره يد ېګلدار (2)څخھ  ېکیو لھ جملددی او د سرو مر (5) ۍمردک
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سری  2لھ    وينو د مطلوبھ مردکیو شمیر بھ عبارت  يد رېګلدا ېڅخھ ھم در ېلھ جمل
سره یا ګلداره  چې. نو ددی احتمال کیږيګلداری مردکی  5شنی ګلداری چھ ټولی  3ګلداری یا 

  :لھ ويبارت عمردکی راواخلو بھ 

P(       ∩        )= 𝟓𝟓
𝟐𝟐𝟐𝟐

+ 𝟑𝟑
𝟐𝟐𝟐𝟐

= 𝟖𝟖
𝟐𝟐𝟐𝟐

= 0,4= 40% 

) د جملی پھ مفاھیموکی  او ، یاحروف (توری یا لھ دغھ ځایھ پوھیږو چھ دوه کوچنی د ربط 
 .څومره لوی بدلون راولی

 دی )پیښې مکملھ او متقابلاً منحصرم (یدوه نور مفاھ کېپھ احتمالاتو 

Mutualy Exclusive Events Complementary  &  . یو د بل ھغھ وخت  پیښېدوه
ھمدغھ دوه حالتونھ  یوازې چھ  ويمطلوب حالتونھ  ېدوه داس ېپیښ ېچھ د یو يبول مکملھ
دغھ دوه ممکن حالتونھ  یوازې نو  ،، خط یا شیريلر. مثلاً یوه روپی دوه مخونھ ويممکن 

نو ھغھ  وي، یا کھ یو نھ وياو یا بھ خط  ويیا بھ شیر  یعنېموجود دی. نوځکھ ئي مکملھ بولی 
پږ شو کھ یو مکعب چھ خھم بر عکس.  بیااو وينو خط بھ  وي. کھ شیر نھ بل بھ واقع شی

اول او یا ھم دوھم  ) وغورزو او ووایو چھ یا 6او   5، 4، 3، 1،2( یعنېمخونھ ئي نمبر ولری 
دری ، څلور او یا کیدای شي نو دغھ حالتونھ یو د بل مکمل نھ دی ځکھ چھ  .مخ بھ ئي ووینو

 نھ دی او یا بھ ھغھ مخ چھ (یو) )یو(چھ  ياوړوغھ مخ مکعب بھ ھ د نور شی.  خو کھ ووایو چھ
. ځکھ دغھ ډول دوه حالتونھ یو د بل مکمل دی لھ دغو کیږيیو د بل مکمل بلل  ، نو بیا   وي

یکلی شوی او یا ل باندېیا ھغھ مخ را اوړی جی یو ور  -کیږيدوحالتونو څخھ بھ حتمی یو واقع 
 .بھ ھغھ نھ را اوړی

 مکملھ جملھ ده.»  وياو یا سره  ويرااخلو چھ شنھ  يڅخھ مردک ۍلھ کڅوړ« کېمثال دغھ پھ 

ھغھ دوه مطلوب حالتونھ دی چھ دواړه ھمزمان نشی واقع  پیښېد یوی  پیښېمتقابلاً منحصری 
 ويشنھ ګلداره  اوکیدای. کھ ووایو چھ : لھ کڅوړی څخھ داسی یو مردکی راواخلو چھ سره 

بھ یوه  مردکی ھم   کېدغھ کڅوړه «متقابلاً منحصره جملھ ده. ځکھ چھ دا نا ممکنھ ده چھ پھ 
بیا متقابلاً منحصره  وي» شنھ یا ګلداره«مردکی د .  خو داچھ وي» اوھم بھ شنھ ګلداره ويسره 

 سره ګلداره مردکی راواخلو.کیدای شي جملھ نده، ځکھ 
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 احتمال ېاو مشاھده کیدن ېدوړاندوین

 :لپاره دوه لاری موجودی دی محاسبېد احتمال د  پیښې ید یو

 ی. د اچھ عملاً ئي تجربھ کړو او وی۲پھ مرستھ ئي حساب کړی او یا  ریاضي. یا داچھ د ۱
 شمیرو. 

بلل  ( Theoretical Probability )دریاضی پھ مرستھ محاسبھ شوی احتمال نظری احتمال 
مطلوبو حالتونو شمیر د ټولو ممکنو حالتونوپھ د ھ ب. د نظری احتمال د پیداکولو لپاره کیږي

 شمیر تقسیموو. 

ګورو او مطلوبھ حالتونو  کېکولو پھ وخت  تجربېی احتمال پھ صورت یوه پیښھ د د تجربو
 ښو.یشمیر ئي د ټولو تر سره شویو (اجراشویو) حالتونو پھ شمیر و

ځلی واچوو او د ھر ځل اچونی د شیر (عکس) او خط شمیر  36مثال: کھ یوه روپی ( سکھ ) 
 نتیجھ تر لاسھ کړو. لاندېئي ثبت کړو او 

 ع                                                                                 -ع  -ع  -خ  -ع  - ع- خ –خ  -عکس( شیر )    خ  ع

 خ  -ع  -ع  -ع  -خ  -ع  -خ  -خ  - خ ( خط )           ع

 خ -خ  -ع  -ع  -خ  -خ  -ع  -خ  -ع                        

 ع  -ع  -خ  -ع  -خ  -ع  -ع  -خ  -خ                         

 :ځلی شی نو 17ځلی او خ  19ع 
17
36

= 0,47 ;𝑃𝑃�ع� = �ع�𝑃𝑃  یا 53% = 19
39

=    P(خ)= 0,53
 شو.  %47او د خط احتمال   % 53احتمال  د عکس  کېځلی غورزونی  ۳۶د سکی پھ  یعنې

عکس ( شیر ) او خط احتمال سره یو  یعنېتوګھ د (ع) او (خ) نظري چھ پھ  کېحا ل  ېپھ داس
�ع�𝑃𝑃 :یعنېشان دی،  = 𝑃𝑃�خ� = 50% 

 

 ( Compound events ) ېپیښ ېمرکب

 دی چھ وقوع ئي ھمزمان پیښېھغھ دوه یا ډیر شیان یا  ېپیښ ېمرکب کېد احتمالاتو پھ ژبھ 
د مرکبو پیښو احتمال د پیداکولو لپاره لھ مختلفو طریقو کار . وي) مطلوب  کې( پھ یوه وخت 

 .کیدای شياخستل 
خو بیډی » ع او یا خ «کھ یوه بیډی او یوه سکھ غورزاره کړو ددی احتمال چھ سکھ یا مثال:

 ؟ ويشی ، بھ څومره » اس«
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ترتیب بھ دلاندی لست  پدې، او وزه، حل: پوھږو چھ یوه بیډی څلورمخونھ لری. اس، خر، مږ
 ويدوه (څلورم او اتم نمبر) بھ مطلوب حالتونھ  یوازې او  ويپھ شان ټول اتھ حالتونھ ممکن 

 
 د سیکی د عکس( شیر ) مخ –ع 
 د سکی د خط مخ –خ 
 د بیډی د خر مخ –خ 
 د بیډی د مږ مخ  –م 
 د بیډی د وزی مخ  –و 
 د بیډی د آس مخ  –آ 
 
 
 
 

2یعنې : ،  ويڅخھ  8حتمال بھ دوه لھ د مطلوب حالت ا
8

= 1
4

= 25% 
غورزولوکی بھ د سکی ھمزمان فیصده احتمال شتھ چھ د بیډی او سکی پھ یو ځل  %25نو 

 عکس یا خط د بیډی د اس لھ مخ سره ھمزمان واقع شی.

پورې  نمبر  ( 6- 1 )جوړه جرابی وي چھ لھ یوه تر شپږ  6دوھم مثال: کھ پھ یوه خلطھ کې 
ورکړل شوی وي ،  او دوه جوړی لاسموغان (دستکش) چھ یو ئي سور او بل ئی شین رنګ 

لری، شتھ. کھ لاس ور وغزوو ددی احتمال بھ څومره وي چھ جفت عددي جرابھ او شین رنګ 
 لاسموغان راواخلو؟

چھ پھ لست کې وینو مطلوب حالتونھ (شین رنګ لاسموغان او جفت عددي جرابی) ټول  لکھ
دی.  نود  (جفت عددي جرابی  (12)پداسی حال کې چھ ټول ممکن حالتونھ  6او  4,2دری دی: 

 او شین رنګ لاسموغان) احتمال =

P= 3
12

= 1
4

= 0.25 

 فیصده وي. %25نود مطلوب حالت احتمال بھ 

 

 شمیره سکھ بیډی
 1 ع خ
 2 ع م
 3 ع و
 4 ع آ
 5 خ خ
 6 خ م
 7 خ و
 8 خ آ
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 :يوړد ېنور تعریفونھ ھم د یادون لاندېد احتمالاتو پھ ھکلھ دوه 

چھ مشاھده (اندازه) تر  کې: ھغھ پروسی تھ وایی د کومی پھ نتیجھ (Experiment)تجربھ 
لپاره د ټولو ممکنھ نتایجو  تجربې ېد یو (Sample Space)حوزه یا ساحھ  نمونېلاسھ شی. د 
 د ټولو اندازو سیټ چھ یوه تجربھ ئی ممکن واخلی. یعنې يلیست تھ وای

 }=Sشیر، خط{شیر یاخط  وي) دوه ممکن حالتونھ  ۍ( روپ ېسک ېمثلاً د یو

    S = {H,T}یا 

د ساحی څخھ د تر لاسھ شویو نتیجو  نمونېد  تجربې احتماليد یوی  (Events)یوه پیښھ 
( چھ لھ یوه  وي( یوه نتیجھ ولری ) او یا مرکبھ  ويبسیطھ کیدای شي تھ وایی. پیښھ  ېمجموع

 زیات نتایج ولری ). 

، وينشانی شوی  6او  5,4,3,2,1مثال: کھ یو مکعب ( شپږ مخی ) چھ ھر مخ ئي پھ 
 وغورزو، نو: 

) 2او کھ ھغھ مخ چھ ( X={1}) ولری رابرسیره شی، نتیجھ بھ ئي 1کھ ھغھ مخ چھ ( .1
 او نور.   X2= {2}نتیجھ بھ ئي  ،رابرسیره شی لری و

 S={1,2,3,4,5,6} :یعنې ،)  ئي ټول شپږ ممکن حالتونھ دیSساحھ ( نمونېد  .2
 E={2,4,6}لھ :  ويھغھ پیښھ چھ جفت اعداد ولری بھ عبارت  .3

  
  
  
  
  
  
  
  

 شین رنګ لاسموغان    1
 شین رنګ لاسموغان 2
 شین رنګ لاسموغان 3
 شین رنګ لاسموغان 4
 شین رنګ لاسموغان 5
 شین رنګ لاسموغان 6
 سور رنګ لاسموغان    1
 سور رنګ لاسموغان 2
 سور رنګ لاسموغان 3
 سور رنګ لاسموغان 4
 سور رنګ لاسموغان 5
 لاسموغانسور رنګ  6
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فیصدی تھ وایی  یعنې فریکوینسي نسبتيد وقوع چانس یا  ېاحتمال د ھغ ېد نتیج پیښېد یوی 
او  وي Piوقوع احتمال بھ  د نقطې ېنو دھرولري  نقطې nساحھ  نمونېد  تجربې ېکھ د یو

 P(Xi) = Piلیکو چھ: 

او یو یا لھ یوه څخھ بھ کم  ويبھ صفر یا لھ صفر څخھ لوی   P(E) احتمال د (E) پیښېد یوی 
0: یعنې، وي ≤ 𝑃𝑃𝑖𝑖 ≤ 0 یا1 ≤ 𝑃𝑃(𝐸𝐸) ≤ 1    

، وي  S={X1,X2,…Xn}نو کھ  ،وي )یو(د ټولو نتایجو د احتمال مجموعھ  کېپھ یوه تجربھ 
 : چېپس لرو 

𝑃𝑃(𝑆𝑆) = �𝑃𝑃𝑖𝑖 = 1
𝑛𝑛

𝑖𝑖=1

 

 د احتمال محاسبھ او عملیات ېد پیښ

 نو:  ويمعینی  کېپھ ساحھ  Sچھ د  وي پیښېدوه  Bاو  Aکھ  

A یعنی اتحاد Bاو  Aد  .1 ∪ B ھغھ سیټ تھ وائي چھ: 

 } 𝐴𝐴 ∪ 𝐵𝐵 = {𝑋𝑋| 𝑋𝑋 ∈ 𝐴𝐴  یا X ∈ 𝐵𝐵 

 )کې Bیا پھ  ويشامل  کې Aټولو ھغو قیمتونو څخھ عبارت دی چھ پھ  Xد  ، Bیا  A (: یعنې 

 
A U B 

𝑋𝑋 ∈ 𝐴𝐴 یعنې X  دA  یا پھ  ويعنصرA شامل دی. کې 

او  (A)پھ بل عبارت اتحاد سیټ د  ،سیټ ښییاتحادي  (B)او  (A)پورتنی شکل د دو سیټونو 
(B) دواړو سیټونو مشترک  وایی خو د ھسیټ ت ياصرو څخھ جوړ شوند سیټونو لھ ټولو ع

 .کیږينھ شمیرل  ېعناصر پک

𝐴𝐴د دوو سیټونو تقاطع چھ  ∩ 𝐵𝐵 )A  اوB کیږيسیټ پھ مرستھ تعریف  لاندې) د: 

𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵 = {𝑋𝑋|𝑋𝑋 ∈ 𝐴𝐴او 𝑋𝑋 ∈ 𝐵𝐵} 
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𝐴𝐴د  یعنې ∩ 𝐵𝐵  چھ ھمزمان پھ  کیږيیا د تقاطع سیټ د ټولو ھغو عناصرو سیټ تھ ویلA  او

B ويیا ددواړو سره شریک  ويشامل  کې. 

 
𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵 

کوم مشترک  پیښېچھ دغھ دوه  کیږينو ویل  ويکھ د دوو پیښو یو تقاطع سیټ خالی سیټ 
شکل  لاندېچھ پھ  کیږيبلل  (Mutually exclusive)مجزا   او لھ یو بل څخھ نلريعنصر 

  ګوری. یېکې 

 

 

 

 

   A   B 

 بھ ولرو چھ:  لھ مخېولرو نو د جمع کولو د قانون  (B)او  (A)کھ دوه مجزا سیټونھ 

)B( P+ )A(P = )B  یاA(P 

 توګھ دی:  لاندېقانون پھ  عموميد جمع کولو 

𝑃𝑃�𝐴𝐴 یا 𝐵𝐵� = 𝑃𝑃(𝐴𝐴) + 𝑃𝑃(𝐵𝐵)− 𝑃𝑃�𝐴𝐴او𝐵𝐵� = 𝑃𝑃(𝐴𝐴) + 𝑃𝑃(𝐵𝐵)− 𝑃𝑃(𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵)   

دواړو سیټونو تر منځ مشترکھ ده دوه ځلی پھ نظر  پھ ساده توګھ ویلای شو چھ ھغھ ساحھ چھ د
 ښکاری). کې(لکھ چھ پھ شکل  کمھ شی،  ځینې،نو ځکھ باید  کیږينیول  کې

 

 

  

𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵 
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د ھغو عناصرو  کیږيزور ) ښودل  A( Áخط)  او یا  A )Aسیټ تکمیلی سیټ چھ پھ  Aد 
 : یعنې، ويشامل نھ  کې) سیټ Aسیټ تھ وایی چھ پھ (

A= {X|X€A} 

X€A  ېیعن X پھA یا  نلرياړه  پورېX  دA  کوم عنصر ندی. پھ بل عبارتX€A   د
X∈A    نفیھ(Negation) .سیټ دی 

∪ 

 

او دواړه کوم مشترک  ويیا دوه سیټونھ یو د بل مجزا  É) او E( پیښې: کھ دوه د تکمیل قاعده
𝐸𝐸: یعنېعنصر ونلری  ∪ É = 𝑆𝑆او 𝐸𝐸 ∪  É = ∅  

  P(É) = 1-P(E))، نو ويد خالی سیټ نښھ  ∅( 

  E( P= )S( P= 1یا  É(P)+E(P = )É(  :یا پھ بل عبارت

دوھم سیټ فرعی سیټ بلل  نو دغھ سیټ د ويشامل  کېکھ د یوه سیټ ټول عناصر پھ بل سیټ 
 ) فرعی سیټ دی.B) د (Aچھ ( کېشکل  لاندېلکھ پھ  >کیږي

 

 

 

 A ∈ B: کیږيښودل  ېسیټ داس ي فرع

 A = B، نو ويفرعی سیټ  Aد  Bاو  ويفرعی سیټ    Bد  Aکھ 

 A = Bپس :  C∈Bاو  B∈Aھمداراز کھ : 

 نیسو: کې) پھ نظر Sساحھ ( نمونېد  لاندېمثال: 

S={1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12) 

 

 



 |72|                او احتمالات ( Sampling)نمونھ ګیري ،  ( Sample )نمونھ 

 
 فرض کړی چھ:

 A={1,2,3,4,5,6), B={3,4,5,7,8,9}, E={2,4,6,8,10,12}, 

 F={3,6,9,12}, G={5,7,11} 
 .يچانس لر وي ) ھر عنصر مساs( ېد ساح نمونېدغی  برسیره داسی فرض کړی چھ د پدې

 :ئځواب کړسوالونھ محاسبات او  لاندې

 

1, 𝐴𝐴 ∪ 𝐵𝐵 او  𝑃𝑃(𝐴𝐴 ∪ 𝐵𝐵) 

2, 𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵 او  𝑃𝑃(𝐴𝐴 ∩ 𝐵𝐵) 

3, 𝐸𝐸 ∩ 𝐹𝐹 او  𝑃𝑃(𝐸𝐸 ∩ 𝐹𝐹) 

4,                             É,𝑃𝑃�É� 

5,                         𝑃𝑃(𝐹𝐹 ∪ 𝐺𝐺) 

 Gاو د  4سیټ   E، د 7سیټ  B، د 6سیټ  A، د لريعناصر  12) ټول Sساحھ ( نمونېحل: د 
 عناصر مشترک سره لری. 4سیټونھ  Bاو د  A. د لريعناصر  3سیټ 

 پس: 

P(A) =
6

12   ,          P(B) =
7

12     ,      P(A ∩ B) =
4

12 

 او :

𝑃𝑃(𝐴𝐴 ∪ 𝐵𝐵) = 6
12

+ 7
12
− 4

12
= 7+7−4

12
= 9
12

= 3
4

= 0.75 

ټول  کېپھ سیټ  E). د 12او  6قیمتونھ دوه عناصر مشترک سره لری ( Fاو  Eھمداراز د 
طاق  بھ متباقی، ندی شامل کې Eھغھ عناصر چھ پھ  یعنېنفیھ  یعنې) Éنو (دي جفت اعداد 

 ويسیټ  يخال یېنو د تقاطع  سیټ  نلريسیټونھ ھیڅ مشترک عنصر  Gاو  F. د ويعددونھ 
. ويشامل  کې Gاو ھم پھ  E) ځکھ چھ داسی عدد نشتھ چھ ھم پھ نلري(ھیڅ عنصر بھ 

 .ويدواړو سیټونو د عناصرو مجموع  Gاو  Fبرعکس اتحادی سیټ بھ ئي د 

 پس کولای شو ووایو چھ:

 A U B={1,2,3,4,5,6,7,8,9}چھ:   دا .1
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𝑃𝑃(𝐴𝐴نو:  ∪ 𝐵𝐵) = 9
12

=  %75یا        0.75
𝐴𝐴داچھ:   .2 ∩ 𝐵𝐵 = {3,4,5,6} 

𝑃𝑃(𝐴𝐴نو:   ∩ 𝐵𝐵) = 4
12

= 1
3

= 0.3 
𝐸𝐸داچھ:  .3 ∩ 𝐹𝐹 = {6,12} 

𝑃𝑃(𝐸𝐸نو:   ∩ 𝐹𝐹) = 2
12

= 1
6

= 0.16 
 É={1,3,5,7,9,11}داچھ:  .4

�𝑃𝑃�Éنو لروچھ:  = 6
12

= 0.5 
𝑃𝑃(𝐹𝐹داچھ:  .5 ∪ 𝐺𝐺) = 𝑃𝑃(𝐹𝐹) + 𝑃𝑃(𝐺𝐺)− 𝑃𝑃(𝐹𝐹 ∩ 𝐺𝐺) 

𝑃𝑃(𝐹𝐹نو:  ∪ 𝐺𝐺) = 4
12

+ 3
12
− 0

2
= 7

12
= 0.583 

 
. د جمع کولو کیدای شيد جمع کولو پھ قانون بر سیره نور قوانین ھم اجرا  باندېپھ احتمالاتو 

 د اچھ کھ یوه ئی واقع شی نو بلھ ھم.  یعنې، ويقانون د دوو مجزا پیښو پھ ھکلھ 
چھ لھ دوی څخھ د  کیږيبلل  (Independent) ېھغھ وخت مستقل پیښېدوه  کېپھ احتمالاتو 

تابع یا تړلی  ې. لھ دغھ ځایھ څخھ دوه پیښيپھ وقوع کوم اثر ونلر ېوقوع د دوھم ېیو
(Dependent)  يدوھمی پھ واقع کیدو اثر ولر د یوی وقوع د کھ چیرې، کیږيبلل . 
ھیڅ  پورېځل پھ نتایجو  يیج د لومړوغورزوو، نو د دوھم ځل نتا يدوه ځل ېمثلاً کھ دوه سک

 ورباندې) 1چھ ( یې. ھمدارنګھ کھ یو شپږ مخی مکعب یو ځل وغورزو او ھغھ مخ نلرياړه 
غورزو نو نتایج ئي د لومړی ځل لھ نتایجو سره ھیڅ  یېنو کھ دوھم ځل  يلیکلی رابرسیره ش

) بھ ممکنھ څلور T) یا خط (Hھمزمان وغورزو، نو د شیر ( ېدوه سک کھ چیرې. نلرياړه 
 .ويحالتونھ 

S= {HH, HT, TH, TT} 
دی احتمال  ، نو ديیو لھ څلورو ممکنھ حالتونوڅخھ د یوازې ، يش» شیر«داچھ ھمزمان دواړه 

 عبارت دی لھ: وي» شیر«چھ دواړه بھ 
P{HH}=1

4
 

 P ({HH}) = P([H]) * P({H})او   P({H}) = 1/2ځایھ څخھ پوھیږو:  ېلھ د
 د ضرب قانون عبارت دی لھ:او د احتمالاتو 

چھ د دوی د اتحادی سیټ  ويمستقلی  ھغھ وخت یوازې ھغھ وخت او  پیښېدوه  Fاو  Eد 
 : یعنې ويدوی د احتمالاتو د ضرب لھ حاصل سره برابر  احتمال د

P(E , F)= P(E)*P(F) 

 



 |74|                او احتمالات ( Sampling)نمونھ ګیري ،  ( Sample )نمونھ 

 
یو د بل  پیښې، نو دغھ ډول دوه ويشرط  واقع کیدل ېپیښ ېد وقوع لپاره د بل ېپیښ ېکھ د یو

خو کھ  ،وریځ شرط دیا. مثلاً د باران اوریدو لپاره کیږينھ بلل  پیښېڅخھ منزوی او نا پیلی 
دلتھ د باران اوریدل او داوریځی وجود لھ یو بل . تمال شتھ چھ باران وشینو ډیر اح وياوریځ 

ونشی. د  اما باران ويشاید اوریځ  -اوریځ لازمی شرط دی اما کافی ندی  یعنېسره تړلی دی، 
د  Eاو لولو یی چھ : د  کیږيسره ښودل  P(E|F)دوو لھ یو بل سره  تړلیو پیښو احتمال پھ 

مشروط  Eد  پورېپھ پیښھ  Fپیښھ واقع شی یا د  Fشرط چھ د  پدېد وقوع احتمال  پیښې
 احتمال. 

 ، نو :وي پیښېدوه یو ډول  Bاو   Aکھ د 

P(B|A) = P(A او B)
P(A)

P(A|B)یا      = P(A او B)
P(B)

 

د دوی احتمال بھ  یعنې، وينھ  پیښېبھ ناممکنھ   Bاو  Aچھ ښکاري لھ پورتھ فارمولونو څخھ 
 یا :  ويصفر نھ 

P(A) ≠ 0    اوP(B) ≠ 0            
 قانون عبارت دی لھ : عموميپس د احتمالاتو د ضرب 

P�Aاو B� = P(A⋂B) = P(A|B) ∗ P(B) = P(B|A) ∗ P(A) 
 استنتاجي. د لري ېلھ محاسبو او مفاھیمو سره اړیک احصایېد احتمالاتو پورتنی بحث د 

لھ تجربو څخھ  چېدا  یعنېلھ  پھ یوه احتمال سره د نتایجو تعمیم کول دی. سئلویھ م احصایې
د جمعیت د پارا میترونو  کېپھ یوه احتمال یا د احتمال پھ یوه محدوده  احصایېلاستھ راغلی 

مودلونو څخھ کار  يد پیښو لھ تیوریتیک ردېبرسیره پ. کیدای شيلپاره یو متقارب شاخص 
د احتمالاتو  سره . دی تھ پھ پام کیږيد احتمال د اصولو سره کارول  پورېاخیستل ھم تر ډیره 

پھ مفاھیمو او  احصایېد  یېمندرجھ مصطلحات بھ  چېمفاھیم ترتیب شول او ھیلھ ده  يپورتن
 . يد ښھ پوھیدلو پھ اړه مرستھ وکړای ش باندېمحاسبو 
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 څلورم فصل

 مقسمېو متحولین او د احتمالات اتفاقي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



       |76|           اتفاقي متحولین او د احتمالاتو مقسمې

 
 

 او د احتمالاتو مقسمی  (Random variable)متحولین  ياتفاقڅلورم فصل: 

 مقدمھ

 يپروسی تھ وای ېد اندازه کولو یا مشاھده کولو ھغ (Random experiment)تجربھ  ياتفاق
نتایج  يا ټول شومخکی نشی اټکل کیدای. ټول ممکنھ رچھ نتایج یا محصول ئی پھ بشپړه توګھ 

ھر ترلاسھ  کېتجربھ  يیوه اتفاق ېدغسھ . پيبول (S)ساحھ  نمونېد  تجربې يد یوی اتفاق یې
 يیوه اتفاق ) غورځول ۍ( روپېسک ېمثلاً د یو معین احتمال ( چانس ) لری.کیدونکی مقدار یو

[ خط یا شیر]  یېساحھ بھ  نمونېتجربھ ده. ځکھ نھ پوھیږو چھ خط بھ شی او کھ شیر، اما د 
تجربھ ده، پھ  اتفاقيصنف د شاګردانو قدونھ او وزنونھ اندازه کول یوه  ه. پھ دغھ شان د یووي
موږ  تجربھ ده. دغھ تھ پھ کتو سره يد مقدار تعینول ھم یوه اتفاق ېد اوسپن کېماده کیمیاوي یوه 

داسی چھ مشاھده یا ئی  یعنېتجربو سره مخامخ کیږو،  ي ډیر ځلھ لھ اتفاق کېژوند  يپھ ورځن
 اندازه کوو چھ مخکی لھ مخکی ئې نتایج پھ بشپړه توګھ نشو اټکل کولای.

 اتفاقيمقدار تھ وائې چھ قیمت یا اندازه ئې د  عدديمتحول ھر ھغھ حقیقی کمیت او یا  اتفاقي
محاسبو  یويئاحصا. پھ کیږيتر لاسھ  کېیا د ھغی پھ نتیجھ  ويتړلی  پورېپھ نتیجھ  تجربې

 باندې (x)، پھ کوچنی حرف یېاو ھغھ قیمت چھ اخلی   (X)متحول پھ غټ حرف  اتفاقي کې
 .کیږيښوول 

کیدای شي متحول دی چھ  اتفاقيیو  (X)مخ ”شیر“د سیکی د  کېمثال د سیکی د اچولو پھ پیښھ 
کھ  (یو) بولو او یېنو وقوع  وي(کھ مطلوب مو شیر   x = 0یا  x = 1 یعنې، ويیو او یا صفر 
 (X)د شخص وزن  کېصفر بولو). د یو چا د وزن د اندازه کولو پھ مثال  یېنھ وو، وقوع 

او  50.5Kgد کیدای شي دی چھ  (x)يمتحول او ھغھ قیمت چھ د ھغھ وزن ئې اخل اتفاقي
150.5Kg 50.5: یعنې، يتر منځ ھر قیمت واخلKg ≤ X ≤150.5Kg 

 یا متصل (Discrete)منفصل کیدای شي متحول  اتفاقيلھ پورتھ مثالونو څخھ معلومیږی چھ 
(Continuous) اتفاقيمو ولوستل، منفصل یا منقطع  کېپھ مخکینیو بحثونو  چې. لکھ وي 

متحول تھ وائې چھ یا محدود او یا معدود (د شمیر وړ) قیمتونھ ولری. مثلاً د  اتفاقيمتحول ھغھ 
متحول پھ  اتفاقيیو چا د وروڼو او خویندو شمیر، د یو چا د تره د زامنو شمیر اونور. منقطع 

چھ نا  کیږيمتحول ھغھ متحول تھ ویل  اتفاقي. متصل کیږيد نقطو پھ شکل ښوول  کېګراف 
فاصلی یا د اشخاصو  پورېقیمتونھ اخستلای شی. مثلاً لھ کوره تر مکتب محدود او لایتناھی 

د یوه مسلسل او غیر منقطع خط پھ شان ښودل  کېوزنونھ او نور. متصل متحول پھ ګراف 
 .کیدای شي
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متحول  اتفاقيمتحول یو قیمت پھ یوه معین احتمال سره اخلی. پھ بل عبارت دا چھ یو  اتفاقيیو 
شی نو احتمال بھ ئې   (x)قیمت  (X)ومعین احتمال دی. مثلاً کھ د یوه متحول یولري بھ یو قیمت 

P(X) او لیکو چھ:    ويF(x)= P(X= x) = P(X)    . د منقطع متحولینو پھ صورت دغھ
بھ د دو نقطو ترمنځ د  کېاو د متصلو متحولونو پھ صورت  وينقطھ  هاحتمال د ګراف یو

 .ويمساحت  لاندې یعقط ېتر ھغ يمنحن

شمیرو او غواړو پوھھ شو راووزي اچوو او داچھ څو ځلی بھ شیر  يدوه ځل ۍمثال : دوه روپ
 .ويچھ احتمال بھ ئې څومره 

 :چې ويممکن  کېڅلورو حالاتو څخھ بھ پھ ھر یو ځل اچولو  لاندېګورو چھ یو لھ 

 :یعنې(ش) یا خط (خ) یا یو خط بل شیراو یاھم یو شیربل خط شی یا بھ دواړه شیر 

دواړه خط (خ خ)  یعنې  وي. نو داچھ د ھیڅ یوی مخ شیر نھ  خ خ ،  ش خ ،  خ ش، ش ش 
=0.25=:  یعنې، احتمال ئې لھ څلورو حالاتو څخھ یو دی، وي 1

4
 ۍروپیوې داچھ لږ تر لږه د   

=0.50=:  یعنېصدق کوی،  یې(خ ش یا ش خ) دوه حالتونھ واوړي د شیر مخ را  2
4

بالاخره  
یو ئې  یوازې چھ د دواړو روپیو د شیر مخ راواوړی (ش ش) لھ څلورو ممکنھ حالاتو څخھ 

1 =0.25 :  یعنېصدق کوی، 
4

  . 

2 1 0 X 

0.25 0.50 0.25 P(X)  

یو  (0.25+0.50+0.25)نھ دی او مجموعھ ئې منفي لکھ چھ پورتھ ئې ګورو ھیڅ احتمال 
 .کیږي

 

  (Cumulative distribution)متراکمھ مقسمھ 

. متراکم خبرې وکړېقیمت د اخستلو د احتمال پھ ھکلھ  هتر دغھ ځایھ مو د یوه متحول د یو
تھ وائې.  د منفصل  ېد یو قیمت څخھ د ټیټو قیمتو اخستلو د احتمال مجموع مقسمېاحتمال د 

 :.ويپھ شان  رابطې لاندېمتحول لپاره دغھ متراکمھ مقسمھ د  اتفاقي

F(K)=P(X ≤ K)=∑ 𝑃𝑃(𝑥𝑥𝑖𝑖)𝑖𝑖=𝑘𝑘
𝑖𝑖=1 

  بھ ولرو چھ : کېمتحول پھ صورت  اتفاقياود متصل 

F(X)=∫ F(t)dt                              𝑋𝑋
−∞ 
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ئې د  کېې یاحصائ یځکھ چھ پھ عمل ئکھ لھ انتیګرال سره بلد نھ یاست نو تشویش مھ کو

بوط ھغو د اخستلو مرول د قیمتو او د متح اتفاقيشویدی. د منفصل جوړې  ېمحاسبو اسانھ لار
داسی د متصل متحول لپاره . کیږياو لوستل جوړشوي  کېمتناسب احتمالات پھ جدولونو 

 فارمولونھ دی چھ پھ یوه خط باندې د ھغھ متحول احتمال تعریف شوی وي او راښیی ئې.

 
 یو متوقعھ قیمتئمتحول د احصا اتفاقيد 

او  (Average)د متحول د اندازه کولو پھ اړه د اوسط  کې ېاحصائیمو وویل پھ  ېلکھ چھ مخک
. ويمفاھیم ډیر مھم  ( Standard Deviation)انحراف  معیاريیا  (Variation)انحراف 

یا شوي چھ تر لاسھ  شو چھ د یوه متحول اوسط قیمت څومره دی او دا ـمعمولاً غواړو پوھ
 معیاري یعنېمتشتت او پراګنده پراتھ دي،  څومره کېمقادیر د اوسط پھ شاوخوا شوي مشاھده 
 دی. مره څو یې (Std)انحراف 

 کېمو د ګروپ شویو معلوماتو د احصائیو د معلومولو او محاسبھ کولو پھ بحث  ېلکھ چھ مخک
فارمول پھ مرستھ پیداکولای  لاندېمتحول متوقعھ قیمت یا اوسط د  اتفاقيولوستل د یو منفصل 

 شو:

E(X)= µx=∑ [𝑥𝑥𝑖𝑖𝑃𝑃(𝑥𝑥𝑖𝑖)]𝑖𝑖=𝑛𝑛
𝑖𝑖=1   

مربوط ھغھ احتمال دی چھ  Xد  P(x )متحول قیمت او  اتفاقيد  ( x): کېفارمول  يپھ پورتن
 قیمت واخلی. xھغھ بھ  دغھ د 

 :کیږيفارمول څخھ کار اخستل  لاندېلھ  کېد متصل متحول پھ صورت 

E(X)=µx =∫ x f(x)dx                              +∞
−∞  

څومره  یعنېاوسط څخھ عبارت دی. وزني د  (x)چھ اوسط  يڅخھ ښکارلھ پورتھ فارمولونو 
 .وي،  پھ ھمغھ اندازه بھ ئې فیصدی لوړه وي کېیوه مقدار وزن پھ ټولو مشاھدو  چھ د

تنو زده کوونکو پھ څلورنیم میاشتني امتحان کې د لاندې  90مثال: د رحمن بابا د دولسم ټولګی  
جدول پھ شان نمرې وړې دي. تاسې یې اوسط، وریانس (انحراف) او معیاري انحراف 

 پیداکړئ؟
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 ۴۰تنو  ۱۵نمری (دوھم ستون)،  ۲۰پھ پورتھ جدول کی دریم ستون دا راښئی چی لسو تنو  
تنو سل نمری وړی دی.  پھ څلورم ستون کی د ھری نمری  ۱۰او  ۸۰تنو  ۱۵،  ۶۰تنو  ۴۰

فیصده  ۱۱نمری وړ وی احتمال بھ یی  ۲۰احتمال دا معنی لری چی، مثلآ، دا چی یوه شاګرد 
 ) او نور وی.۰٫۱۷فیصده ( ۱۷بھ یی وړی وی احتمال بھ یینمری  ۴۰)، چی ۰٫۱۱(

 ګورو: یې کېپھ جدول  چېلکھ 

a یعنېاوسط حسابوو،  یې) اول: 

=20(0.11)+40(0.1)+60(44)+80(0.17)+100(0.11)= 60 

    E(X)= µx =  60       :یعنې، وي 60نو اوسط بھ ئې 

b) د انحراف ( Var= σ2  انحراف ( معیاري) اوσ فارمولو  يلپاره ئې لھ  عمل محاسبې) د
د ھر اخیستل شوی قیمت او اوسط د تفاوتونو د مر بع  X: داچھ انحراف د یعنېڅخھ کار اخلو، 

 :  یعنېلھ اوسط څخھ عبارت دی، 

 σ2=E(x- µx )2 = E(X2)- µx
2 

 :چېچیری 
σ2- ،وریانس 

E(X2) -  :د مشاھدو د مربع قیمتونو اوسط، او 
 µx

 د مشاھدو د اوسط مربع دی.  -2

تنھ  ۹۰جدول: د رحمن باب لیسی د دولسم ټولګی د 
 شاګردانو ګروپ شوی نمرې

 شماره
نمرې 

)x( ) تعدادn( 
د ھری نمرې 

 p(x( x. p(x)احتمال 

1 20 10 0.11 2.22 
2 40 15 0.17 6.67 
3 60 40 0.44 26.67 
4 80 15 0.17 13.33 
5 100 10 0.11 11.11 
 60.00 1.00 90 ټول  
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قیمتونو مربع پیداکړو او بیا د دغو مربع شویو  ود مشاھده شوی (X)د  ترتیب لومړی باید پدې

ره بھ ددغھ تر لاسھ ئې د ھغو پھ شمیر و ویښو. با لاخمجموعھ بھ  یعنېقیمتونو اوسط پیداکړو، 
µxقیمت او د 

 وینی.  یې کې جدول لاندېپھ  چېتفاوت پیداکړو. لکھ  2

 

E(X 2) = ∑ 𝑿𝑿𝟐𝟐𝟓𝟓
𝒊𝒊=𝟏𝟏
𝟓𝟓

 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟓𝟓

 = 4400 
 نو:   ،  E(X) = 60چھ  دا
  (E(X))2  = (µx)2 = 602 
µx  : نو

2x = 60 2= 3600  
σ2 = E(X2)-µx     پس:  

2
 
 = 4400-3600 = 800  

 σ2 800 =: لھ ي شي مساو   یېبھ  پس انحراف
 لھ:   يش يانحراف بھ مساو معیاريبالاخره 

 = √800 = +√𝛔𝛔𝟐𝟐 σ 
  = σ 800√پس: 

 

 

 مقسمې ېاحتمالاتو مشھور د

 يد یو مودل پھ توګھ پکاریږی. دغھ ډول نظر کېپھ محاسبو  یېئاحصاد  مقسمېد احتمالاتو 
د دغو مقسمو  کېپھ طبعیت  پیښې. ډیری ويشکل  ېژوند د پدیدو یو اسانھ شو يد حقیق مقسمې

 يمعنی چھ یوه کمھ فیصد پدې. مثلاً د انسانانو د قد لوړوالی یوه نورمال مقسمھ، يپھ شان ښکار
. يچھ یو بل کم شمیر بھ بیا ډیر ټیټ قد لر کېانسانان لھ اوسط قد څخھ ډیر لوړوی پداسی حال 

 یعنې. ھمداراز د ھوش درجی ويواقع  کېد اکثریت انسانانو قدونھ بھ اوسط قد پھ شاوخوا 
(IQ)  بیا  مقسمېد انسانانو عمرونھ، د امتحانونو نتایج، او نور. د ځینو نورو پیښو د احتمالاتو

 نور شکلونھ لری.

 احصایوينو د ھغھ متحول پارامیترونھ یا  کیږيکلھ چھ پھ تجربوی توګھ کوم متحول مطالعھ 
لھ  ېاو د دغی ډول مقایس کیږيمقسمو یا موډلونو سره کتل نظري مشخصات د ھغھ د مربوطھ 

لھ مشخصاتو  نمونېد  یعنېڅخھ د ترلاسھ شویو مشخصاتو  تجربېاو د  کیږياستینتاج  مخې
د کل  لھ مخېد جز  . یا پھ بل عبارتکیږيد ټول جمعیت د مشخصاتو لپاره نتیجھ  مخې

د وقوع احتمالات ئې د یوه  یعنې مقسمېچھ  ويمشخصات تعینیږی. ډیری طبعی پدیدی داسی 
د  لھ مخېمودلونو  ریاضیکياو لھ دغھ ځایھ څخھ د دغو  ويمودل سره تقریباً برابر  ریاضیکي

 

 x( (x2)نمرې ( شماره

1 20 400 

2 40 1600 

3 60 3600 

4 80 6400 

5 100 10000 

 22000 ټول  
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پھ اساس د ټول   مطالعېتوګھ د  وياو یا ئې پھ نمونھ کیدای شي دغھ ډول پدید وړاندوینھ  
نو یابھ  کیږيپر لور ویشتل  ې. مثلاً: یو غشی د یوی نښکیدای شيجمعیت مشخصات توضیح 

لھ محصلانو  کېاویا نھ؛ یوه روپی غورزو یا بھ شیر شی او یا خط ؛ پھ صنف  ينښھ وویشتل ش
یا نھ، او داسی  يلر یې؟  یا بھ لريد حساب ماشین  کېپوښتنھ کوو چھ څوک پھ خپل  موبایل 

: (بلی، نھ ؛ خط شیر؛  بلی ، يدوه متبادل ځوابونھ لر یوازې  ېنور. کھ فکر وکړو پورتنی پدید
. د دغھ ډول پدیدو لرينھ ) یا پھ لنډ ډول مطلوب او یا نا مطلوب (منظور یا نا منظور) ځوابونھ 

 ېمشھور ې. نورۍوای  (Binomial Distribution)د وقوع احتمالاتو تھ دوه متبادلھ مقسمھ یا 
 (Hyper geometric)ھندسي ھایپر   (Geometric) ي) ، ھندس (Poisonایسونود پ مقسمې
 .کیږيبلل مقسمی  (Negative Binomial) دوه متبادلھ  ياو منف

 

   (Binomial probability distribution)د احتمال دوه متبادلھ مقسمھ 

 تجربھ يد برنولدوه متبادلھ مقسمھ، چھ  کې احصایېاو  تیوريد احتمالاتو پھ 

 (Birnoli trail)  دوه ممکن  یوازې تھ وائې چھ  تجربېمنفصلی  اتفاقيئې ھم بولی، ھغی
ئې د  کې او د ھر ځل تجربھ کولو پھ حالت مطلوب یا نامطلوب : يحالتونھ غوره کولای ش

 .ويمطلوب حالت د وقوع احتمال ثابت او عین شی 

چھ یو چیرې تھ وائې  تجربېپھ خلص ډول ویلای شو چھ دوه متبادلھ یا باینومیال تجربھ ھغھ 
 یوې روپۍ څو ځلي  غورځول پھ پرلپسې توګھعمل پھ عین شکل سره بیا بیا تکراریږی مثلاً د 

نو د  يترتیب کھ دغھ ډول پیښھ یوځل تکرارش پدېاو مطلوبھ پیښھ (شیر یا خط) پکی کتل. 
تجربھ مکرراً تکرار شی نو باینومیال مقسمھ بلل  ياو کھ د برنول کیږيبھ بلل تجر يبرنول
 . کیږي

 :يشرطونھ لر اساسيڅلور لاندې  ېتجرب يد برنول

 .ويد مشاھدو شمیرمعین  .1
د ھر ځل تجربھ کولو نتیجھ پھ نورو مخکینیو  یعنې، ويھره مشاھده یا ازموینھ  مستقلھ  .2

 لری. ورباندېیا پھ بل عبارت کوم تاثیر نھ   -هنھ د ېتړل پورې
مطلوب او نا  -یو لھ دوو حالتونو څخھ غوره کوی یوازې او  یوازې ھره مشاھده بھ  .3

، یا پھ بل وي (P-1)او د نامطلوب بھ  (P)مطلوب (بلی او نھ). د مطلوب ځواب احتمال بھ 
 :یعنې، ويبھ (یو) عبارت د دواړو مطلوب او نا مطلوب د وقوع د احتمال  مجموعھ 

   p+ q = 1   او   q= 1-p 
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د  یوازې  کېتجربھ کولو پھ نتیجھ  ) (nلپاره د څو ځلی (X) پیښې ېھمداراز مونږ د یو .4

 )  x= 0, 1, 2, …, n (   ) بھ دXیو، نو  مطلوبھ پیښھ ( يمثبت (یامطلوب) حل غوښتونک
 .يقیمتونھ اخل

 لاندېلپاره د مطلوب ځوابونو احتمال د  xد  کېتجربھ کولو پھ نتیجھ  يځل nد  يد برنول .5
 فارمول څخھ پیداکوو:

P(X= x) = P(𝑙𝑙𝑘𝑘) = (𝑙𝑙𝑘𝑘)𝑝𝑝𝐾𝐾𝑞𝑞𝑛𝑛−𝑘𝑘 

 يځل Kبھ  کېتجربھ کولو  يځل n: ددی احتمال چھ پھ  کیږيپورتھ فارمول داسی لوستل 

 𝑝𝑝𝐾𝐾𝑞𝑞𝑛𝑛−𝑘𝑘(𝑙𝑙𝑘𝑘)  : مطلوب ځواب تر لاسھ کړو عبارت دی لھ

 چیری چھ:

 n کولو شمیر،= د تجربھ 

K ،دمطلوبو حالتونو شمیر = 

 n-k،د نامطلوبو حالتونوشمیر = 

= p  د مطلوب حالت احتمال،  کېپھ یو ځل تجربھ کولو 

  q= 1-P  د نامطلوب حالت احتمال، کې= . پھ یو ځل تجربھ کولو 

 (𝑙𝑙𝑘𝑘)= 𝑛𝑛!
𝑘𝑘!(𝑛𝑛−𝑘𝑘)!

 nمطلوبو پدیدو امکان د  يځل kد « او لولو ئې چھ  يضریب بول يد برنول   

 )فاکتوریال n! = 1.2.3…n )n:  چېڅخھ پوھیږو  ریاضياو لھ » کېپھ تجربھ کولو  يځل

مثال: یو امتحان لس څلور ځوابھ سوالونھ لری. کھ یو محصل د ټولو لسو سوالونو ځوابونھ د 
) سوالونھ 7چھ نوموړی پوره ( وياحتمال بھ څو  ېد نو دکړي حدس وھلو پھ مرستھ حل 

 ؟کړيصحیح 

 لروی چی: :حل

n=10 

k=7 

N-k=3 

   ,p = 0.25لھ څلورو ځوابونو څخھ د یوه صحیح ځواب احتمال     

  q =1-p = 0.75       بھ مساوی وی لھ:د دریو غلطو ځوابونو احتمال   ېپھ څلورو ځوابونوک
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 :چېاو پیدا کوو 

 نو:

 

10 !
7! ∗ 3 ! =  

3628800
5040 ∗ 6 =  120 

 پس:

  = (10
7  P  (اوه مطلوب حالات لھ لسو څخھ) 3(0.75)7(0.25) (

P (7 10�  % p(7/10) = 0.3یا:      0.0031 = (

 اوسط او انحراف  کېپھ مقسمھ  ينولد بر

) او پھ ھر ځل تجربھ n( د تجربھ کولو شمیر (  p  او nچھ پارامیترونھ ئې  Xمتحول  اتفاقيیو 
یو بل متحول دی چھ د (Z) مقسمھ ئې د  ي، د بر نولوي) ) Pاحتمال ( پیښېد مطلوبی  کېکولو 

n  ځلی لھ مجموعی سره برابر دی چھ ھر ځل بھ (صفر) اویا (یو) قیمت واخلی. داچھ دz  دغھ
نو د ھر متحول اوسط بھ  وي، Pد مطلوب حالت احتمال ئې  یعنېمتحول د (یو) قیمت د اخستلو 

 :ئې

 )1 * P + 0 * (1-P)  : شی او انحراف (وریانس) بھ ئې (p(1-p) د مستقلواتفاقی وي .
اوسط او انحراف د  مقسمېځلی د پارامیترونو د جمع کولو لھ لاری بھ د برنولی د  nمتحولونو( 

n  ځلی دz  ،یعنېمستقلو متحولونو د اوسط او انحراف لھ مجموعی سره برابر شی: 

µx = n-p (اوسط) 

σx
2 = n*p*(1-p) وریانس یا انحراف) ( 

 
. (ھرځل د توپ اچول يتھ ورغورزارو ۍد باسکیټبال  ټوکر يځل 20مثال: یو لوبغاړی توپ 

شی چھ اوسط او انحراف  Zد توپ اچول بھ یو بل متحول د  يځل nیو متحول دی) او 
د توپ د لویدو  کې ۍمستقلو متحولونو مجموعھ ده. فرض کړی پھ ټوکر n(وریانس) ئې د 

 یېد توپ لویدل)، نو د خطا کیدو احتمال بھ  کې ۍ( پھ ټوکر یعنې وي (p = 0,1)احتمال 

 q = 0.9) (  د توپ د لویدلو د وقوع احتمال اوسط  کې ۍپھ ټوکر کې. پھ شل ځلی اچولو وي
 ؟  ويبھ څومره 

10 !  = 3628800 

7 !  = 5040 

3 ! = 6 
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 q = 1-p = 0.9او     P = 0,1  ,    n = 20داچھ:    

σxاو                 µx = n*p = 20.0,1= 2نو :         
2 = n*p(1-p) 

σx
2  = 20 . 0,1(1 - 0,1) = 2(0,9) =1.8 

ټوکرۍ توپ پھ  يدوه ځل یوازې  ېک توپ اچولو يځل 20پھ اوسط ډول بھ پھ ھر  :پھ بل عبارت
، نو يتکرار کړ ېتوپ اچول ډیر وار يځل ۲۰ یعنېوکړی).کھ داکار  یېواچوی( ګول بھ  کې

µx+ σxلھ:   ويد ګول وھلوحدود بھ ئې عبارت 
  µx- σxاو   

  σx= √𝛔𝛔𝟐𝟐 = �1.8 : چېدا  1.3 =  

 0.7 =1.3 -2 او   3.3 =1.3+2 او:

 کېاحتمال سره بھ پھ شل ځلو توپ اچولو  p = 0.1د ګول کولو د  کېنو: پھ یو ځل توپ اچولو 
 :یعنې،  ويتر منځ  ۰٫۷او  ۳٫۳شمیر بھ د  ود اوسط ګول کول

<3.3 µ0.7>  

تھ ویل  مقسمې ېباینومیال یا دوه متبادلھ ( دوه وجھی ) مقسمھ، د احتمال ھغ -:پھ خلص ډول
چھ د مطلوب  يد مطلوبو پیښو تعداد راښی کېمستقل تجربھ کولو پھ نتیجھ  ځل nچھ  د  کیږي

: مطلوب او نا مطلوب (بلی او نھ). یعنې، ي. ھر ځل تجربھ کول دوه متبادلھ لروي (P)احتمال 
دوه متبادل ځوابونھ  یوازې » رد او قبول«یا » مطلوب یا نامطلوب«چھ د  تجربېدغھ ډول 

 ی د n = 1 کېپھ صورت  تجربېد  ي. خو د برنوليپھ نوم ھم یادیږ تجربېد  ي، د برنوللري
 یو ځل تجربھ کول.  یوازې  یعنې

 (Binomial test)د باینومیال ازموینی   (Significance)اعتبار احصایويباینومیال مقسمھ د 
راټول د  کېکومی پدیدی چھ باینومیال مقسمھ ولری نو د تجربو پھ نتیجھ  یعنېلپاره اساس دی. 

ھمدغھ د باینومیال مقسمھ د  یېثقیت او اعتبار د ازمویلو لپاره او احصایو د مؤ ومعلومات وشوی
 .کیږيورسره مقایسھ  ېاحصای ېاو لاستھ راغلاستعالیږي یوه مودل پھ توګھ 

جمعیت څخھ راواخلو، نو د ھر  لھ Nد  نمونې nلپاره یو شرط دادی چھ کھ  مقسمېد باینومیال 
 ېعوض بلھ ور زیاتوو. کھ داسپھ  تجربې ېتر اجرا وروستھ بھ د را اخستل شو تجربېځل 
 . يمقسمھ بول ياو دغھ ډول مقسمھ بیا  ھایپرھندس وينو مقسمھ بھ بیا باینومیال نھ  يونش

او مطلوب مو د  وي ېئې شن 5او سرې ئې  15چھ  وي يمردک ۲۰ کېمثلاً کھ پھ یوه خلطھ 
بھ یوه  کېراباسو، نو زموږ پھ خلطھ  يھر ځل چھ یوه مردک . نوويرا اخستل  يمردک ېشن

د شلو مردکیو  کې. ھمدا سبب دی چھ بیرتھ بھ  ئې  ورزیاتوو، ترڅوپھ خلطھ يکمھ ش يمردک
 . ويتعداد پوره 
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غیر مستقل  کېرا اخستل مستقل او پھ دوھم صورت  ۍمردک ېد لومړی صورت پھ شان د  شن
 حسابوو . یېڅخھ بھ  ۱۹لھ  یعنې. ويکم او احتمال بھ ئې  زیات  یېدی، ځکھ شمیر بھ 

شکل تھ نژدی  مقسمېتعداد زیاد شی ھمدومره بھ باینومیال مقسمھ نورمال  nڅومره چھ د 
او احتمال  ويد تجربھ کولو تعداد تر شلو زیات  یعنې وي n > 20چھ کھ  کیږي. ویل کیږي

(p)  برابروي یېنود نورمال کیدو شرط  ويصفر او یا یوه تھ ډیر نژدی نھ. 

د تجربھ  n( وي pاو  nچھ پارامترونھ ئې  ويمطابق  مقسمېمتحول د باینومیال  اتفاقيکھ یو 
پدغسی . X∼B(n,p)) نو لیکو چھ ويد مطلوبی نتیجی احتمال  pکولو یا ھڅو شمیر او 

ځلی مطلوبی نتیجی د لاستھ راوړلو او یا وقوع   Kد پوره  کېشمیر تجربھ کولو  nصورت د 
فارمول پھ شان  لاندېد  (Probability mass function)احتمال بھ ئې د کتلوی احتمال د تابع 

 :وي

F(k; n,p)= p(x= k)= (𝑙𝑙𝑘𝑘)𝑝𝑝𝐾𝐾(1 − 𝑝𝑝)𝑛𝑛−𝑘𝑘 
  :چیری چھ

 N €      n   )n - ،(تجربو شمیر 
P E € [0,1] ويچھ یا بھ صفر او یا بھ یو  -(د مطلوب حالت احتمال ،( 

K = 0,1,2,…n ، (دمطلوبو نتیجو شمیر ) 

!𝑛𝑛 = (𝑙𝑙𝑘𝑘)او:      
𝑘𝑘!(𝑛𝑛−𝑘𝑘)!

 ).کیږي(د باینومیال ضریب بلل    

ځلی مطلوبھ نتیجھ غواړو .   K کېتجربھ کولو  ېځل nپورتنی فارمول د اسی لولو: موږ پھ  
 ينامطلوبھ نتیجھ یا ناکام يځل (n-k)او  (𝑝𝑝𝐾𝐾)مطلوبھ نتیجی  يځل k  یعنې

 (1-p)n-k.   خو دk  (مطلوبوشمیر) د صفر او کیدای شيn  او پھ  ويترمنځ ھر څومرهn  ځلی

 .کیدای شيتقسیم  ېچھ مطلوب پک يد ېلار ېد شمیر پھ اندازه مختلف (𝑙𝑙𝑘𝑘)د  کېتلاشونو  

 يلھ تیوریک مقسمېچھ د متحولونو ماھیت او طبعیت ئې د باینومیال  ېپدید ياو عمل تجربېھغھ 
احتمال تابع) پھ اساس د  يد فارمولونو (کتلو مقسمېنو د باینومیال  يمودل سره نژدیوالی ولر

ورسره  احصایېاو د تجربو څخھ تر لاسھ شوی  کیږيجوړشویو جدولونو څخھ کاراخیستل 
د ماخذ جدولونو د جوړولو  مقسمېتابع د باینومیال  دېلان. کیږي ورباندېمقایسھ او قضاوت 

 :کیږيلپاره پکاریږی چھ بیا لھ (یو) سره مقایسھ 

𝑓𝑓(𝑘𝑘 + 1,𝑙𝑙, 𝑝𝑝)
𝑓𝑓(𝑘𝑘,𝑙𝑙, 𝑝𝑝) =

(𝑙𝑙 − 𝑘𝑘)𝑃𝑃
(𝑘𝑘 + 1)(1 − 𝑃𝑃) 
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                           کوی:غیر مساوات صدق  لاندېچھ  ويیو تام عدد قیمت ) µھمیشھ بھ د (

                            (n + 1) P-1 ≤ µ < (n+1) P  

یکنواخت متناقصھ تابع وه،  K > µیکنواخت متزایده او د  کېپھ ساحھ  K < µتابع د  ۍپورتن
 لاندېتابع د   ھدغ چېعدد یوه استثنا دی چیری  ھدغ یوازې یو تام عدد شی نو  P (n+1)اما کھ 

 :ويدوو قیمتونو لپاره اعظمی 

(n+1) P  او(n+1) P-1 

 .وي »مود«د نتیجی  تجربېقیمت د برنولی د  µدغھ د  

پھ  (Cumulative probability function) تابع مقسمېد متراکمی  تجربېد باینومیال د 
 توګھ توضیح او بیانیدای شی. لاندې

F(K,n,p)=P(X ≤ K)=∑ 𝑝𝑝𝑖𝑖(1 − 𝑃𝑃)𝑛𝑛−𝑖𝑖𝑘𝑘
𝑖𝑖=1  

 ګرافونھ او جدول ګوری. کېمثال  لاندېپھ 

  p = 0.5مثال د باسکیټبال توپ اچول وګورو. کھ پھ یوه ځل د ګول احتمال   يمثال: کھ د پورتن
 :چېتھ واچوی، نو پیدا کړی  ۍتوب د باسکیټ بال ټوکر ياو شل ځل وي

 ؟يشل سره واری ګول ش چې وياحتمال بھ څو  د دې. ۱

 ؟ او يګول شځل یو  یوازې  چې وي. ددی احتمال بھ څو ۲

 ؟يګول ش ځليلس  چې وياحتمال بھ څو  د دې. ۳

 دی.  k3= 10 او   n= 20,، p= 0.5    ،k1= 20 ، k2=  1 حل:
 

د  چېکړئ پھ شان یو جدول جوړ  لاندېد  کېلپاره د ایکسل پھ یوه پاڼھ  محاسبېدغھ ډول   د
 ئاو وبھ ګور ئتعداد بدل کړ  k. بیا ھر ځل د ويغوښتل شوی  ېفارمول مربوط محاسبات پک

د   ئ پوری و ازمایk=20   څخھ تر    k =1  قیمت لھ  k  مطلوب احتمال تغییر کوی. کھ  چې
 پھ شان  قیمتونھ بھ لاس تھ را شی: لاندې

 لپاره د احتمال قیمتونھ ګوری. k= 20,  k= 10   k= 1د  کېجدول  لاندېپھ  
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P 0.5 p 0.5 P 0.5 

1-p 0.5 1-p 0.5 1-p 0.5 

N 20 n 20 N 20 

K 20 k 10 K 1 

n-k 0 n-k 10 n-k 19 

n!/(n-k)!k! 1 n!/(n-k)!k! 184756 n!/(n-k)!k! 20 

            

n! 2.4329E+18 n! 2.43E+18 n! 2.43E+18 

K! 2.4329E+18 K! 3628800 K! 1 

(n-k)! 1 (n-k)! 3628800 (n-k)! 1.22E+17 

            

pk 9.5367E-07 pk 0.000977 pk 0.5 

q(n-k) 1 q(n-k) 0.000977 q(n-k) 1.91E-06 

            

P(x) 9.5367E-07 P(x) 0.176197 P(x) 1.91E-05 

 

لپاره  د  احتمال ، متراکم احتمال او د   k = 20او    n =20 , p = 0.5   ,د یېډول بھ  لاندېپھ 
 .يجدولونھ او ګرا فونھ تر لاسھ ش مقسمې ېاو متراکم مقسمې
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p 0.5   

  

 

 n=20, k= 20 

    

      

 x p(x) متراکم احتمال 

 

 

     
1 0.0000019 0.0000019 

 

 

 
 

     2 0.00018 0.0001819 

       3 0.0011 0.0012819 

       4 0.0046 0.0058819 

       5 0.018 0.0238819 

       6 0.037 0.0608819 

       7 0.074 0.1348819 

       8 0.12 0.2548819 

       9 0.16 0.4148819 

       10 0.176 0.5908819 

       11 0.16 0.7508819 

       12 0.12 0.8708819 

       13 0.074 0.9448819 

       14 0.0396 0.9844819 

       15 0.0147 0.9991819 

       16 0.0046 1.0037819 

       17 0.0011 1.0048819 

       18 0.00018 1.0050619 

       19 0.000019 1.0050809 

       20 0.00000095 1.00508185 

       

0

0,05

0,1

0,15

0,2

1 3 5 7 9 11 13 15 17 19

p(x) p…
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او د مږ کیدای شي یا  مږ او یا وزه  یوازې  کېپھ ھر ځل غورزولو  چې ۍیوه بیډ   -مثال:
مطلوب مو  چېوغورزو  یې. کھ  شپږ ځلی   P(S) = 0.3 .یعنېدی،  0.3 یېاحتمال  (S) کیدو

 چھ: وياحتمال بھ څو  د دېغواړو چھ مږ  وګټو)، نو ووایاست چھ  یعنې( وي» مږ«

          x p(x) متراکم احتمال 

       1 0.000019 0.000019 

       2 0.00038 0.000399 

       3 0.0011 0.001499 

       4 0.0046 0.006099 
 

      5 0.018 0.024099 

       6 0.037 0.061099 

       7 0.074 0.135099 

       
8 0.119 0.254099 

 

 
 

      9 0.16 0.414099 

       10 0.1756 0.589699 

       11 0.158 0.747699 

       12 0.118 0.865699 

       13 0.074 0.939699 

       14 0.0396 0.979299 

       15 0.0147 0.993999 

       16 0.0046 0.998599 

       17 0.0011 0.999699 

       18 0.00018 0.999879 

       19 0.00002 0.999899 

       20 0.000019 0.999918 

       

0

0,5

1

1,5

1 3 5 7 9 11 13 15 17 19

 متراکم احتمال

 متراکم احتمال
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 ؟ يمږ ش يیوځل  .1
 ؟يمږ ش يدوه ځل .2
 ؟يمږ ش يشپږ واړه ځل .3

 )  Goat = G او وزه Sheep = S(مږ 

P(x)=(6
𝑘𝑘)𝑝𝑝𝑘𝑘(1 − 𝑃𝑃)6−𝐾𝐾 

P(0 S) = f(0)= p(S= 0) = (60) 0.30(1 − 0.3)6−0 ≈ 0.1176 

P(1 S) = f(1)= p(S =1) = (61) 0.31(1− 0.3)6−1 ≈ 0.3025 

P(2 S) = f(2) = p(S= 2) = (62) 0.30(1− 0.3)6−2 ≈ 0.3241 

P(3 S) = f(3) = p(S= 3) = (63) 0.30(1− 0.3)6−3 ≈ 0.0895 

P(4 S) =  f(4) = p(S= 4) = (64) 0.30(1− 0.3)6−4 ≈ 0.1852 

P(5 S) = f(5) = p(S = 5) = (65) 0.30(1− 0.3)6−5 ≈ 0.0102 

P(6 S) = f(6) = p(S=6) = (66) 0.30(1 − 0.3)6−6 ≈ 0.0007 

X = n * p=6 * 0.3 = 1,8µ (اوسط) 

Variance = ƃ𝑥𝑥2 = 𝑙𝑙 ∗ 𝑝𝑝(1 − 𝑝𝑝) = 6 ∗ 0.3(1− 0.3) =  (انحراف) 1.26

 (n+1) p = 0 :کھ   

 :ويعدد  ياو یا  یوکسر

     = (n+1)p                                   :نو 

  p (n+1)€ {n…,1} کھ:  

     = (n+1)p او    (n+1)p-1                  :نو 

                                                    = p = n+1  Mode(n+1)       کھ:   

     = n                                               :نو 
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، نو ويد تجربو د شمیر او د مطلوب د احتمال د ضرب حاصل) یو تام عدد  یعنې(  n*pکھ 
 .ي ديسره مساو n*pواړه سره برابر او لھ  ې(میدیان) او مود در ۍاوسط، منځن

 یو کسری عدد دی، نو: p = (6+1) 0.3(n+1) : 2.1 =کېداچھ پھ پورتنی مثال 

 Mode = (n+1)p = (6+1)0.3 = 2.1 

 p =0.2, p = 0.5  یېد مطلوب د وقوع احتمال  چېکھ د پورتنی مثال پھ شان یوه داسی پیښھ  
جدول  لاندېپیداکړو د  یېوکړو او احتمال  ېتجربھ و رباند ې، او لس لس ځل وي p = 0.8او  

 او ګراف پھ شان نتایج بھ تر لاسھ کړو.

x 0 1 2 3 4 5 

P(x),p = 0.2 0.10737 0.26844 0.30199 0.20133 0.08808 0.02642 

p(x),p =0.5 0.00098 0.00977 0.04395 0.11719 0.20508 0.24609 

P(x)p =0.8 1,00E-07 4.1E-06 7.4E-05 0.00079 0.00551 0.02642 

       x 6 7 8 9 10 

 P(x),p =0.2 0.00551 0.00079 7.4E-05 4.1E-06 1,00E-07 

 p(x),p =0.5 0.20508 0.11719 0.04395 0.00977 0.00098 

 P(x)p =0.8 0.08808 0.20133 0.30199 0.26844 0.10737 

 ن ښکای:اپھ ش لاندېد  یېمنحنی ګانی بھ  مقسمېاو ھستوګرامونھ او د  
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لپاره ښی  p = 0.8احتمال ھستوګرام چپ طرف تھ او د  مقسمېلپاره د  p = 0.2وینو چھ د 

. کھ د احتمال يلپاره تقریباً متناظر او د زنګ پھ شان ښکار p = 0.5خواتھ منحرف  (کوږ)او د 
لپاره محاسبھ کړو نو وبھ ګورو چھ پھ لومړی  n = 70او یا  n = 30د  (P = 0,5)مقسمھ 

بھ تقریباً نورمال او د مود پھ  کېخو پھ دوھم صورت  يھم یو څھ منحرف ښکار کېصورت 
تمالاتو مقسمھ نور مال څومره  د تجربو شمیر لویږی د اح ھر چې. یعنی کیږيبرابر متناظر 

 شکل غوره کوی.

څخھ دا نتیجھ اخلو: ھر څومره چھ د باینومیال تجربھ کولو(تلاشونو) شمیر ډیریږی  د دې
 .کیږي ېشکل نورمال حالت تھ رانژد مقسمېمتحول د احتمال  اتفاقيد  (X)ھمدومره بھ د 

 :یعنې، ويانحراف (وریانس) لس او یا لوی چی وایي چھ کلھ  ېیوه قاعده داس کې ېپھ احصای

 >10 ،    np(1-p)  متحول مقسمھ بھ تقریباً نورمال شکل تھ ورتھ  اتفاقينو د دغھ باینومیال
 .وي

اوسیدونکی موبایل خدماتو  %75 کی ھش1392مثال: د مخابراتو د وزارت د ادعا سره سم پھ 
 یېتر څو  ېشو ېډول سرو اتفاقيکسیزه نمونھ پھ  300تھ لاسرسی لری. د ھیواد د اتباعو یوه 

اوسط ډول څومره اتباع پھ  کېنمونھ  ېداچھ پھ دغ یعنې. کړيانحراف معلوم  معیارياوسط او 
 ده؟ ئې څنګھ او څومره پراګندګي او داچھ تشتت او لري موبایل تلیفون 

 .کويپورتھ مثال  د باینومیال شرایط صدق 

P = 75% احتمال   0.75کھ نھ؟ نو  ېھ وکړو چھ موبایل لرنتچھ کھ لھ یو چا پوښ يلر یدا معن
تنو  ۷۵نو لھ ھغو څخھ بھ د وکړو کھ لھ سلوتنو پوښتنھ  چې، یا دا  ويلری چھ ځواب بھ ھو 

  p = 1-0.75 = 0.25-1 او: P = 0.75نو: . ويواب ھو ځ

 -پس:

µ𝑥𝑥 = 𝑙𝑙 ∗ 𝑝𝑝 = 300 ∗ 0.75 = 225            

ƃ𝑥𝑥 = �𝑙𝑙𝑝𝑝(1 − 𝑝𝑝) = �300(0.75)0.25) = 7.5   

قیمت د یوه او لسو   د   kیی د    تاسی يدرکړل شو مقسمې احتماليباینومیال  ېدر لاندېمثال: 
 ھر یوه تھ ئې ھستوګرام جوړ کړی؟ او بیا ئاحتمال پیداکړ قیمتونو لپاره  (10-1)تر منځ 

A,  n=10                     P= 0,2 

B,  n=10                      P= 0,5 

C,  n=10                     P= 0 
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څخھ  رابطې لاندېحل: د دغو باینومیال  مقسمو د راکړل شویو پارامترونو لپاره احتمالات د 
 پیداکوو:

P(X) = (𝑙𝑙𝑘𝑘)𝑝𝑝𝐾𝐾(1 − 𝑃𝑃)𝑛𝑛−𝑘𝑘 

 k = 1, 2,….10چیری چی: 

 مخکی بیا ن او معرفی شول. یېاو ھستوګرامونھ او جدولونھ 
 

 (Poisson distribution)د پوایسون مقسمھ 

او د شمیر  ويزیات  يد تلاشونو (تجربھ کولو) شمیر لایتناھ کېکھ د باینومیال پھ یوه تجربھ 
(n)  او احتمال(P)  د با ینومیال  کېیوه صورت حال  ې، نو پدغسويحاصل ضرب ثابت عدد

سون  مقسمھ د ی. نو د پواکیږي ياو ورتھ منتھ يتھ تقارب کو مقسمېمقسمھ د پواسیون 
. د ويفوق العاده کم  Pاو  ويفوق العاده زیات  n چېتقارب دی خو  مقسمېباینومیال  د 
 ده چھ: يپھ اساس کاف ېقاعد ېاحصایي د یو

 20   n ≥   اوP ≤ 0.05  یا     ويn ≥ 100  اوnp ≤ 10 وي. 

پھ امتداد  ېوسیل ېمسلسل ېپدیده  دیو اتفاقيچھ کھ یوه  يد پوایسون مقسمھ ھغھ وخت صدق کو
 . ياندازه ش

اړیکو شمیر ، د  يراتلونکو تلیفوند تھ  بالیې ھوټل استق هپھ وخت د یو ۍد ډوډ ېمثلاً: د غرم
پیښو شمیر او نور.  يبجو تر منځ د ترافیک 9او  8د سھار  کېد کوټھ سنګی پھ واټ  ارکابل د ښ

 یې احتمال تابع کتلوي او د  ويمطابق  مقسمېد دغھ ډول پیښو د احتمال مقسمھ د پوایسون د 
 .لريشکل  لاندې

𝑃𝑃(𝑋𝑋 = 𝑥𝑥) = 𝑃𝑃(𝑋𝑋) =
λ𝑥𝑥𝑒𝑒−𝑥𝑥

𝑥𝑥!
 

  λ   0 <او  .…X = 0,1,2چیری چھ:

λ  د اندازه کیدونکو پیښو اوسط شمیر یا د (پیښو غلظت)  کېپھ یوه واحد ګیري (لنبدا) د اندازه
 .کې.  مثلاً د وخت، اوږدوالی. مساحت او یا حجم پھ واحد يراښی

 ېپھ جدولونوکمعادل قیمتونھ P(x)  د مختلفو قیمتونو لپاره د  Xاو  λد پورتنی فارمول لپاره د 
 λاړه سره یو شان او لھ اوسط او انحراف دو کېپھ صورت  مقسمې. د پوایسون د کیږيلوستل 

µ𝑋𝑋 : یعنې ويسره مساوی  = ƃ𝑋𝑋2 = 𝛌𝛌         
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پھ اوسط  کېبجو پھ منځ  9-8د سھار د  ېشنب ېد ھر کې ېد یوه ښار پھ یوه څلور لار -مثال:

کیدای پھ مرستھ توضیح  مقسمې. دغھ پیښھ د پوایسون د يثبت شوید  پیښېډول څلور ترافیکی 
 چھشي 

 λ =4  . 

 چھ د شنبی پھ کومھ ورځ بھ : وياحتمال بھ څومره  د دې

 ؟يپیښھ ونش يالف: ھیڅ ترافیک

 ؟يپیښھ وش يب: لږ تر لږه یوه ترافیک

 ؟يوش پیښېج: پوره څلور ترافیکی 

 الف:

د احتمال   لپاره  λ= 4  او   X= 0ګورو چھ د  کېپھ جدول  λد  کېحل: پھ دریمھ ضمیھ 
 P(0) = 0.018دي. نو  P(X = 0) = 0.018  ھ عبارت وی لھ:قیمتونھ ب

 ، يولیدل ش پیښې يترافیک ېچھ یوه او یا زیاتلري پیښھ دا معنی  يلږ ترلږه یوه ترافیک ب:

 : یعنې
𝑃𝑃(𝑋𝑋 ≥ 1) = 1 − 𝑃𝑃(𝑋𝑋 < 1) = 1 − 𝑃𝑃(𝑋𝑋 ≤ 0) = 1 − 𝑃𝑃(𝑋𝑋 = 0)

= 1 − 0.018 = 0.982 
 ج: 

𝑃𝑃(𝑋𝑋 = 4) = 44 ∗ 𝑒𝑒−4
4!� = 0.96 

 . λ = 4او  X= 4کتلای شو چیری چھ:  ۍھم پھ اسان کېلپاره ځواب پھ جدول  برخېد (ج) د 

. پھ یاد باید ولرو يتابع د لنبدا د مختلفو قیمتونو لپاره را ښی مقسمېګراف د پوایسون د  لاندې
د دغھ ډول مودلونو  مشاھدې ياو تجربات يموږ عمل چې يراښی يیوه تیور يدغھ ډول منحن چې

 محاسبھ کوو. ېلھ لار ېسره د مقایس
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 ي، ھمدومره بھ منحنويقیت لوړ  λد لنبدا   چېوینو، ھر څومره  کېپھ پورتھ ګراف  چېلکھ 

 لپاره نورمال ښکاری. λ  10 =د. وي ېنورمال شکل تھ ور نژد

 

 (Geometric distribution)مقسمھ  يھندس

 کېپھ یوه تجربھ  یعنې ويپھ شان  مقسمېنور ټول شرائط د باینومیال د  کېکھ پھ یوه تجربھ 
او د  وي (P)(مطلوب یا نا مطلوب) او د مطلوب احتمال  ويدوه متبادلونھ  یوازې او  یوازې 

د ھغھ شمیر پھ  Xموږ د  کې. کھ پداسی یوه تجربھ p+q=1پس  وي (P-1)نامطلوب احتمال 
چھ تلاشونھ (تجربھ  کېپداسی حال  ،ځل مطلوب تر لاسھ کړولومړي یو تر څو چھ پھ  کېلټھ 

نیولو سره  کېنو د دغھ شرایطو پھ نظر  ،ويتړلی نھ  پورېپھ یو بل  یعنې ويکول) مو مستقل 
 يد احتمال کتلو مقسمې ي. د ھندسکیږيمقسمھ بلل  يیوه منفصل احتمال مقسمھ ھندس ېد دغس

 :لريفارمول  لاندېتابع 

P(X = K) = 𝑝𝑝 𝑞𝑞𝑘𝑘−1 

 ...…,K = 0,1,2او   q =1-pچھ:   چیرې 

 يد لومړ چېچیری  وي کېد مودل کولو پھ ھغھ صورت  مقسمې يپورتنی فارمول د ھندس
موفقیت  ي. برعکس تر لومړويد تلاشونو (تجربو) شمیر مطلوب  ېموفقیت ترلاسھ کولوپور

 .  استعمالیږيفارمول  لاندې مقسمې يد ناکامو تلاشونو (تجربو) د شمیر لپاره د ھندس پورې

P(Y= K) = 𝑝𝑝 𝑞𝑞𝑘𝑘 
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او  مړيد لو مقسمېو قیمتونو لپاره د ھندسی فپورتنی دوه منحنی د مطلوب د احتمال د مختل

 دوھم صورت شکلونھ را ښیی.     

 ئې پھ اوسط ډول یو ناقص کېدا معلومھ ده چھ پھ ھرو سلو تولیداتو  کېپھ یوه فابریکھ  -مثال:
شوی تچی تھ پنځم کتل ارکیفیت نظابریکی د محصولاتو د فد  چې وياحتمال بھ څو  د دې. وي

 ؟يمحصول ناقص پھ ګوتو ورش

 P(5) = (0.01)(0.99)4 = 0.0096، نو:    K= 5       ،P = 0.01داچھ    -حل:

µ کېپھ صورت  مقسمې يد ھندس = 1
𝑃𝑃

ƃ2(اوسط) او   = (1 − 𝑃𝑃)𝑃𝑃  (وریانس) 

پھ صورت  مقسمې ي. دھندسکیږيسلسلھ  يیوه ھندس ۍد احتمالاتو لړ کېپھ دواړو صورتونو 
 :ديډول  لاندېپھ  رابطېد متوقعھ قیمت(اوسط) او انحراف  کې

E(𝑋𝑋) = µ𝑋𝑋 = 1
𝑃𝑃

ƃ2(𝑋𝑋)(اوسط) او   = 1−𝑃𝑃
𝑃𝑃2

 (وریانس)  

 

 (Hyper Geometric distribute) ھایپر ھندسی مقسمھ 

معوض  نمونی ېرا اخستل شود د ھر ځل تجربھ کولو څخھ وروستھ  کېپھ باینومیال مقسمھ 
او د مطلوب احتمال پھ ھر ځل تجربھ  ويترتیب تجربھ کول مستقل  پدېبیرتھ پکی اچوو او 

اخستلو) څخھ  نمونېد تجربھ کولو (یا  کھ چیرېاو ثابت وي.  خوري تغیر نھ  کېکولو 
 ې بلک وينھ  ېبھ مستقل ېکولو نتیج تجربېنو د  وانھ چوو، ېمعوض بیرتھ پک نمونېوروستھ د 
 او د مطلوب احتمال بھ تغیر کوی. کیږيلھ خوا بھ متاثره  تجربېد مخکینی 

 .يمقسمھ بول يدغھ ډول باینومیال مقسمھ ھایپر ھندس
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. زموږ ھدف ويئې سوررنګھ  5ئې شنی او  15چھ  ويمردکی  20 کېکھ پھ یوه خلطھ  -مثلاً:
: بھ شین رنګ مردکی احتمال  کې. نو پھ اول ځل تجربھ ويد شین رنګ مردکی تر لاسھ کول 

15
20

= 0.75 

) خو پھ ھاو کھ نامطلوب وي چھ مطلوبھ يراوباسو ( فرق نکو يڅخھ یوه مردک ې. کھ لھ خلطوي
 يمردکی بھ پاتھ شی). کھ دغھ را اخستل شوی مردک۱۹بھ یوه مردکی کمھ شی ( کېخلطھ 

 بھ د مطلوب یا نامطلوب احتمال فرق ولری. کېبیرتھ ورزیاتھ نکړو نو پھ دوھم ځل تجربھ 

شنی مردکی 14 فرض کړی چھ لومړی ځل مو شین رنګ مردکی تر لاسھ کړه نو پھ خلطھ بھ 
 :بھد شین رنګ مردکی احتمال  کېځل تجربھ  مترتیب پھ دوھ  پدېاو  ويپاتھ 

 14
19

=  شی.   0.74

مثلاً الیکترونیکی امتحانولو او د تولیداتو د کیفیت  کېھایپر ھندسی مقسمھ پھ ډیرو ساحو 
رااخستل شوی نمونھ بیرتھ  کې. بھ دغھ ډول مواردو ويد استفادی مورد  کېکنترول او نورو 

نیول پھ نظر   (N)لپاره د جمعیت یو معین حد مقسمې. د ھایپرھندسی کیږيودل نھ پکی ښ
(قابل قبول) او(ناقص).  :ويکتیګوریو څخھ تشکیل شوی و چھ د مورد نظر شیانو د دو کیږي

 R وياخیستې پھ توګھ را  نمونېکھ د قابل قبول اشیاو شمیر چھ لھ ټول جمعیت څخھ مو د 
راښیی او  مقسمې يھایپر ھندسپدیدې . دغھ ډول يش N-Rوبولو نو د ناقصوشیانو شمیر بھ 

 دوه مشخصی لري. لاندې

شیان را انتخاب کړی  nتوګھ  اتفاقيپھ شمیر د معلوموشیانو لھ جمعیت څخھ مو پھ  Nد  .1
 دی. 

بیا د ناقص پھ  N-Rپھ شمیر را اخستل شوی شیان د قبول وړ یا مطلوب اوپا تھ  Rد  .2
 راځی. کېکتیګوری 

لھ  یېمتحول بولو او د کتلوی احتمال تابع  اتفاقي مقسمېمطلوبو شمیر د ھایپرھندسی  Xد 
 :کیږيڅخھ تر لاسھ  رابطې لاندې

𝑃𝑃(𝑋𝑋 = 𝑥𝑥) = 𝑃𝑃(𝑥𝑥) =
(𝑅𝑅𝑥𝑥)(𝑁𝑁 − 𝑅𝑅

𝑙𝑙 − 𝑥𝑥 )

(𝑁𝑁𝑙𝑙)
 

0 ≤ x ≤ R     x= 0, 1, 2 … n,    0    او ≤ n – x ≤ N 
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و شمیر عناصرو لھ جملی څخھ وینو چھ د مطلوب د وقوع احتمالات د ی کېھ پورتنی فارمول پ

چھ د ضرب د ساده قوانینو پھ مرستھ  کیږيد تر کیبولو لھ لاری تر لاسھ  کېشمیر پھ یوه معیین 
 :یعنېئې حل کولای شو. 

�𝑁𝑁𝑙𝑙� =
𝑁𝑁!

𝑙𝑙! (𝑁𝑁 − 𝑙𝑙)!  او    �𝑅𝑅𝑥𝑥� =
𝑅𝑅!

𝑥𝑥! (𝑅𝑅 − 𝑥𝑥)!,     

  �𝑁𝑁 − 𝑅𝑅
𝑙𝑙 − 𝑥𝑥 � =  

(𝑁𝑁 − 𝑅𝑅)!
(𝑙𝑙 − 𝑥𝑥)! �(𝑁𝑁 − 𝑅𝑅) − (𝑙𝑙 − 𝑥𝑥)�!

 

تھ راشو او وغواړو چھ پیداکړو چھ پنځھ ځلی لھ خلطی د  ینی د مردکیو خلطیکھ خپلی مخک
 :چې؟ وبھ لرو  ويترلاسھ کولو احتمال څنګھ د شنی مردکی  د بھ کېمردکی پھ را اخستلو 

N= 20 

R= 15 

N-R=5            𝑃𝑃(𝑋𝑋 = 𝑥𝑥) = 𝑃𝑃(𝑥𝑥) =
(15𝑥𝑥 )( 5

5−𝑥𝑥)

(205 )
 

n= 5 

n-x= 5-X 

X  چھ  لھ مخېسبو ) د ساده فاکتوریالی محاکې(د شنو مردکیو شمیر پھ پنځھ ځلی تلاشونو
د مختلفو قیمتونو لپاره  xد   کېجدول  لاندېپیداکوو او پھ  ،ويی پکی یلد ضربولو عم یوازې 

 x لارېلھ  محاسبېد فارمولونو د  کېاحتمالات ښوودل شویدی. دغھ جدول پھ ایکسیل  P(X)د 
 .شيجوړیدلی  ھپھ اسانلپاره  (X=0,1,2,3,4,5)د مختلفو قیمتونو 

نھ خلو ا و بھ ھیڅ یوه شنھ مردکی را کېمردکی را اخستلو ځلي احتمال چھ پھ پنځھ   د دې
(X=0)  لھ : ويبھ عبارت 

𝑃𝑃(𝑋𝑋 = 0) =
(15

0 )(5
5)

(20
5 )

=
( 𝟏𝟏𝟓𝟓!
𝟐𝟐!(𝟏𝟏𝟓𝟓)!

)( 𝟓𝟓!
𝟓𝟓!(𝟐𝟐−𝟐𝟐)!

)
𝟐𝟐𝟐𝟐!

𝟓𝟓!(𝟐𝟐𝟐𝟐−𝟓𝟓)!

 

    P(X= 0)= 0.00064پس:

 او داسی نور...   P(X= 1) = 0.00483 :نو پیداکوو چھ X= 1کھ 
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5 4 3 2 1 0 X 

0.1937 0.44021 0.29347 0.0677 0.00483 0.000644 P(X) 

ھغھ متحول چھ مشخصھ ئې ھایپر ھندسی مقسمھ تعقیبوی)  یعنېمتحول ( اتفاقيد ھایپر ھندسی 
 لھ : ويعبارت  ) بھ σاو وریانس (  )µاوسط (

µ = 𝑙𝑙𝑅𝑅
𝑁𝑁�   اوƃ2 = 𝑁𝑁−𝑛𝑛

𝑁𝑁−1
  .𝑙𝑙. 𝑅𝑅

𝑁𝑁
  . �1 − 𝑅𝑅

𝑁𝑁
� 

 
 (Normal distribution)نورمالھ مقسمھ 

وی وو. ساینس پوھانو او رامنځتھ ش کې ۍپیړعیسوي تصور پھ اتلسمھ  مقسمې ېد نورمال
د  مثلاً ( يھ د عین کمیت اندازه کول پھ مکرره توګھ ترسره شندونکو دا ولیدل چھ کستورو پیژ

.خو کھ وياو نور) نو د اندازو ترمنځ تفاوتونھ ئې خامخا موجود  ې، کتلېشیانو ترمنځ فاصل
نو یو شکل، چھ  ي(دوقوع تعداد) ئې وکتل ش فریکوینسياو  يدغھ اندازه کول ډیر ځلھ تکرار ش

پھ نوم ھم  مقسمېد  (Gauss). نورمال مقسمھ د ګاوس کړي، بھ تکرار يئې بول ينورمال منحن
 یېلپاره  مقسمېژوند کاوو او د دغی  کېمیلادی کلونو  1855 - 1777پھ ګاوس .یادیږی

 الجبری معادلھ ترتیب کړه.

او تر بل  کیږيلھ ډیرو مھمو مقسمو څخھ شمیرل  کېیھ ئلھ شکھ پھ احصاې نورمالھ مقسمھ ب
د  مقسمېد نورمال  کېیھ ئ. پھ احصالريھر ډول مقسمو څخھ د استعمال او ګټی زیات موارد 

 :ديڅلور عمده دلایل موجود  لاندېاھمیت لپاره 

 ياو پھ اسانلري مقسمو سره سمون حقیقي او  يپدیدو د عمل ونورمال مقسمھ د ډیر .1
مواصفات او مشخصات لکھ: وزن، قد  يیو شمیر انسان :. مثلاً کیدای شيورسره معادل 

 او نور. زیکی پروسو محصول لکھ: مقادیر او مساحات،دف. ھمداراز IQ، او 
کمیت مکرره  هپدیدو د عین یواقتصادي او  يلکھ چھ پورتھ وویل شو، د ډیرو فزیک .2

متحولونو اوسطونھ  اتفاقياغلاط  ئې او ھمداراز د ډیرو ګیري اندازه کول او د اندازه 
، د ويڅخھ را اخیستل شوی  مقسمېیوې چھ لھ یو بل څخھ پھ مستقلھ توګھ لھ عین 

 . ويپھ شان  مقسمېنورمال 
پھ  یعنې( ينورمال مقسمھ د احتمالاتو د ډیرو قوانینو لپاره یو دقیق تقارب ورکولای ش .3

 لکھ باینومیال مقسمھ .) کويدقیق ډول ورتھ تقارب 
استنتاج  احصایوياو   (Inferential statistics)احصائي  استنتاجينورمال مقسمھ د  .4

 .لريډیر مھم رول  کې تیورينتیجھ ګیری)  پھ  (یا 
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سره مطابقت ونھ لری نو  مقسمېارقام (معلومات) لھ نورمال  عدديکوم ډول  کھ چیرې .5

 مقسمېد یو شمیر تصحیحاتو پھ مرستھ کولای شی چھ د نورمال  کېپھ اکثرو مواردو 
 .اړووو رایی شکل تھ 

 

 Probability)د احتمال دکثافت تابع  وينورمال ډول  یېچھ مقسمھ  (X)متحول  اتفاقيدیوه 
density function)  فارمول څخھ پیداکیږی: لاندې ئې لھ 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1

ƃ√2ᴫ
𝑒𝑒[−(𝑥𝑥−µ)2 2ƃ2�  

 انحراف دی، چیری چی: معیاريئې  ƃئې وریانس (انحراف) او  ƃ2اوسط او  µچیری چھ: 

-∝< x <∝,  -∝< µ <∝ 0∝ او < ƃ <  .وی 

ھمدومره بھ د نورمال  ويوریانس کوچنی  چېوینی، ھر څومره  کېګراف  لاندېپھ  چېلکھ  
د تجربو شمیر  چېھر څومره  چې.  ھمدا راز پوھیږی ويکوږوالی او پیتوالی کم  مقسمې
ھر څومره  چې. لھ دی څخھ دا نتیجھ اخلو ويپھ ھم ھغھ اندازه بھ وریانس کوچنی  ويزیات 

 یو.  ېتھ ور نژد مقسمېپھ ھغھ اندازه بھ نورمال  ويد مشاھدو شمیر لوی  کېپھ یوه تجربھ  چې

 
کیپیدیا څخھ را اخستل شوی وی یعنې(پورتنی او څو نور ګرافونھ لھ پریښنایی دایرة المعارف 

 څخھ پھ مننھ). ومولفیندی. لھ 

 و ګوری. کېمثال  لاندېپھ  تنورمال توب تر منځ مناسبد  مقسمېد تجربو د شمیر او د  

، ۷ځل مو لومړي پھ  چې ېداس ،ھ کووعمطال يځل ېدر موږ یو متحول چېفرض کړی  :مثال
یا مو اندازی وکړی. پھ دغھ کړي تر سره  مشاھدې ۲۵او پھ دریم ځل مو  ۱۳دوھم ځل مو 

  د مشاھدو شمیر عبارت دی لھ: کېمو پھ لومړی، دوھم او دریم ځل  کېصورت 
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n1= 7,  n2= 13,   n3= 25    .پھ لاندی جدول کی یی محاسبات وینی 

 

جدول : د عین یوه متحول د نمونی د مختلف شمیراندازو لپاره د 
 ھغھ نورمالتوب، معیاری انحراف، د تحریف او پړسوب ضریبونھ 

 
N= 7 N = 13 N= 25 

 
3 3 3 

 
4 3,5 3,25 

 
5 4 3,5 

 
6 4,5 3,75 

 
7 5 4 

 
8 5,5 4,25 

 
9 6 4,5 

 
  6,5 4,75 

 
  7 5 

 
  7,5 5,25 

 
  8 5,5 

 
  8,5 5,75 

 
  9 6 

 
    6,25 

 
    6,5 

 
    6,75 

 
    7 

 
    7,25 

 
    7,5 

 
    7,75 

 
    8 

 
    8,25 

 
    8,5 

 
    8,75 

 
    9 

Average 6 6 6 اوسط 
Std 1,83995 1,947220241 2,16025 معیاری انحراف 
N 25 13 7 د مشاھدو شمیر 
Skew  0 0 0   د تحریف ضریب 
Kurt 1,2- 1,2- 1,2-  د پړسوب ضریب 
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 انحراف او نورمالتوب معیاريو لپاره  د عین یوه متحول اوسط، ربجد مختلف شمیر ت
Average 6 Average 6 Average 6 

Std 2.160247 Std 1.94722 Std 1.83995 

N1 7 N2 13 N3 25 

  

 لاندې یې د نورمال مقسمې ګرافونھ ګوری.

 

 

 
 

          
           
           
           
           
   

 

       
           
           
           
 

          
           
            

 

 

 

 
 (µ = Median = Mode)مود  =  (میډیان) ۍاوسط = منځن : کېپھ یوه نورمال مقسمھ 

. د ټولو ويمتناظر  کېپھ دواړو خواوو  µد کثافت د تابع ګراف د اوسط  مقسمېد نورمال 
2مقادیر تقریباً 

انحراف پھ اندازه یوی او بلی خوا تھ واقع  معیاريلھ اوسط څخھ د یوه  برخې �3

تقریباً   ويترمنځ  µ - ƃاو   µ + ƃمقدار بھ د  مشاھدېاحتمال چھ د یوی  د دې یعنې، وي
 ، یا  وي  68%

0

0,05

0,1

0,15

0,2

1 2 3 4 5 6 7

Series1

0

0,05

0,1

0,15

0,2

0,25

1 3 5 7 9 11 13

Series1

0

0,05

0,1

0,15

0,2

0,25

1 3 5 7 9 1113151719212325

Series1
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P(µ-ƃ ≤ X ≤ µ+ƃ)= 0.6826 

چنده پھ اندازه لھ اوسط لوی او یا واړه  هانحراف د دو معیاريمشاھدات بھ د   %95او تقریبآ  
 .وي

P(µ-2ƃ ≤ X ≤ µ+2ƃ)= 0.9544 
 او

 P ( µ-3ƃ ≤ X ≤ µ+3ƃ= 0.997  
 

Mean= Mode= Median 

د فوق العاده زیات اھمیت  (ƃ)انحراف  معیارياو   (µ)د اوسط  Xد احتمالاتو د پیداکولو او د 
لھ قیمت څخھ اوسط تفریق  X. کھ د کیږينورمال تابع راوړل  معیاريلھ وجھی پورتنی تابع پھ 

» (Standard Normal Distribution)نورمال معیاري«شی نو یوه اړول شوی مقسمھ  چھ 
 µ=0 کېنورمال مقسمھ  معیاري. پھ ھ یی ھم بولی)ممقس z(  د ئې بولی، لاستھ راځی مقسمھ 

پھ اساس جدولونھ جوړ شوی چھ د احتمالاتو د مختلفو  مقسمېنورمال  معیاري. د وي ƃ=1او 
 .کیدای شيئې نور قیمتونھ ځنی ترلاسھ  لھ مخېقیمتونو او د مشاھدو (تجربو) د شمیر 

 , aد دووقیمتو مثلاً ( Xترتیب د  پدېمساحت احتمالات راښئې  لاندېد نورمال تابع تر ګراف 
b  ترمنځ د (f(x)   اینتګرال ھغھ احتمال ښئي چھ دتابعa ≤ x ≤ ≤ b پھ بل عبارت: وي، 

P (a ≤ x ≤ b)=∫ f(x)dx              𝑏𝑏
𝑎𝑎  

 

∫نو  ويیوه نقطھ  یعنې a=b کھ چیرې f(x)dx = 0 𝑎𝑎
𝑎𝑎  

 )نلريچھ پھ نظری توګھ مساحت  وي(بلکھ یو خط  ويمساحت نھ  لاندې نقطېتر یوی  یعنې

د لیسو د  297 کېھش د یوه ولایت د کانکور پھ ازموینھ  1391د  کېپھ ګران ھیواد  -:مثال
د نتایجو مقسمھ  دی نو کھ د امتحان 24انحراف ئې  معیارياو  212فارغانو اوسط نمره 

 . :چېووایاست  وينورمال 

 .ويترمنځ  236او  187الف: څو فیصده نتایج بھ د 
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 وړی نتیجھ ئې د نورو پھ مقایسھ څنګھ ده؟ نمرې 295 کېازموینھ  پدېب: یوه شاګرد 

. و ويکې  %16چھ پھ لومړیو  يفارغان منھغھ د لیسو یوازې ج: د کابل د طب پوھنځی 
 وایاست چھ کومھ نمره بھ د طب د پوھنځی لھ شرط سره برابریږی؟

 دی. N=297او ƃ=24   او   µ=212 کېحل: پھ پورتنی مثال 

نتائج بھ  %68بھ  کېنورمال ګراف  مقسمېئې وینی د پورتنی  کېشکل  لاندېالف: لکھ چھ پھ 
 .وينمرو ترمنځ  240او  196د 

وړی ممتاز  نمرې 285نو ھغھ شاګرد چھ  ،وي ترمنځ 254او  152نتایج بھ  %97.7ب: داچھ 
 شاګرد دي.

بھ لھ دغی ساحی  نمرې %32نمرو ترمنځ دي. نوپاتی  236او  197نتایج د  %68داچھ  ج:
. نو ویلای ويبھ ورڅخھ کمی  %16بھ ورڅخھ زیات او پاتھ  %16. یا داچھ وي باندېڅخھ د 

 د شمولیت حق ولری. کېبھ د طب پھ پوھنځی  %16شو چھ دغھ 

نو یو شاګرد  وينمرو څخھ زیاتی  236نمرو څخھ کم او یا لھ  187نتایج بھ لھ  %16چھ  اما دا
 واخلی تر څو مطلوب پوھنځی تھ د شمولیت حق ولری. یڅخھ ډیری نمر 236باید لھ 

او  )µ( سطونھھ وګورو وینوچی یولوی شمیر اود کتلوی کثافت تابع ت مقسمېکھ دلاندی نورمال 
  بھ ولرو.  ) ƃانحراف (

𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
1

ƃ√2ᴫ
𝑒𝑒[−(𝑥𝑥−µ)2 2ƃ2�  

د بی شمیره اوسطونو او وریانسونو د دغسی یو ترکیب لپاره پھ ھیڅ شکل ممکنھ نھ ښکاری چھ 
 یا  نمری ، چی معیاری درجھ Zیو جدول او یا جدولونھ ولری. د دی کار د اسانتیا لپاره د 

 (Standar Score)  لھ فارمول څخھ کاراخلی چھ پدی صورت کی بھ یوازی یو  ،یی ھم بولی
 مشکل حلولای شی کوم چی د نورمال منحنی لاندی مساحت ښیی.   جدول زمونږ 

 
 (Standard scores)درجھ یا معیاری درجھ   Zد 
درجھ د مشاھدو د یوه خاص قیمت فاصلھ (موقیعیت) د ھغو لھ اوسط څخھ راښیی چی د   Zد 

پھ  ففاصلی واحد یی معیاری انحراف وی، یعنی لھ اوسط څخھ یی فاصلھ د معیاری انحرا
 ضریب سره راښیی. 

𝑍𝑍 =
𝑥𝑥 − �̅�𝑥
𝑠𝑠  
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د مشاھدو   - �̅�𝑥د یوی مشاھدی مقدار،   - xمعیاری انحراف واحدونھ،   د   - zچیری چی:  
 معیاری انحراف دی.  - sاوسط، او 

درجھ    Z کلھ چی د یوی مقسمی مشاھده شوی ارقام معیاری درجی تھ را واړول شی، یعنی د
یی پیداشی، نو یوازی یو جدول کافی دی چی مقسمی سره مقایسھ کړای شو، کھ څھ ھم چی 

 مقیاسونھ یی سره مختلف وی.

دی. د نوموړی مشاھدی د یوه مقدار،  ۵او معیاری انحراف یی  ۴۰مثلا: د یوی مقسمی اوسط 
 ، موقیعیت بھ د اوسط پھ نسبت عبارت وی لھ: ۵۰مثلا 

𝑍𝑍 =
𝑥𝑥 − �̅�𝑥
𝑠𝑠  

  دی ، نو:   s= 5    x= 50      �̅�𝑥   ,40 =ی:دا چ
𝑍𝑍 = 50−40

5
قیمت بھ لھ اوسط څخھ د معیاری انحراف د دوه چنده پھ  ۵۰نو دغھ د      2 =  

 موقیعیت بھ عبارت وی لھ: ۳۰اندازه لوی وی. ھمدا رازد یوی بلی نمری ، مثلا 

𝑍𝑍 = 30−40
5

مقدار بھ د معیاری انحراف د دوه چنده پھ  ۳۰یعنی   د مشاھدی دغھ د    2- =  
 اندازه  لھ اوسط څخھ کوچنی وی. 

  Zدرجی لپاره خاص جدول جوړ شوی چی د   Zد نورمال منحنی  دمعیاری شکل یعنی د  
جدولونھ پھ یوه مقسمھ کی د مشاھداتو   Zی لولی).  د ی جدول یی بولی ( د کتاب پھ ضمیمھ کی

ھغھ نسبت را تھ ښیی چی د اوسط او د مشاھدی د بل یوه معیین قیمت تر منځ واقع کیدای شی. د 
  Z=  ۱ی د چھ را کوی. مثلآ پھ جدول کی لولو د مختلفو قیمتونو لپاره نسبتون Zغھ جدولونھ د 

فیصده وی. نو    34.13یا     0.4313او اوسط تر منځ د نورمال منحنی د مساحت برخھ بھ  
  فیصده بھ پھ دغھ ساحھ کی واقع وی.   34.13وایو چی  

  Zمنحنی یوه متناظره منحنی وی، نو پھ جدول کی یوازی د   Zمعیاری نورمال منحنی یعنی د 
منفی قیمتونو لپاره یی د ھمغھ قیمت د   Zد مثبت قیمتونو لپاره نسبتونھ را کړل شوی وی او  د 

 مثبت لپاره لوستلای شو.

نورمال  معیاري، یا پھ بل عبارت د وي پورېانحراف تر دری برابره  معیاريقیمت د  Zد 
 پھ اندازه قیمتونھ واقع وي. 3ƃد  کېد اوسط پھ دواړو خواوو  مقسمې

 Nلپاره یو جدول جوړ شوی چھ د مشاھدو شمیر ئې  مقسمېنورمال  معیاريترتیب سره د  پدې
 دي. ƃ = 1او  µ = 0او 

 :دری حالتونھ دی لاندېمساحت دمحاسبی لپاره  لاندېتر ګراف  مقسمېد نورمال 
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 متحول د دووقیمتونو ترمنځ مساحت (د مخکینی ګراف پھ شان) اتفاقيد یوه  .1

  P(a < x < b)= ∫ f(x)dx 𝑏𝑏
𝑎𝑎  

 P(X < C) یعنېمتحول د یوه مقدار چپی خواتھ د مساحت پیداکول  اتفاقيد یوه  .2
. وي α=  0.05نو بحرانی قیمت بھ مو ويتعیین کړی    % 95کھ د اعتماد سطحھ مو 

څخھ لویھ    xبھ لھ c چېاعتماد سره ویلای شو  ٪۹۵ ګراف داسی لولو:  پھ  لاندېنو 
 .وي

 
 

 P(x > d) یعنېمتحول د یوه څخھ ښی خواتھ د مساحت پیداکول  اتفاقيد یوه  .3

 
ھر  (X)متحول  اتفاقيلھ شکھ چھ موږ بھ لھ یوه جدول څخھ د ھر ې ترتیب سره ب پدې

د ترتیب سره بھ  پدېوقوع احتمال پیداکړای شو.  (ƃ)انحراف  معیارياو ھر  (µ)اوسط 
او  يلھ جدول څخھ استفادی کولو سره زموږ ډیره سر ګردان مقسمېنورمال  معیاري

 محاسبات را لنډیږی.
𝑍𝑍 یعنې. کیږيتر سره  مخېلھ دغھ اړول د مخکینی فارمول  = 𝑋𝑋−µ

ƃ
 X=ƃ . Z+µ : یا   

 شکلونھ غوره کړی: لاندېنو مخکینی احتمالات بھ 
1: P (Z1 ≤ Z ≤ Z2)= P(a ≤ x ≤ b) 
2: P (Z ≤ Z3)=P(x < c) 
3: P (Z ≥ Z4)=P(x > d) 

څخھ چپی خواتھ مساحت ښئ، نو پورتھ   نقطېد یوی  کېپھ جدول  مقسمېنورمال  معیاريد 
 مساحت داسی پیداکوو: برخېلومړی 
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P (Z1 ≤ Z ≤ Z2) =P(Z ≤ Z2) -  P(Z ≤ Z1) 

 مستقیماً لوستلای شو. کېاحتمال پھ جدول  برخېاو د پورتنی دوھمی 

د محور ترمنځ  Xمنحنی او د  معیارياحتمال د پیداکولو لپاره: داچھ د نورمال  برخېد دریمی 
. نو د پورتھ ويد یوی څخھ چپی خواتھ مساحت راکړل شوی  کېمساحت یو دي. او پھ جدول 

 توګھ پھ خپلھ محاسبھ کړای شو. لاندېلپاره احتمال بھ پھ  برخېدریمی 

P(Z ≥ Z4) = 1-P(Z ≤ Z4) 

 :چېدی پیداکړی  N(70, 100)یو متحول لپاره چھ  (X)د  -مثال:
1: P (56.5 < X < 90.1) 
2: P(x < 73.2) 
3: P(x > 68.8) 

 مقسمېنورمال  معیارينو کھ د دغھ متحول قیمتونھ د   ƃ=10(ƃ2=100)او  µ=70حل: داچھ 
𝑍𝑍شکل تھ راوړو نو وبھ لروچھ:   = 𝑋𝑋−µ

ƃ
 

 دا چھ:
 

µ=70 
ƃ=10 

X1=56.5 
X2=90.1         

 :نو

  P (56.5 < X< 90.1) = P((56.5 − 70)
10� < 𝑍𝑍 < (90.1 − 70)

10� ) 

= P (−13.5
10

< 𝑍𝑍 < 20.01
10

 )    

= P(-1.35< Z < 2.01) = P(Z<2.01)-P(Z<-1.35)= 0.9778 – 0.0885 = 0.8893 

 :چې(ضمیمھ ده) لولو  کېپھ جدول  مقسمې معیاريد نورمال 

 0.05لپاره تر  Z = -1.3د  Z = -1.35 د زاو ھمدا را  P = 0.9778لپاره  (Z = 2.01)د  
 P = 0.0885  : لولو چھ لاندې

 



       |108|           اتفاقي متحولین او د احتمالاتو مقسمې

 
 ېتر یوکې پھ افقی ستون  قیمتونھ Zد  ګوری،  یې کېکتاب پھ ضمیمھ  د دې چېنوټ: لکھ  

  قیمتونھ پھ نورو Zادو لپاره د داع ېخاناعشاري او د دوھمی شوي لیکل  پورې ېشارعا ېخان
 .کیږيلوستل  کېو نستونو ېور پس

 :ھمداراز لروچھ -2

𝑃𝑃 ((𝑋𝑋 < 73.2) = 𝑃𝑃(𝑍𝑍 <
73.2 − 70

10  )  = 𝑃𝑃(𝑍𝑍 <  0.32) = 0.6255   

 : پھ ھمدغھ ډول لرو چھ:3

P(X > 86.8) = 1-P(X < 86.8)= 1 − 𝑃𝑃(𝑍𝑍 < 86.8−70
10

 )       

 :یعنې 

1-P(Z < 1.68)=1-0.9535=0.0465 

تر یوی  کېنورمال مقسمھ  معیاريپھ  یعنې، وياحتمال راکړل شوی  نقطېیوې  برعکس کھ د
، نو د متحول دغھ قیمت ھم ويڅخھ چپی خواتھ ) مساحت راکړل شوی  نقطې( لھ  پورې نقطې

 د برعکس عمل پھ مرستھ پیداکوو. ېعملی ۍد پورتن

 نقطې ېاحتمال راکړل شوی غواړوچی د متحول د دغ نقطېشکل پھ شان د یوی  لاندېمثلاً: د 
  ƃ2=25او  µ=60قیمت پیداکړو مثلاً : 

 

𝑍𝑍  چھ او دا P(X < x) = 0.9972لرو چھ : کې پھ پورتھ شکل  = (𝑋𝑋−µ)
ƃ

   

  P = 0.9972لولو چھ:  لاندېخانی  (0.07)تر  کېپھ لیکھ  2.7د  کېپھ جدول  Zد 

   P=0.9972 :چېپیدا کوو  کېپھ جدول   Zلپاره د  Z= 2.77نود  

𝑍𝑍نو لھ       P(Z < 2.77)=0.9972 :پس = (𝑋𝑋−µ)
ƃ

 څخھ بھ ولرو چھ:   

 
 



                                                   احصایوي مفاھیم او احصایوي محاسبې                 | 109 |

 
𝑷𝑷(𝒁𝒁 < 𝟐𝟐.𝟓𝟓𝟓𝟓) = 𝟐𝟐.𝟗𝟗𝟗𝟗𝟓𝟓𝟐𝟐 

𝑷𝑷�𝒁𝒁 =
(𝑿𝑿 − µ)

ƃ
� = 𝑷𝑷�

(𝑿𝑿 − 𝟔𝟔𝟐𝟐)
𝟓𝟓

� 

𝑷𝑷(𝒁𝒁 < 𝟐𝟐.𝟓𝟓𝟓𝟓) = 𝑷𝑷 (𝑿𝑿−𝟔𝟔𝟐𝟐)
𝟓𝟓

<2.77)=0.9972 
(𝑿𝑿 − 𝟔𝟔𝟐𝟐)

𝟓𝟓
= 𝟐𝟐.𝟓𝟓𝟓𝟓 ⇒ 𝑿𝑿 = 𝟓𝟓(𝟐𝟐.𝟓𝟓𝟓𝟓) + 𝟔𝟔𝟐𝟐 = 𝟓𝟓𝟑𝟑.𝟖𝟖𝟓𝟓 

 73.85یا  پھ بل عبارت تر واخلي کوچنی قیمت څخھ  73.85دغھ متحول لھ  Xداچھ د  :پس
)  0.9972. دغھ قیمت (فیصده دی 99.7  یا   0.9972نو احتمال ئې واخلي قیمت  پورې

د احتمال مجموع چھ لھ د ټولو ھغو قیمتونو د اخستلو    X د یعنې، بوليمتراکم احتمال ھم 
 څخھ ټیټ دی. 73.85

او  ولپاره چھ نورمال مقسمھ د یوه تیوریتیکی  مودل پھ حیث وکارو د دېپھ لنډ ډول وایو 
 وي. کھ دانھ کیږيتھ اړول  مقسمېنورمال  معیارينتایج ورسره مقاسیھ کړای شو، نو تجربوي 

د احتمال معادلھ، چھ ډیره مغلقھ محاسبھ غواړی  مقسمېلپاره بھ: یا د نورمال    ƃاو  µد ھر نو 
جدولونھ جوړو او ځانګړي ) د ھر قیمت لپاره ƃ) او انحراف (µحل کوو، او: یا بھ د اوسط (

 کاږو، چھ داکار تقریباً ناممکن دي.
 ,µ=0): یعنېحراف ئې یو دی، مقسمھ ده چھ اوسط ئې صفر او ان ېنورمال مقسمھ داس معیاري

ƃ=1)  او د متحول قیمت ئې چھ پھ(z)   :ئې ښیو عبارت دي لھ 𝑍𝑍 = (𝑋𝑋−µ)
ƃ

 
قیمت بھ د صفر  zنو د  >ويترمنځ  σ µ-3 و ا σ   µ+3ټول قیمتونھ د مقسمېداچھ د نورمال 

  او دریو ترمنځ وي.
، مطالعھ کوو، نو کھ د دغھ متحول ويکلھ چھ د یوه متحول مشخصھ، چھ مقسمھ ئې نورمال 

لھ جدولونو څخھ  مقسمېنورمال  معیارينو کولای شو چھ د  وياوسط او انحراف راتھ معلوم 
 وکړو.ګیري ئې د مواصفاتو پھ ھکلھ نتیجھ 

 د جدولونو څخھ پھ دوه ډولھ کار اخلو: مقسمېنورمال  معیاريد 
چھ د نوموړی متحول د دغھ  متحول یو قیمت راکړل شوی غواړونوموړي یا داچھ د  .1

 قیمت یا ورڅخھ لوړ او یا ټیټ قیمت اخستلو احتمال پیداکړو.
ھغھ قیمت پیداکړو چھ راکړل  (x)او یا داچھ احتمال راکړل شوی غواړو چھ د متحول  .2

 .يشوی احتمال سره بھ ئې واخل

𝑍𝑍قیمت لھ  (Z)لپاره لومړی د  د دې = (𝑋𝑋−µ)
ƃ

څخھ  رابطې   X = ƃ * Z + µاو یا:   
قیمت لولو  (Z)د  کېاحتمال راکړل شوی وي د ھغھ لپاره پھ جدول  نقطېپیداکوو. نو کھ د یوی 
 (X)قیمت پھ لاس راځی. کھ چیرتھ برعکس د  (X)او د  عئې وض کېاو پھ پورتنی رابطھ 

𝑍𝑍د قیمت ( Zنو د احتمال لپاره ئې د  ويقیمت راکړل شوی  = (𝑋𝑋−µ)
ƃ

 کې) لپاره پھ جدول 
 مطلوب احتمال پیداکولای شو.
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مساحت د  %50 یعنې، ی(ګراف) یو بشپړ متناظر ګراف د يمنحن مقسمې معیاريد نورمال 

 لاندې ي. تر منحندیخواتھ  واقع  ېبل %50او یا تر یوې اوسط څخھ  یعنېتناظر د  محور 
متراکم احتمال راښیئ  کېد احتمال قیمت پھ جدول  نقطېمساحت یو واحد دي. د یوی 

(P(Z<z1 ) = p)  څخھ ټیټ قیمت ئې داده چھ ھغھ احتمال چھ متحول لھ راکړل شوی نو معنی
 قیمت اخلی .

 
ف یحرتکوږوالی  یا  مقسمېد نورمال  چېدي پھ اړه دوه نور مفاھیم ھم ډیر معمول  مقسمې  د 

Skewness   او پیتوالی یا څوکھ ورتوبKurtosis   مقسمھ   . یوه بولي یې دی، چی  پړسوب
خواتھ کږه  ېاو یو څھ ښی یا چپ ويد مود او اوسط پھ شاوخوا بشپړه متناظره نھ کیدای شي 

منفی  .بوليمثبت کوږ والی  یې ېمنفی او پھ دوھم صورت ک کېصورت لمړي پھ  چې،  وي
بر عکس مثبت  .ديښی خواتھ واقع منحني ډیر مشاھدات د  چېلري کوږوالی دا معنی 

ښھ  یېشکلونھ  لاندېواقع دی.  کېپھ کیڼھ خوا منحني ډیر مشاھدات د  چېکوږوالی بیا دا ښیی 
 بیانولای شی.

 
 Skewnessیا کوږوالی ماھیت د ھغی د کوږوالی د ضریب   تحریفد یوه متحول د  مقسمې د 

فارمول څخھ  لاندیلھ  (Skew) ضریب  یا تحریفد مقسمی د کوږوالی  پھ مرستھ تعینیږی.
 :پیداکیږی
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یی  Kurtosis، چی پړسوب  ويڅوکھ وره او یا پیتھ کیدای شي ھمدا راز د یوه متحول مقسمھ 

مثبت پرسوب  د نورمال منحنی نسبتآ څوکھ ورتوب او منفی پړسوب یی نسبی پلنتوب . ھم بولی
 یا ھوارتوب را ښئی. 

، چی فارمول پھ مرستھ  تعینیږی  Kurtد ضریب پړسوب دغھ ډول انحراف د  مقسمېد یوی 
 یی پھ لاندی توګھ دی.

 

) پھ پورتھ یا پیتوالی چیری چی د مقسمی د تحریف (کوږوالی) او څوکھ ورتوب (پړسوب
 دواړو فارمولونو کی:

n – د نمونی د مشاھدو شمیر؛ 
xi –  د ھری مشاھدی عددی قیمت؛ 
  �̅�𝑥-  د نمونی اوسط؛ او 
  s  - .د نمونی معیاری انحراف دی 

 د پړسوب د ضریب قیمت او نښھ د نورمال منحنی نسبی څوکھ ورتوب یا پلنتوب بیانوی. 
 ګراف کې پھ ښھ توګھ لیدلای شی.  لاندینید مقسمو د پیتوالی  او یا څوکھ ور حالت شکلونھ پھ 

دی) د  معیاری انحراف د  ۶لاندی ګراف د نورمال منحنی د اوسط دعین یوه قیمت لپاره (چھ 
 دی.    S= 2.5,  S= 1.84   S= 1.0دریو مختلفو قیمتونو لپاره ښیی چی 

وینو چی ھر څومره چی د معیاری انحراف قیمت لوړ وی ھمدومره بھ د منحنی پیتوالی زیات 
 یتوالی بشپړ نورمال او عادی وی.  بھ د منحنی پ S= 1.0وی او د  

تر منځ او د دوو  ۹او  ۳مشاھدو چی قیمتونھ یی د  ۲۵لاندینی ګراف د یوفرضی متحول د 
،  ۲،۵دی  د معیاری انحراف د  ۶، اوسط یی   ۰،۲۵مشاھده شویو قیمتونو تر منځ فاصلھ یی 
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لای شیلپاره پھ ایکسل پاڼھ کی پھ اسانی جوړولای او کتقیمتونو  ۱او  ۱،۸

 
 

ضریبونھ  د (KURT)  پړسوباو  (Skew) تحریفد   یعنېد انحراف ضریبونھ  مقسمېد  
کھ د ارقامو یو لست ولرو،  .کیدای شيایکسل د پروګرام پھ مرستھ پھ ډیره اسانی سره محاسبھ 

 ېکوو او د ایکسل د قوماندنشاني د شاګردانو  د نمرو یو ستون، نو فقط دغھ ستون ور تھ  مثلاً 
 د. کړي یېمحاسبھ  چېقومانده خوښوو او امر ورتھ کوو  Kurt او یا    Skewلھ لست څخھ د  

قیمت د دوی لھ نښی ( مثبت یا منفی) سره را تھ  عدديد دغو ضریبونو  کېپھ پای  دغی عملیی
 .وينو زموږ خپل کار  یېرا کوی. نور تعبیر 

 KURT)کھ د پورتھ ګراف د مربوطھ ارقامو لھ پاره د ایسکل پھ پاڼھ د پړسوب ضریب ( 
(پھ مخکینی جدول  کیږی KURT = -1,2 ت و، وبھ وینو چی د د غھ ضریب  قیممحاسبھ کړ

تر عادی منحنی دغھ منفی نښھ  دا پھ نښھ کوی چی د دغھ ضریب . کی یی محاسبھ و ګوری)
 حالت لږ څھ پلنھ ده.

مودلوپھ ھکلھ بحث ولید.  يمتحولونو د مقسمو او د ھغوی د تیوریتیک اتفاقيتر دغھ ځایھ مو د 
څنګھ  احصایېڅخھ  ترلاسھ شوی  نمونېموږ لھ یوی  چې ويپھ اړه  د دېدغھ مباحث ټول  

واخلو. پاتھ بحثونھ بھ د نمونو څخھ د تر لاسھ شویو احصایو او د  ځینېتعبیر کړو او معنی 
 .ويجمعیت د پارامیترونو د روابطو پھ ھکلھ 
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 پنځم فصل

 تھڅخھ  جمعیت  نمونېاو لھ  یېئاحصا استنتاجي
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  (Inferential Statistic)  یېئاحصا استنتاجيم فصل: پنځ

 
څخھ د ټول جمعیت لپاره نتیجھ ګیری کول دی. کوم  نمونېاحصایو یو ھدف لھ  استنتاجيد 

. اما د  ټول شوی وي احصایې بلل کیږيمحاسبھ  لھ مخېتجربو  يد نمونو چېت امواصف
د جمعیت د  احصایې نمونې.  د يبول Parameters)جمعیت مواصفات بیا  پارامیترونھ (  

 پارامیترونو لپاره یوشاخیص او متقارب قیمتونھ دی.

پھ نمونھ ای ډول یوه نمونھ لپاره  مطالعېد یوه جمعیت د مواصفاتو(پارامیترونو) د تعییین او 
مجاز نھ  ېد جمعیت ډیر لوی حجم د مکانات اوکلھ ناکلھ دھ کوو.  ځکھ وخت، منابع، امطالع

 ھ ګیرينمون پھ معتبره توګھ (د چېچھ د جمعیت ټول عناصر مطالعھ کړو او یوه نمونھ ورکوي 
د ټول جمعیت پارا میترونھ  لھ مخېد احصایو  نمونېمطالعھ اود شوې د اصولو سره سم ) ټاکل 

د انسانانو د قدونو جګوالی، وزنونھ او د امتحانونو نتایج او نور. ھمدا راز د  مثلاً . کیږيټاکل 
 اندازه ګیریواعداد اونور. د تولیداتو کیفیت،

اوسط ،فاصلھ ، ربع، عشره، سلنھ،  حسابي، لکھ چھ مخکی مو وویل، احصایېنمونې  د
 لاندېپھ  احصایېمخکی مو ولیدل دغھ  چې) دی. لکھ ϭانحراف ( معیاري) او  2ϭانحراف(

 توګھ توضیح او محاسبھ کږی:

�𝑋𝑋اوسط:   -۱ = ∑ 𝑥𝑥𝑖𝑖𝑛𝑛
𝑖𝑖=1
𝑛𝑛−1

 

𝑆𝑆2انحراف :  -۲ = ∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖−𝑋𝑋�)2𝑛𝑛
𝑖𝑖=1

𝑛𝑛−1
 

∑ = S2 ھمداراز :  𝑥𝑥𝑖𝑖2−(∑𝑋𝑋𝑖𝑖)2𝑛𝑛
𝑖𝑖=1

𝑛𝑛−1
 

 S = √𝑆𝑆2انحراف :  معیاري

پھ چھ  يښیسروې  ۍد کم عمرما شومانو لپاره یوه کوچن ۍکلن  (15)تر کې  مثال: پھ کورنیو
ډول دی. د ماشومانو اوسط شمیر او  لاندېدغھ د ماشومانو شمیر پھ  سروی شویو کورنیو کی 

 پیدا کړی؟ یېانحراف 

4, 3, 2, 5, 4, 1, 6, 5, 4, 2, 2, 5, 4, 2, 3 

𝑿𝑿 = ∑ 𝑿𝑿𝒊𝒊𝒏𝒏
𝒊𝒊=𝟏𝟏
𝒏𝒏−𝟏𝟏

=  𝟓𝟓𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟓𝟓−𝟏𝟏 

=  𝟓𝟓𝟐𝟐
𝟏𝟏𝟒𝟒
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 پس:
𝑋𝑋 = 3   

𝑆𝑆2 =  ∑(𝑋𝑋𝑖𝑖−𝑋𝑋)2

𝑛𝑛−1
 = 1,643 

S = √S 2 =  √1,643 = 1,282  
S = 1,282 

 د جمعیت د پارا مترونو د متقارب شاخص پھ حیث احصایې نمونېد 

د جمعیت د پارامیترونو سره پھ کامل ډول یو شان کیدای  احصایېڅخھ تر لاسھ شوی  نمونېد  
کیدای شی.  نھ ، خو پھ خپلھ خروار کیدایوي» مشت نمونھ خروار« وایی  چېنشی. لکھ څنګھ 

 ېشو يغلط ېک پھ اندازه کولو منعکس کړی،  ويد جمعیت استثنایی حالات نھ  نمونېشي 
خبرې د جمعیت د پارا میترونو پھ ھکلھ څخھ  نمونې، او یا نور. پھ ھر صورت کلھ چھ لھ وي

 لھ مخېد اصل  (Maximum Likelihood) يورتھ والاعظمي  نو د  کیږيیا استنتاج  کیږي
ډول  لاندې. ھغھ شرایط پھ وکړيپھ ھکلھ صدق   نمونېاو یو شمیر اولیھ شرطونھ باید د  کیږي

 .دي

 

 او د جمعیت د حجم  تناسب نمونېد 

. موږ نلري ېی او یالري شامل ھر عنصر یوه خاصھ مشخصھ   ېیو جمعیت چھ پککړئ فرض 
مشخصی  ېمطلوب د یېډول یوه نمونھ را اخلو او پھ عناصروکی  اتفاقيلھ دغھ جمعیت څخھ پھ 

 مطا لعھ کوو.

 ېاویا بھ پک وي ېبھ مطلوبھ مشخصھ پک لھ جمعیت څخھ د یوه عنصر ټاکل یوه تجربھ ده چھ: یا
مطلوب اویا نا مطلوب ځواب  یوازې مو ولیدل دغھ ډول تجربھ چھ  ې. لکھ چھ مخکوينھ 

 پھ نوم یا دیږی. تجربېبرنولی ولری د 

ځلی عناصرمو ځنی را اخستی  (n)د  یعنې وي (n)تجربو شمیر مو  اتفاقيفرض کړوچھ د 
Ṕ = 𝑋𝑋 زبر) عبارت دی لھ : P - (𝑃𝑃)حجم  نمونې. د وي

𝑛𝑛
د ھغو  کېپھ نمونھ   Xچیری چھ   

 مطلوبھ مشخصھ لری. چېعناصرو شمیر دی 

چھ پارا میتر دی ، یوه تقریبی حدود  (P)یوه احصایھ ده چھ د جمعیت حجم  (Ṕ)حجم  نمونېد 
 را ښودلای شی.

لپاره د جمعیت د اوسط او د ھغھ د نسبت د تخمین غلطی تر   د دېچھ  کیږيډیر ځلھ دا غوښتل 
حجم باید څومره وي یا نمونھ مو باید څومره لویھ وي.  نمونېوي، نو د  ېیوه معین حد وړوک
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  ېاو جمعیت  نسبت د باور پھ یو نمونې) او د µلکھ چھ مخکی مو و ویل د جمعیت د اوسط (

 . کیږيوړل  فارمو پھ کار لاندېد تخمین  لپاره  )α( ېسطح
𝐸𝐸 = 𝑍𝑍∝

2 � .ƃ
√𝑙𝑙�  

𝐸𝐸 = 𝑍𝑍∝
2 � ��́�𝑝(1 −  �́�𝑝)

𝑙𝑙  

 وي. %(∝-1)100او د باور سطحھ بھ 

) ھمدومره بھ مطلوب ويوړوکی  n یعنېپورتھ وینو ھر څومره چھ نمونھ وړه وي ( چې لکھنو 
 ) قیمت بھ لوړ وي.Eد اشتباه ( یعنې، کیږيدقیق نھ ترلاسھ 

د  لھ مخې نمونې ېاو د باور پھ یوه معینھ سطحھ د یو (E)   يترتیب د زغملو وړ غلط پدې
𝑙𝑙: یعنې) تھ یو تخمینی قیمت پیداکولای شو، nلازم حجم ( نمونې = (𝑍𝑍∝

2 � .ƃ 𝐸𝐸� )2  

 او جمعیت د نسبت لپاره بھ ولرو چھ: نمونېھمداراز د 
𝑙𝑙 = (𝑍𝑍∝

2 � .ƃ 𝐸𝐸� )2 . �́�𝑝(1 −  �́�𝑝)   )د جمعیت نسبت  کھ چیرېp  ويمعلوم ( 

 او یا:
N = 0.025(∝ 2 � .ƃ 𝐸𝐸�  ).ويمعلوم نھ  pد جمعیت نسبت  کھ چیرې(   2(

 
 Sample sizeحجم (اندازه)  نمونېد 

، ترڅو د جمعیت د اوسط اوحجم د  ويمقدار باید څومره  نمونېچھ د  وياړتیا  ېد ډیر ځلھ د
یا لږ تر لږه د پارامیترونو د  ياوپھ صحیح ډول محاسبھ ش ويغلطیو څخھ اطمنان حاصل شوی 

پھ ھمغھ اندازه د  ويشمیر لږ  نمونې. ھر څومره چھ د وياشتباه مقدار تریوه معین مقدار لږ 
او غیر  ويپارامیترونو مطلوب دقیق مقدار پھ لاس نھ راځی. لھ بلی خواکھ نمونھ ډیره لویھ 

 . کھ د قبول وړغلطی حد وينو منا بع او انرژی بھ موبی ځایھ ضایغ شوی  ويضروری 
(E) ويانحراف راکړل شوی  معیارياو د جمعیت  %(∝-1)100 یعنېاو د باور حد  ويمعلوم 

 راوړو: څخھ لاستھ رابطې لاندېشمیر یا حجم لھ  نمونېنو کولای شو د 
  n=( Z ∝ 2� /E)2    چیری چھ د  .Z ∝

 لولو. کېپھ جدول  Z   د قیمت  �2

اندازه پھ  ېپھ ھمغ ويمقدار غټ  نمونېوه څومره چھ د کړې لکھ چھ مخکی مو اشاره 
خوا  ې. لھ بلوي ېد جمعیت پارا میتر تھ ورنژد احصایې نمونېډیراطمنان سره ویلای شو چھ د 
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 X )د اوسط  احصایې نمونې ېنو د ھر يوش نمونھ ګیري يکھ لھ عین یوه جمعیت څخھ څو ځل
بھ لھ یو بل څخھ فرق ولری. دی تھ پھ کتو سره د ټولو ممکنھ    ( Б )او د معیار انحراف   (

ھکلھ د توجھ  پدېمفاھم  لاندې. کیږياوسطونو ، انحرافونو او مقسمو د اوسط مفکوره را پیدا 
 او غور وړدی.

 

 مقسمېاو ددوی دنمونو  احصایېمتقاربی 

نمونھ لھ یوه جمعیت څخھ ترلاسھ شوی چھ د  اتفاقيپھ اندازه یوه ساده  nفرض کوو چھ د 
) بھ د   Xاوسط (   نمونې، نو د وي) (وریانس)  Б2(اوسط) او (  (  μ )جمعیت پارامیترونھ  

Б )نمو نی وریانس لھ  د  چېشرط  پدې ويجمعیت لھ اوسط سره برابر 
2

n� ، ويمساوي  (

 :یعنې
S2= 𝛔𝛔𝟐𝟐

𝒏𝒏
, S= 𝛔𝛔

√𝒏𝒏
 

 نمونېھمدومره بھ د  ،را واخلوڅخھ ډیر معلوما ت لھ جمعیت  یعنې ويلوی   nھر څومره چھ 
 . صفروياو د جمعیت د اوسطونو تر منځ تفاوت لږ او بالاخره 

کھ د جمعیت د پارامیتر مقسمھ  یعنې کېپھ صورت  مقسمېنو د جمعیت د پارامیتر د ھرډول 
د  نمونېد او مقسمھ تقریبآ نورمال شکل تر لاسھ کوی  نمونې، د وياو کھ نھ  وينورمال 
 د تخمین د ټول جمعیت د پارا میترونو پھ ھکلھ د حدودو لھ مخې S2او   Xاحصایو 

 ( Interval Estimation)  تر تیب  پھ دې. کیږيګیري نتیجھ  لھ مخې(یا د اعتماد حد) د اصل
 :یعنې وي کې وسره ویلای شو چھ د جمعیت پارا میتر بھ پھ دغو حدود

μ = X ± E    چیری چھE .د اشتباه معنی ورکوی او د اشتباه (غلطی) حاشیھ او حد ښیی 

او  (X)اوسط   یعنې احصایې نمونېیوه جمعیت د پارا میترونو د پیداکولو لپاره د   Xکھ د 
لري ھیږو چھ د جمعیت پارا میترونھ بھ څومره تفاوت ور سره پونھ  پیدا کړو نو (S2)وریانس 

او ایا دغھ مقادیر د ټول جمعیت لپاره ویلای شو؟  پھ څومره یقین سره ویلای شو چھ د ټول 
لپاره باید د جمعیت د  ېد ؟ دويیو سره ورتھ ئلھ احصا نمونېجمعیت پارا میترونھ بھ د 

 وښیو. لھ مخېیو ئد احصا ېنمون میترونو حدود دپارا

 (Confidence Interval)د یوه اوسط د باور حدود 

 د  اوسط لپاره د نمونېنو د  ويمعلوم  (Б2)او وریانس  (μ)کھ د یوه جمعیت اوسط 

 حا لتونھ پھ کاریږی: لاندېد باورد حد پیدا کولو لپاره دری  سره پھ اعتماد %(∝-1)100 
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 اول حالت : (د جمعیت وریانس معلوم دی) نو:

Z = X−µБ
√n�

 

 مو ولوستل) کې( پھ مخکی بحث لري شکل   N(0,1)مقسمھ د  Zد  کېپھ پورتھ فارمول 
 نو:

P(-Z∝/2<Z<+ Z∝/2)= 1- ∝ 
 یا:

X -Z∝/2*Б √n�   < 𝜇𝜇  < X +Z∝/2*Б √n�  

د حدودو  پھ نوم یا دیږی.  کھ د ھر باور حدود را   Zاوسط  پھ اړه د  د  μرابطھ  د  ۍپورتن 
 :یعنېپیداکولای شو،  یېاوسط یا غلطی حاشیھ  نمونېنو د  ويکړل شوی 

 *(دنمونی اوسط)2ټیټ حد + پورتنی حد = 
 * (د غلطی حاشیھ) 2پورتنی حد =  –ټیټ حد   او: 

 
≤n)حجم لوی دی  نمونېدوم حالت: د جمعیت وریانس مجھول دی اود  𝟑𝟑𝟐𝟐) : 

تخمینوو.  یې لھ مخېانحراف  معیاريد  نمونېنھ پیژنو نو د    (Б2)دا چھ د جمعیت وریانس  
 وبھ لروچی:  وضع کوو او (S)پھ ځای  (Б)د  کېفارمول  يپھ پورتن

X -Z∝/2*S
√n�   < 𝜇𝜇  < X +Z∝/2*S

√n�  

>n)حجم لږدی  نمونېجمعیت وریانس مجھول او د  دریم حالت: د 𝟑𝟑𝟐𝟐): 

کھ  ويچھ ایا جمعیت مقسمھ بھ نورمال  کیږيحجم کوچنی دی نو سوال پیدا  نمونېنو داچھ د  
بیا لھ غیر پارامیتریک  کېپدغسی صورت  ، ويد جمعیت مقسمھ نورمال نھ  کھ چیرې ؟نھ

د  کھ چیرېبھ وروستھ بیان شی). خو  کې( چھ پھ بل ځای  کیږيڅخھ کار اخیستل  مقسمې
څخھ کار اخیستل  رابطې لاندېنو بیالھ  وي) مقسمھ نورمال ېدغھ متحول (مواصف جمعیت د

 لپاره د باور (اعتماد) حد ود وټاکو: (μ)اوسط  تر څو د جمعیت د کیږي

T = X− µ
S
√n�
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استقلالیت پھ  (n-1)پھ ژبھ د  احصایېمتحول دی چھ د  اتفاقيیو بل  (T) کېرابطھ  ۍپھ پورتن
خواص  مقسمېنورمال  معیاريمقسمھ د  tمقسمھ لری. (د  tد   (Degree Freedom)درجی

Б2): یعنې، ويلھ یوه څخھ لوی  یېلری خو وریانس  > 1) . 

زیاتیږی   (n)او څومره چھ د ھغی د استقلالیت درجھ   ويمقسمھ د استقلایت د درجی تابع  tد 
 تھ د نژدی کیدو میلان لری. مقسمېنورمال  معیاريمقسمھ  tپھ ھم ھغھ اندازه د 

 ښکاری بھ ولروچھ: کېمتحول لپاره چھ پھ پورتھ فارمول  اتفاقيد  Tد
P(-tα/2<t<+ tα/2 = 1-α 

 یا: 
X–tα/2

S
√n� <  𝜇𝜇 < X + tα/2

S
√n�  

انحراف   معیاريلولو  او  کېدرجی د استقلالیت پھ مقابل   n-1د   کېقیمت پھ جدول  tα/2د  
(S)   څخھ پیدا کوو.  نمونېلھ 
. څیړيمقدار  ډین د ایو ېک پھ اوبو ېسیم ۍغرن ېڅیړونکی د ھیواد د یو ي: یو طب مثال

د آیودین د مقدار  یېاو پھ یوه لیتر او بوکی  کېاوبھ تجربھ  یېشپاړس ځلی  نوموړی څیړونکی 
 .Mohammed Aر مثالونھ د  و نو(دغھ او ددی فصل څ  . نتایج تر لاسھ کړی دی لاندې

Shayib (2012), Applied Statistics)  پھ مننھ)   -يد يلھ کتاب څخھ اخستل شو 

1 , 0.9 , 1.1 , 1.2 , 0.8 , 1.1 , 1.1 , 1.2 , 1.1 , 0.7 , 0.9 , 1   

 )[mg/litېګرام پھ یوه لیتر ک يمل ( 

 باورپھ سطحی سره وښیی.   %95چھ د نتایجو را پور د غواړي څیړونکی 

 نمونېانحراف ئې معلوم نھ دی او د  معیاريحل: داچھ د جمعیت وریانس او پھ ترتیب سره 
نو د  وينو مجبور یو فرض کړو چھ مقسمھ بھ نورمال  (n=16<30)حجم ھم کوچنی دی 

 قضیی حل د پورتھ  دویم حالت پھ شان تر سره کوو. 

 لھ تر لاسھ شویو ارقامو څخھ بھ ولرو چھ : 
 

n = 16 

X =  ∑ Xin
i=1
n−1

 = 1, 0 
 او

S2 = 0,02154 
S = √S2 = 0,14676 
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 = n – 1 = 16 -1د   کېپھ جدول   tباور) سره د  ٪۹۵ یعنې( ېسطح   05 ,0 = ∝د باورپھ 

  :یعنېقیمت  پیدا کو،  (t)د  کېپھ مقابل    15

t0.25= 2, 131 

 لپاره د باور دحد د فارمول څخھ پیدا کووچھ:  μبالآخره د 
X - tα/2 S/√n <  µ < X + tα/2 S

√n�  

1 – 2,131 .1.4676
√16� <  µ <  1+2,131 .1.46766

√16�  

0,9218<  µ < 1,0782  
 بھ د آیودین  اوسط مقدارد کېھ اوبو سره ویلای شو چھ د نوموړی سیمی پ باور  %95نو پھ 

 1, 0782 mg/ lit    923 ,0او mg/lit  ويترمنځ . 
انحراف) لپاره ھم د باور حدود تعینیدای شی. د جمعیت د  معیاريراز د جمعیت د وریانس(ا ھمد

ترلاسھ  لھ مخېڅخھ د تر لاسھ شویو احصایو  نمونېانحراف لپاره د باور حدود ھم د  معیاري
 .کیږيتوګھ محاسبھ  لاندېکولای شو چھ پھ 

 دی.  Б2فرض کړی چھ د جمعیت مقسمھ نورمال ده او وریانس ئې 
S2 = 1د انحراف لپاره لروچھ :  نمونېنو د 

n−1
∑ (Xi−  X )2n
i=1   لھ دغھ فارمول څخھ یو

)  ئې بولی او رابطھ ئې عبارت کیږيلوستل   (کښی مربع  χ2چھ يراځمتحول لاستھ  اتفاقيبل 

χ2 = (n−1)S2 دی لھ: 

Б2
 

مقسمھ لری .   χ2سره بھ د  ېاستقلالیت پھ درج  n-1متحول د  اتفاقي  (χ2)د کښی مربع 
پھ محور ئې د   Xچھ د  ويھغھ قیمتونھ   χ2  د     ) (χ21-α/2  وا   ) (χ2α/2فرض کړوچھ د 

∝
∝ -1  او  �2  څخھ ښی خواتھ  مساحتونھ را ښی نو:   �2

P �χ21−∝
2�

< χ2 < χ2  ∝
2�
� = 1−∝ 

χ2 =
(n − 1)S2

Б2  

:       او پھ اسانی سره ویلای شو چھ
(𝒏𝒏−𝟏𝟏)𝑺𝑺𝟐𝟐

χ  ∝
𝟐𝟐�

𝟐𝟐 < Б𝟐𝟐 < (𝒏𝒏−𝟏𝟏)𝑺𝑺𝟐𝟐

χ𝟏𝟏−∝
𝟐𝟐�

𝟐𝟐 
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بھ د  (ƃ)انحراف معیاريپھ باور یا اعتماد سره ویلای شو چھ  د دي جمعیت  %(∝-1)د  یعنې

�
(𝒏𝒏−𝟏𝟏)𝑺𝑺𝟐𝟐

𝛘𝛘𝟏𝟏−∝
𝟐𝟐�

�او        𝟐𝟐
(𝒏𝒏−𝟏𝟏)𝑺𝑺𝟐𝟐

𝛘𝛘   ∝
𝟐𝟐�

 وي. ترمنځ     𝟐𝟐

∝   χ2 د 
2�

∝−χ21او    
2�

پھ جدول کې  χ2   درجی استقلالیت بھ برابر د  (n-1)قیمتونھ د   

 لھ مخکینی فارمول څخھ پیداکوو. (s)انحراف  معیاري نمونې. د پیدکوو
 81ډول د کلیوالی مکاتبو د  اتفاقيپھ  کېازموینھ  معیاريیوه  ریاضيد دریم ټولګی د  -مثال:

 %95 پھ  دي. غواړو پوھھ شو چھ (30)انحراف ئې  معیارياو  (67)شاګردانو اوسط نمره 
د نمرو د اوسط او  ریاضيد دریم صنف د مکاتبو د شاګردانو اعتماد سره بھ د ھیواد د کلیوالی 

 ؟ ويانحراف حدود څومره 

او د جمعیت انحراف او اوسط دواړه نامعلوم دی نو د اوسط او انحراف  n= 81 >20حل: داچھ 
نو  ض کوو چھ د جمعیت مقسمھ نورمال ده،لپاره پورتنی دوھم حالت پھ شان کړنھ کوو. فر

 لروچھ:

 اعتماد سره بھ عبارت وي لھ :    %95د جمعیت د اوسط حدود پھ  .1
  :داچھ

 𝑆𝑆 = 𝛼𝛼/2    او        30 = 0.025         𝑙𝑙 = 81 , �̅�𝑥 =  :چېنو وبھ لرو دی،    67

𝑋𝑋� − Z∝
2�
𝑆𝑆
√𝑙𝑙� < µ < 𝑋𝑋� + Z∝

2�
𝑆𝑆
√𝑙𝑙�  

𝑍𝑍0.025 : لپاره لولو چھ  ∝0.05=د  کېپھ جدول  Zد  = لپاره بھ  (µ)پس د اوسط     1.96
 حدود عبارت وي لھ :

67 − 1.96 ∗ 30
√81� < µ < 67 + 1.96 ∗ 30

√81 �  

67 − 1.96 ∗ 30
9� < µ < 67 + 1.96 ∗ 30

9�  

60.40 < µ < 73.5 

مکاتبو د دریم صنف شاګردانو د اوسط نمرو حدود بھ د پورتھ پھ شان وي، یا بھ کلیوالي د  یعنې
 وي.  کېپھ دغو حدودو 

 لپاره لروچھ:و  انحراف د حدود معیاريد د جمعیت  .2

 



         |122| یې او لھ نمونې څخھ  جمعیت تھئاستنتاجي احصا       

 

(𝑙𝑙 − 1)𝑆𝑆2

χ2   ∝
2�

< ƃ2 <
(𝑙𝑙 − 1)𝑆𝑆2

χ21−∝
2�

 

(   ∝ 2� = ∝−1)او  (0.025
2� =   n=81  ،n-1=80او  S=30دي،  (0.975

𝑆𝑆2      او    :نو =  :لولو چھ کېپھ جدول    لپاره  n-1=80  د    900

106.529 =𝑋𝑋0.025
2 𝑋𝑋0.795      57.143  =او:       

2  

   :نو
(80)900
57.153 > ƃ2 >

(80)900
106.529 

> 1259.77پس:   ƃ2 <  675.234 

>یا:               ƃ <  35.49  25.98 

 
 (Degrees of freedom) د استقلالیت درجھ 

یت درجھ د پارامیترونو (شاخیصونو) للاد یوه سیستم د استقینسی ساحو کی پھ ډیرو علمی او سا
ھغھ شمیر تھ وایی  چی پھ مستقل ډول تحول (تغییر )کولای شی.  مثلآ  د یوی سطحی پر مخ د 
یوه شکل موقیعیت د استقلالیت دری درجی لری: جھت او د ھغھ دوه وضعیھ کمیات. کھ چیری 

استقلالیت درجھ دوه وی ، ځکھ چی جھت د نقطی لپاره  دغھ شی یوه نقطھ وی نو بیا بھ یی د 
کوم بدلیدونکی شاخیص نشی کیدای.د استقلالیت د درجی تصور پھ ریاضی کی کلھ کلھ د یوه 

 (ابعاد) بلل کیږی. ونھمتحول  بعد

د تھ وایی چی د تحول اعدتپھ احصایی کی  د یوی احصایی پھ اخرنی محاسبھ کی د مقادیرو ھغھ 
وی، یعنی قیمتونھ یی پھ مستقل ډول تغییر خوړلای شی او پھ نورو پوری تړلی نھ  (بدلون)  وړ

وی. د احصایی پھ ډیرو مسایلو کی د استقلالیت د درجی تعیین غوښتل شوی وی. د استقلالیت 
درجھ  یو مثبت تام عدد وی چی  د قیوداتو  د نھ موجودیت ښوودنھ کوی او د قیمتونو ھغھ عدد 

 ر ورکولای شو.تھ وایی چی تغیی

دی او یو یی نا  50او  10، 20مثال: فرض کړی چی موږ  څلور ارقام  لرو چی دری یی  
 دی. 25معلوم دی  او اوسط یی 
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نا معلوم رقم را  xدلتھ   4 = 25/(x + 50 + 10 + 20)د ارقامو د اوسط لپاره بھ ولرو چی: 
  x = 20ښیی.  پھ اسانی  پیدا کولای شو چی: 

 10او  20دی او دوه لھ ھغو څخھ    25را ځی فرض کړی چی څلور عددونھ لروچی اوسط یی 
 دی.   داوسط د پیداکولولپاره لرو چی:   Y  او Xدی او پاتھ دوه یی  

(20 + 10+ x + y)/4 = 25  .  

تھ یو   xپدی ترتیب سره کھ     y = 70- xد ساده  الجبری محاسبی پھ مرستھ پیداکوو چی:    
قیمت پیدا کولای شو. نو دلتھ مو د استقلایت درجھ یوه ده، یعنی یوازی یو   y د مت ورکړو نوقی

مقدار لرو چی پخپل اختیار یو قیمت اخستلای شی. پدی ترتیب سره د استقلالیت درجھ د 
 مقادیرو تر شمیر یو کم وی.نامعلومو 

اوس نو فرض کړی چی کھ موږ سل مقادیر ولرو چی اوسط یی شل وی خو د ھیڅ یوه رقم  
د  99پدې صورت کی ھر یو کولای شی یو قیمت ولری او موږ بھ . قیمت را تھ معلوم نھ وی

مشاھدی مستقلی دی. دا ځکھ چی د ټولو  99استقلایت درجی ولرو. یعنی  لھ دغو سلو څخھ 
نا معلوم رقمونھ پیدا کړو، نو  سلم یی   99شی. نو کلھ چی  2000 = 100*20  مجموعھ باید:  

څخھ تفریق کړو. پدی ترتیب سره  2000رقمونو مجموعھ بھ لھ  99پخپلھ پیدا کیږی ، یعنی د 
یی مستقل د ی او کولای   99موږ لھ سلو څخھ یوازی یو رقم لرو چی مستقل نھ دی اومتباقی 

 شی ھر قیمت ولری.

ری مقسمو مقدارونھ د د وی د استقلالیت د درجی تابع وی او د ھغوی قیمت د د مختلفو معیا
دوی د استقلالیت د درجی لھ مخی تعیینیږی. د معیاری مقسمو لپاره، لکھ چی مخکی مو وویل، 
جدولونھ تر تیب شوی چی معیاری قیمتونھ یی د استقلالیت د یوی معینی درجی لپاره ځینی 

 لوستل کیږی. 

د مقسمی  (t)وی  نو د ټی   nږ د نمونی د عناصرو مقدار یعنی د مشاھدو اندازه کھ چیری زمو
څخھ  وی.      n-1) د مقسمو  پھ صورت کی د استقلالیت درجھ عبارت لھ    χ 2 او کی مربع ( 

  کھ چیر ی د د وو  مستقلو نمونو د اوسطونو احصائیی، چی د عناصرو شمیر  یعنی مقدار یی 
 n2   او n1  ،نو د استقلالیت درجھ یی د دواړو یعنی    ، ګورو   وی(n1-1)  او (n2-1)  لھ

نو کھ د   ،لھ ټسټ څخھ کار اخلو  Fجملی څخھ د دوی د کوچنی سره برابره وی.  کھ چیری د  
پھ فارمول کی د صورت  Fوی نو د   nوی او د ھری نمونی د عناصرو شمیر    kنمونو شمیر 

 وی.   k(n - 1)او د مخرج لپاره بھ        k - 1د استقلالیت درجھ 
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 اوسطونو مقایسھ کول ودو د

(اوسط او انحراف)  ېاحصائ ېڅخھ تر لاسھ شو نمونېد  چېبحث وکړ  پدېمو  پورېتر اوسھ 
، ويواقع  کېمیترونو تھ پھ کومو حدودو اد اعتماد (باور) پھ یوه معینھ سطحھ د ټول جمعیت پار

د جمعیت د پارامیترونو د  لھ مخېد احصایو  نمونېیا پھ بل عبارت څنګھ کولای شو چھ د 
بحث کوو چھ کھ دوه او یا  پدېبھ  کېبرخھ  پدېحدودو تخمین وکړو او حدود ئې معلوم کړو. 

ولرو، د دوی ترمنځ د تفاوت یا مشابھت حدود بھ د باور پھ یوه معینھ سطحھ  ېډیری احصای
چھ پھ څومره باورسره ویلای شو چھ د یوه متحول ده کوو. د دی معنی داھم  څنګھ محاسبھ

 راکړل شوی احصائي یا سره ورتھ او یا متفاوتی دي.

کھ . ويفرض کړی چھ موږ د یوه متحول اوسط او انحراف لھ دوو نمونو څخھ ترلاسھ کړی 
چھ کیدای شي دغھ اوسطونھ د اعتماد (باور) پھ یوه سطحھ سره ورتھ وي نو معنی ئې دا  چیرې

وو د  مثلآ د یوه مکتب د لسم ټولګی د تړلی دي. پورېدغھ دواړه اوسطونھ پھ یوه جمعیت 
مکاتبو  د دولسم ټولګی د زده کوونکو د  وڅانګو د زده کوونکو د ریاضی نمری، یا د دو

لکانو او جنکیانو د لسان نمری، یا د دوو سیمو د اوسیدونکو اوسط عمراو ریاضی نمری، یا د ھ
نور. پھ دغو ټولو لومړیو صورتونو کی د زده کوونکو نمری یو متحول دی چی کیدای شی 

 اوسطونھ یی فرق سره ولری یا نھ. 

 يد استفادی ډیر زیات موارد لری. مثلاً یو څیړونکی غواړی چھ د یوه ش محاسبېدغھ ډول 
 ھډول ه، د زراعت یو انجینر د دوئوګور ېلھ لار ېاغیزه د اوسطونو د مقدارونو د مقایس

اغیزې ، د تدریس د مختلفو طریقو کويمطالعھ  ېتخمونو حاصلات د اوسطونو د تفاوت لھ لار
 مطالعھ  کول، او نور.لارې د شاګردانو د اوسط نمرو لھ 

 اتفاقيپھ ساده  نمونېپھ حجم  ni  چھ موږ دوه جمعیتونھ لرو چھ لھ ھر یوه څخھ د ئفرض کړ
   S2او S1 یی  انحرافونھ معیاری او �𝑦𝑦او  �̅�𝑥دي. د دغو نمونو اوسطونھ  ل شوېتوګھ را اخست

د یقینی تفاوت حدودو معنی بھ داوی   α سطحھ  پھ یوه د دغو دوو اوسطونو ترمنځ د باور دی.
، نو وي کېچھ: پھ یوه معین اعتماد سره ویلای شو چھ کھ د دوی ترمنځ تفاوت پھ دغو حدودو 

 اړه لری. پورېمعنی ئې داسی ده چھ سره یو شان دی یعني پھ یوه جمعیت  
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  تعین څلور حالتونھ ود تفاوت د حدود

 .دی معلوم اول: د دغو دوو جمعیتونو انحراف 

او  µ1ھر یو نورمال مقسمھ لری چھ د جمعیتونو اوسطونھ ئې  �𝑦𝑦او  �̅�𝑥پوھیږو چھ اوسطونھ

µ2 او انحرافونھ ئېƃ12

𝑛𝑛1
ƃ22او   

𝑛𝑛2
او   (Z1)متحولونھ  يډول دوه نوی لاستھ راغل لاندېدی. پھ  

(Z2)  ويچھ اوسط بھ ئې صفر او انحراف بھ ئې یو  ينورمال مقسمھ ولر معیاريبھ. 

𝒁𝒁𝟏𝟏 = 𝑿𝑿�− µ𝟏𝟏

�
ƃ𝟏𝟏
𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟏𝟏
�

𝒁𝒁𝟐𝟐     او      = 𝒚𝒚�− µ𝟐𝟐

�
ƃ𝟐𝟐
𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐
�

 

𝒁𝒁 :        نو = (𝑿𝑿�−𝒚𝒚�)−( µ𝟏𝟏− µ𝟐𝟐)

�
ƃ𝟏𝟏
𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟏𝟏
�  + ƃ𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐
�

 

اوسط ئې صفر او انحراف ئې یو  چېنورمال مقسمھ ولری،  معیاريبھ  (Z)او نوی متحول 
 لپاره لرو چھ: مقسمېنورمال  معیاري. لکھ چھ مخکی مو یادونھ کړی وه د ید

𝑃𝑃 �−𝑍𝑍∝
2�

< 𝑍𝑍 < 𝑍𝑍∝
2�
� = 1−∝  

∝𝑍𝑍−بھ لھ  Zد دي احتمال چھ  یعنې
2�

∝𝑍𝑍څخھ لوی او لھ  
2�

عبارت دي  وي+ څخھ کوچنی 
∝𝑍𝑍فرض کوو او  %95 موږ خو معولاً  ∝. داعتماد سطحھ یا  ∝-1لھ: 

2�
قیمتونھ بھ لھ جدول  

پھ اعتماد سره د اوسطونو د تفاوت د قبول  وړ حدود پھ  ∝ترتیب  سره بھ د  پدېڅخھ لولو. 
 ډول شی: لاندې

(𝐱𝐱� − 𝐲𝐲�) − 𝐙𝐙∝
𝟐𝟐� �
ƃ𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  ƃ𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐� < µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐 < (𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) + 𝒁𝒁∝

𝟐𝟐� �
ƃ𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  ƃ𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐�  

 فارمول دی. عمومياو  يصدق کو یاو کھ لو ويھر قیمت لپاره کھ کوچنی  nرابطھ د  ۍپورتن
نتایج  لاندېسره مقایسھ شوی او  نمرېد دو مکاتبو د دولسم د دو صنفونو د شاګردانو  -مثال:

 لاستھ راغلی دي. 
 د ټول جمعیت (مکتب) انحراف      شمیر (n)حجم  نمونېد        اوسط نمره      نمونھ

                   5                                  12                                      85               i 
                   4                                 10                                       81              ii 

 
 ؟کړئباور لپاره د دغو دوو اوسط نمرو ترمنځ تفاوت  محاسبھ  %95د 

 



         |126| یې او لھ نمونې څخھ  جمعیت تھئاستنتاجي احصا       

 

ƃ𝟏𝟏𝟐𝟐    (ƃ1= 5) ،  0.05=∝وینو چھ:حل:  = (𝟓𝟓)𝟐𝟐      ،  𝒏𝒏𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟐𝟐          ،  𝒙𝒙� = 𝟖𝟖𝟓𝟓       
∝

2� = 0.025  ،(ƃ2 = 4)ƃ22 = (4)2  ،  𝑙𝑙2 = 10       ،   𝒚𝒚� = 81                
∝نو:  0.05=∝داچھ 

2� = قیمت  Zلپاره د  0.025لولو چھ: د   کېپھ جدول  Zاو د  0.025
 دي. 1.96

∝𝑍𝑍  :نو
2�
=1.96 

85)       پس: − 81) − 1.96�
𝟓𝟓𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟐𝟐�  +  𝟒𝟒𝟐𝟐 𝟏𝟏𝟐𝟐� =  𝟐𝟐.𝟐𝟐𝟑𝟑𝟖𝟖 

(85 − 81) + 1.96�
𝟓𝟓𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟐𝟐�  +  𝟒𝟒𝟐𝟐 𝟏𝟏𝟐𝟐� = 𝟓𝟓.𝟓𝟓𝟔𝟔𝟐𝟐 

 لھ: ويعبارت بھ اعتماد سره  %95نو د اوسطونو ترمنځ د تفاوت حدود پھ 
0.238< µ1 −  µ2 < 7.762 

 
 ƃ𝟏𝟏𝟐𝟐 او ƃ𝟐𝟐𝟐𝟐)ورڅخھ استخراج شوی دی انحرافونھ ( نمونېدوھم حالت: د ھغو جمعیتونو چھ 

څخھ  n1, n2 >30 کھ چیرې .ید ی) فوق العاده لوn2او  n1ئې معلوم ندی اما د نمونو حجم (
. نو لکھ چھ مخکی ویل شوی وو د جمعیتونو د انحرافونو پھ ځای د نمونو لھ انحرافونو  وي

 پدېتعویض کوو. 𝑆𝑆12او𝑆𝑆22)   ( پھ(ƃ12اوƃ22)   کېپھ پورتنی فارمول  یعنېڅخھ کار اخلو، 
 .نورمال مقسمھ وي معیاريمتحول لاستھ راځی چھ مقسمھ بھ ئې  اتفاقينوی  (Z)ترتیب سره د 

.  𝒁𝒁 = (𝑿𝑿�−𝒚𝒚�)−(µ𝟏𝟏− µ𝟐𝟐)

�
ƃ𝟏𝟏
𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐
�  + ƃ𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐
�

 

µ𝟏𝟏)او یا −  µ𝟐𝟐) = 𝒁𝒁 .�𝑺𝑺𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  𝑺𝑺𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝒏𝒏𝟐𝟐�  + (𝐱𝐱� − 𝐲𝐲�)    ∶  

فیصد پھ   %(∝-1)100لپاره بھ د اوسطونو تفاوت ساحھ د  (Z)متحول  اتفاقياو د دغھ نوی 
 پھ شان ښکاری: لاندېباور سره د 

(𝐱𝐱� − 𝐲𝐲�) − 𝐙𝐙∝
𝟐𝟐� �
𝑺𝑺𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  𝑺𝑺𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐� < µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐 < (𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) + 𝑍𝑍∝

2� �
𝑺𝑺𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒏𝒏𝟏𝟏�  + 𝑺𝑺𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐�  

پھ شان  لاندېلپاره ئې د  نمونېنیسو خو د یوی لویی  کېمثال: مخکینی مثال بیا پھ نظر 
 وګورو.
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 S)انحراف ( معیاري نمونېد       (n)شمیر   نمونېد           نمونھ          اوسط نمره

                         5                               32                            85                   i 

                         4                               30                            81                  ii 

 باور سره ئې حدود پیداکوو. %95پھ 

    .ويتر منځ     6.247 ) (او 1.753) ( وبھ لرو چھ  دغھ حدود بھ د

 داچھ:

(𝑆𝑆12 = 25)𝑆𝑆1 = 5                     𝑙𝑙1 = 32                          �̅�𝑥 = 85 

(𝑆𝑆22 = 16)𝑆𝑆2 = 4                     𝑙𝑙2 = 30                         �̅�𝑥 = 81 

∝   نو     (95%)0.05 =∝
2� = 0.025 

∝و چھ د  ولل کېپھ جدول   Zد او 
2� =  Z=1.96لپاره  0.025

 پس: 

(𝟖𝟖𝟓𝟓 − 𝟖𝟖𝟏𝟏) − 𝟏𝟏.𝟗𝟗𝟔𝟔�𝟐𝟐𝟓𝟓 𝟑𝟑𝟐𝟐�  +  𝟏𝟏𝟔𝟔 𝟑𝟑𝟐𝟐� < µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐

< (85 − 81) + 1.96�𝟐𝟐𝟓𝟓 𝟑𝟑𝟐𝟐�  +  𝟏𝟏𝟔𝟔 𝟑𝟑𝟐𝟐�  

1.753 <µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐<6.247 
سره مقایسھ کړو، وبھ وینو چھ  ېمثال لھ نتیج يد اوسطونو د تفاوت ساحھ د پخوان ۍکھ پورتن

 او تنګھ شویده. ېخواتھ وړل شو ۍدغھ د تفاوت ساحھ ښ
 

 .نامعلوم دي (ƃ𝟏𝟏𝟐𝟐اوƃ𝟐𝟐𝟐𝟐)جمعیتونو وریانسونھ  وکوچنی او د دو (n)حجم  نمونېدریم حالت: د 
 نمونېنورمال دي چھ دغھ دوه  مقسمېجمعیتونو  وبھ فرضوو چھ د ھغو دو کېصورت  پدې

دي. سوال دادی چھ ایا دغھ  µ2او  µ1وسطونھ ئې پھ ترتیب سره ااو  ويځنی استخراج شوی 
او کھ نھ؟  کھ  د دغوجمعیتونو وریانسونھ سره مساوی  ويسره مساوی بھ دوه وریانسونھ 

نمونو وریانسونھ سره ګډ کړو او مشترک قیمت ئې تخمین  وشو چھ دغھ د دونو کولای  و،وبول
 کړو.

 



         |128| یې او لھ نمونې څخھ  جمعیت تھئاستنتاجي احصا       

 
 لاندېپھ نوم یادیږی او د  (Pooled variance)مشترک وریانسد د وریانس دغھ قیمت  

 پھ مرستھ پیداکیږی: رابطې

𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃2 =(𝑛𝑛1−1)𝑆𝑆12+(𝑛𝑛2−1)𝑆𝑆22

𝑛𝑛1+𝑛𝑛2−2
 

 لاندېاو قیمت ئې لھ  کیږيبلل  (T)متحول لاستھ راځی چھ  اتفاقيیو بل  کېپدغھ صورت 
 څخھ پھ لاس راځی:

𝑇𝑇 =
(𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) − (µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�
1 𝑙𝑙1� + 1 𝑙𝑙2�𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃

 

چھ د استقلالیت درجھ لري  (Standard t-distribution)مقسمھ  tمتحول د  اتفاقينوی  Tد 
µ𝟏𝟏وسطینو تفاوت ساحھ اپھ باور بھ د  %(∝-1)100وي. نو د  (n1+n2-2)ئې  −  µ𝟐𝟐) (

 عبارت شی لھ:

(𝐱𝐱� − 𝐲𝐲�) − 𝐭𝐭∝
𝟐𝟐�

 .𝑺𝑺𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑�𝟏𝟏 𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  𝟏𝟏 𝒏𝒏𝟐𝟐� < µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐

< (𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) + 𝒔𝒔𝑷𝑷𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒕𝒕∝ 𝟐𝟐�
�𝟏𝟏 𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  𝟏𝟏 𝒏𝒏𝟐𝟐�  

 Tکھ دغھ دوه وریانسونھ سره مساوي نھ وي، نو موږ بھ بیا ھم د  یعنې کېپھ دوھم صورت 
 پھ شان وي: رابطې لاندېقیمت بھ  Tد مقسمھ ولرو خو د  tمتحول لپاره د  اتفاقي

𝑇𝑇 =
(𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) − (µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�𝑆𝑆1
2
𝑙𝑙1� + 𝑆𝑆22 𝑙𝑙2�

 

 څخھ پیداکیږی. رابطې لاندېبھ ئې د مخکنی پھ خلاف لھ  (V)او د استقلالیت درجھ 

𝑉𝑉 =
(𝑠𝑠1

2

𝑛𝑛1
+ 𝑠𝑠22

𝑛𝑛2
)2

(𝑠𝑠1𝑛𝑛1
)2

(𝑛𝑛1−1)
+ 

(𝑠𝑠2𝑛𝑛2
)2

(𝑛𝑛2−1)

 

 .کیږيقیمت کښتنی تام عدد تھ تقریب  vچھ د  کیږيیادونھ 
 لھ: ويپھ باور سره عبارت  %(∝-1)100وسطینو د تفاوت ساحھ بھ د ابالاخره د 

(𝐱𝐱� − 𝐲𝐲�) − 𝒕𝒕∝
𝟐𝟐� �
𝑺𝑺𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  𝑺𝑺𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐� < µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐 < (𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) + 𝑡𝑡∝

2� �
𝑺𝑺𝟏𝟏𝟐𝟐 𝒏𝒏𝟏𝟏�  + 𝑺𝑺𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝒏𝒏𝟐𝟐�  
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او نور)  0.01،  0.05د مختلفو قیمتونو (داعتماد د مختلفو درجو لپاره مثلاً  ∝قیمت بھ د  (t)د 
ترتیب شوی وي. او د معینو  کېلپاره پھ جدولونو  (n1+n2-2)او د استقلالیت د مختلفو درجو 

∝𝑡𝑡راکړل شویو قیمتونو لپاره 
2�

وضع  کېقیمت لھ جدولونو څخھ لوستل او پھ پورتھ فارمولونو  
 وسطینو د تفاوت ساحھ تعین شی.ا، ترڅو د کیږي
 ) Sانحرافونو ( معیارياو د نمونو د  نمونې ۍمخکینی مثال یو ځل بیا را اخلو خو د کوچنمثال:

 لپاره ئې محاسبھ کوو.
 S)د نمونیمعیاری انحراف (      (n)نمونھ          اوسط نمره                     د نمونھ 

                  5                                12                                   85                i 
                  4                                10                                   81               ii 

 چھ: کېوسطینو د تفاوت ساحھ پیداکړی پداسی حال ا د اعتماد پھ سطحھ %95د 
 الف: مشترک وریانس ئې وکاروي.

 .وکاروئب: غیر مشترک وریانس ئې 
   قیمت tد  کېپھ جدول  tاو د  df = n1+n2-2= 12+10-2= 20د استقلالیت درجھ  ::الفحل 

df=20  یعنې ∝0.025 =او∝
2� = مداراز لھ . ھوي  t= 2.086لپاره     -1 :  0.975

 :            فارمول څخھ پیداکوو چھ

                 𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃2  = (12−1)52+(10−1)42

12+10−2
 =  419

20
 = 20.95 

𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃2 = 20.95   
𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃 = √20.95 = 4.572 

 پس: 

(85 − 81)− 2.086 · 4.577�
1

12�  +  1
10� < µ1 −  µ2

< (85− 81) + 2.086 · 20.95�
1

12�  +  1
10�  

=4 − 9.5478 · √0.183 < µ1 −  µ2 < 4 + 9.5478 · √0.183 

= 4 − 9.5478 · 0.42817 < µ1 −  µ2 < 4 + 9.5478 · 0.42817 

= 4 − 4.08815 < µ1 −  µ2 < 4 + 4.08815 

> 𝟐𝟐.𝟐𝟐𝟖𝟖𝟖𝟖𝟏𝟏𝟓𝟓𝟐𝟐−              پس: µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐 < 𝟖𝟖.𝟐𝟐𝟖𝟖𝟖𝟖𝟏𝟏𝟓𝟓𝟐𝟐 
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 لرو چھ: کېصورت پھ د غیر مشترک وریانس  ب:

𝑉𝑉 =
(5

2

12
+ 42

10
)2

(5
2
12)2

12−1
+  

(4
2
10)2

10−1

= 19.09 = 20 

                                   v= 20پس:
او   v= 20د  کېپھ جدول  t ترتیب د   پدې. وي 20بھ  (v)د استقلالیت درجھ  یعنې v= 20نو 
𝒕𝒕𝟐𝟐.𝟐𝟐𝟐𝟐𝟓𝟓 ,𝟏𝟏𝟗𝟗قیمت لولو چھ عبارت دی لھ:    tد  لپاره   ∝0.025 =د  = 𝟐𝟐.𝟐𝟐𝟖𝟖𝟔𝟔 

(85 − 81)− 2.086�52
12�  +  42

10� < µ1 −  µ2

< (85− 81) + 2.086 �52
12�  + 42

10�  

= 4 − 2.040 · 1.9192 < µ1 −  µ2 < 4 + 1.9192 · 2.086 
= 𝟐𝟐.𝟐𝟐𝟐𝟐𝟑𝟑𝟓𝟓 < µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐 < 8.0035 

 
وسطینو د تفاوت ساحھ د باور پھ یوه سطحھ تعینوو، نو باید اول د دي اھ کلھ د وړ ده چ ېد یادون

آیا پھ کافی اندازه ډیر شمیر  یعنېدي (  ېپھ کافی اندازه لوی نمونېاطمینان حاصل  کړو چھ 
ورڅخھ را اخستل شوی دي آ یا نورمال  نمونېاو یا ھغھ جمعیت چھ  (n ≥ 30)  لرو) اوارقام 
لھ مودل څخھ کار  مقسمېد ساحی د تعین لپاره ئې د نورمال  لری تر څو د اعتماد مقسمھ

 د نویو متحولونو قیمتونھ لھ جدولونو څخھ ولوستلای شو). یعنېواخستلای شی (
اندازه انعطاف  ېلھ ښھ مرغھ د باور د ساحو د تعینولو پروسھ چھ پورتھ ذکر شوه پھ کاف

 .نلريایجو کومھ خاصھ اغیزه ده او لھ نورمال حالت څخھ لږ انحراف ئې پھ نت ېمنونک
 

او لھ دوو جمعیتونو څخھ را  ويغیر مستقل  یعنې ېلھ یوبل سره تړل نمونېڅلورم حالت: 
 وي. ېاخستل شو
لھ یو بل  نمونې ېمو داسی فرض کړی وه چھ را اخستل شو کېواړو صورتونو درې پھ پورتھ 
د  لھ مخېوي نو د دغو صورتونو لپاره د نمونو د احصائیو  ېاو مستقل وينھ  ېسره تړل

بحث  پدېپھ باور سره جوړی او تعینوو.  %(∝-1)100وسطینو د تفاوت  ساحھ اجمعیتونو د 
نو د تفاوت ساحھ مطالعھ کړو چھ ورڅخھ  را اخستل اوسطوبھ اوس د داسی جمعیتونو د  کې

پھ کوم شکل لھ یو بل سره تړلی او غیری مستقلی وي او یاھم جوړه ایز شکل لری.  نمونېشوی 
ور باندی عامل اغیزه یوه ، چیری چھ د کیږيکلھ کلھ د داسی پیښو لپاره څیړل  نمونېدغھ ډول 
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وروستھ  ېمختھ او تر معالج ېتر معالج یعنې ي. مثلاً عین یو فرد یا شی دوه ځلويکتل ھدف 
او تر ھغھ وروستھ  ېفشار تر یو ډول ثقیل تمرین مخک ېثلاً د افرادو د وین. مکیږيازمویل 

 ېاو وروستھ اندازه کول او نور. پدغس ېاندازه کول، د یو فرد وزن تر یوه خاص پرھیز مخک
ایز او غیر مستقلو نمونو تحلیلول  ه. د جوړيواحدونھ جوړه ایز شکل لر نمونېد  کېصورتونو 
 نمونېیوه جوړایز شکلھ  دغھ نمونی د کې. د دوو غیر مستقلو نمونو پھ صورت لريفرق سره 
د دوو نمونو د تفاوتونو پھ  یعنېاو بیا ئې د جوړه ایزو نمونو پھ شان  کیږيرا وړل  شکل تھ 

 .کیږيشان تحلیل 
 نمونې ېچھ کلھ کلھ ئې غیر مستقل (Paired sample)جوړه ایز او یا جوړه شوی نمونھ 

(Dependent Sample) شیان سره جوړه  يډول مشاھده شو يیا قصد يچھ پھ طبع يھم بول
 نمونېھر معلومات (مشاھده اندازه) د بلی  نمونېاندازی د یوی  کېجوړه ایزو نمونو پھ . کیږي

 .کیږي) سره مقایسھ یا جوړه مشاھدېیوه معلومات ( یوازې لھ یوه او 
 ېګورو. د ھر یوه د وین ېد ثقیل تمرین اغیز باندېپھ فشار  ېکھ د پنځو کسانو د وین -مثال:

 فشار لھ تمرین څخھ مخکی اندازه او یاد داشت کوو.
فشار اندازه او د ھغھ د مخکینی مقدار سره ئې  ېد وین هتر تمرین کولو وروستھ بیا ھم د ھر یو

 کېر یوه نمونھ د ھر یوه تن فشار دوه ځلی وکتل شو او پھ ھ کېمقایسھ کوو. پدغسی صورت 
(تر تمرین مخکی او تر ھغھ وروستھ) د ھر یوه تن د فشار د مقدار  معادل مقدار پھ دواړو و 

یو مثال  (Paired sample) نمونې ېد جوړه ایزګیري . دغھ نمونھ  کیږيسره مقایسھ  کېقفو 
د یوه کورس اغیزه د ھغھ کورس د شامیلینو د  يچھ د کانکور د امادګ ئدي. ھمداراز فرض کړ

او بیا تر کورس  ېمطالعھ کوو. لھ ھر یوه شاګرد څخھ تر کورس مخک کېامتحان پھ نتایجو 
او وروستھ لھ  ېپھ جوړه ایز ډول (مخک نمرېاو د ھر یوه  کیږيوروستھ امتحان اخستل 

کورس اغیزی د شاګرادانو . بر عکس کھ د کانکور د امادګی د کیږيکورس څخھ) سره مقایسھ 
برخھ اخلی  کېمطالعھ کوو، داسی چھ یو ګروپ پھ دغھ کورس  باندېپھ  دوو مختلفو ګروپونو 

 نمرېاو بل ګروپ بیا کوم بل کورس تعقیبوی. نو د دغو دوو ګروپونو د قبلی او بعدی امتحان 
تر  پدېاو  نلريمعادل مقدار  کېاو د یوه ګروپ مشاھده پھ دوھم ګروپ   نلريلھ یوبل سره اړه 

 تیب غیری مستقل دي. 
 کېچھ پھ لومړی صورت لري دا ښیګڼھ  نمونھ ګیري ېتر غیرمستقل نمونھ ګیري هجوړه ایز

د یوه  کېکنترول شوی وي، یا پھ بلھ ژبھ پھ دواړو وقفو  پیښېنور عوامل او اغیزه لرونکی 
د یوه عامل اغیزه ښھ او پھ  یوازې او  یوازې ترتیب  پدېفرد نور مشخصات عین شی وي او 

توګھ د نورو  هھم بھ بشپړ کېزیات اطمنان سره مطالعھ کولای شو. پدغسی یو صورت 
د یوه فرد صحت تغیر وکړی یا کیدای شي اغیزمنو عواملو کنترول کول ممکن نھ وي. مثلاً 

 .پیښ شی بل څھکیدای شی 
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ھمزمان یو د کیدای شي بیا داګټھ لرلای شی چھ (Independent sample)  غیرمستقل نمونھ
: یو ګروپ مطلوب کورس کې. مثلاً د کانکور د امادګی د کورس پھ مثال ولريکنترول ګروپ 

تعقیب کړی او بل ئې ھیڅ ډول کورس تعقیب نکړی او دریم ګروپ بیا کوم بل کورس ولولی. د 
تر سره  لھ مخېرول شوی طرحی دری واړو د قبلی او بعدی امتحان نتایج د غیر مستقل کنت

 .کیدای شي
 اتفاقيد دوو چی د تعین لپاره فرض کړی  ېد جوړه ایزو نمونو د اوسطونو د تفاوت  د ساح

 لرو. Yi(i=1,2,… n)او  Xi مشاھدېنمونو څخھ  دوه جوړه شوی 
دي،   ƃ12او وریانس ئې  µ1ونھ ورپوری تړلی دي اوسط ئې  xفرضوو چھ ھغھ جمعیت چھ 

دي. د محاسبو لپاره د جوړو تفاوتونھ  𝑁𝑁(µ2 ,ƃ22)مربوط جمعیت  yاو د 𝑁𝑁(µ1,ƃ12)   یعنی
(د  µd = E(D) = E(X-Y) = µ1-µ2  نو وبھ لرو چھ: di = Xi – Yi  یعنې ،پیداکوو

 تفاوتونو د ټول جمعیت اوسط)

  𝑑𝑑 ����=  ∑ 𝑃𝑃𝑖𝑖𝑛𝑛
𝑖𝑖=1
𝑛𝑛

     د تفاوتونو اوسط) نمونې(د  

 𝑆𝑆𝑃𝑃2 = ∑ (𝑃𝑃𝑖𝑖−�̅�𝑥𝑃𝑃)2𝑛𝑛
𝑖𝑖=1

𝑛𝑛−1
 د جوړو د تفاوتونو انحراف) کې نمونې(پھ   

درجی پھ  (n-1)متحول چھ لاندینی رابطھ ئې راکوي، بھ د  اتفاقي (T) د  : د دی معنی داده چھ
 ، یعنی:مقسمھ ولری (t)استقلالیت د 

.𝑇𝑇 = 𝑋𝑋�𝑃𝑃−(µ1−µ2)
𝑆𝑆𝑃𝑃

√𝑛𝑛�
 

عبارت  (µd=µ1- µ2): یعنېنو د تفاوت ساحھ اعتماد سره بھ د اوسطو %(∝-1)100  نو پھ
   لھ: وي

�̅�𝑥𝑃𝑃 − 𝒕𝒕∝
𝟐𝟐�

 . 𝒔𝒔𝒑𝒑
√𝒏𝒏� < µ𝒑𝒑 < 𝒙𝒙�𝒑𝒑 + 𝒕𝒕∝

𝟐𝟐�
 . 𝒔𝒔𝒑𝒑

√𝒏𝒏�  
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پیداکړی  يڅیړونکی غواړ يمثال: یو طب
د کلوسترول  کېچھ د اوربشو ډوډی پھ وینھ 

 14لپاره ئې  د دېمقدار راکموی او کھ نھ. 
 توګھ ټاکلی او د دوو ھفتو لپاره اتفاقيتنھ پھ 
ھیزانھ خوراک ورتھ توصیھ کړی. یی پر

 یوازې داسی چھ ھر یو بھ د دوو ھفتو لپاره 
د اوربشو ډوډی خوری. تر ھغھ وروستھ بھ 

د جوارو ډوډی  یوازې بیا د دوو ھفتو لپاره 
او دوھم ی  خوری. څیړونکی  بیا تر لومړ

ځل دوه ھفتھ ای وقفو وروستھ د ھر یوه پھ 
د کلوسترول مقدار اندازه کړی او  کېوینھ 
جدول پھ شان نتایج ئې پیداکړی  ی دلاند

ھ د باورسره غواړو پیداکړو چ %95دي. پھ 
 وي؟ کلوسترول د اوسط حدود بھ کوم

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 لروچھ: :حل
  

∝= 𝟐𝟐.𝟐𝟐𝟓𝟓   𝑙𝑙𝑃𝑃 = 14            𝑠𝑠𝑃𝑃 = 0.406                 �̅�𝑥𝑃𝑃 = 0.363 
𝑡𝑡𝑛𝑛−1,   1−∝ 𝟐𝟐�

= 𝑡𝑡13.0.975 
𝑡𝑡13.0.975         :لولو چھ  کېپھ جدول  t د    = 2.16 

∝−𝑡𝑡𝑛𝑛−1,   1دلتھ  𝟐𝟐�
1)( مقسمېد  tد   − ∝

𝑙𝑙د  سلنھ�𝟐𝟐 −  استقلالیت پھ درجھ را ښیی. 1

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
تشخیصیھ 

 نمبر

د جوارو د 
ډوډی 
 نتیجھ

د اوربشو 
ډوډی 
 تفاوت نتیجھ

1 4.61 3.84 0.77 
2 6.42 5.57 0.85 
3 5.4 5.85 -0.45 
4 4.54 4.8 -0.26 
5 3.98 3.68 0.3 
6 3.82 2.96 0.86 
7 5.01 4.41 0.6 
8 4.34 3.72 0.62 
9 3.8 3.49 0.31 

10 4.56 3.84 0.72 
11 5.35 5.26 0.09 
12 3.89 3.73 0.16 
13 2.25 1.84 0.41 
14 4.24 4.14 0.1 

Average  𝑿𝑿�d = 0.363 
Std  Sd = 0.406 
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 وضع کوو او پیداکوو چھ: کېمقادیر پھ مخکینی فارمول  يبالاخره پورتن 

√𝑙𝑙 = √14 = 3.742 
0.363− 2.16 · 0.406

3.742� < µ𝑃𝑃 < 0.363 + 2.16 · 0.406
3.742�  

0.129 < µ𝑃𝑃 < 0.597 
 0.129او  0.597تفاوت بھ د  يوسطینو حقیقاباور سره ویلای شو چھ د  %95: موږ پھ یعنې

 ترمنځ  وي.
 

  تخمینول ېساحد دوو  وریانسونو ترمنځ د تفاوت  د 
وي، اما لھ ھغو څخھ د یوه وریانس لوی مساوي نمونو اوسطونھ سره و چھ د دو ئفرض کړ

 ه چھ لومړی نمونھ ډیره متشتتھ ده.دي معنی داد وریانس تھ.  د  نمونېوي نسبت د دوھمی 
د نمرو اوسط  ریاضيمثلاً د یوه مکتب  د دولسم ټولګی د الف او ب د صنفونو د شاګردانو د 

انحراف) لوی دي نسبت د ب صنف  معیاري) دي اما الف د صنف وریانس (70سره یوشان (
 تھ.

 .کیږيوریانس تھ پھ کتو سره تر سره  د مقایسی طریقھ بھ ئې د دوی  کېپدغسی صورتونو 
 ئې  نمونېاړه لری او  پورېمستقل متحولھ فرض کړی چھ پھ دوه نورمالو مقسمو  اتفاقيدوه 

i= 1,2,… n1  ،Xi  اوi= 1,2,3,…n2 ،yi  وي او فرض کوو چھ دواړه پھ دوو نورمال
 دي، نو لرو چھ: ƃ22او   ƃ12او وریانسونھ ئې 2µاو  µ1اړه لری چھ اوسطونھ ئې  پورېمقسمو 

 𝑋𝑋1 = 𝑁𝑁(µ1 ,ƃ12) 
 او 
 𝑌𝑌1 = 𝑁𝑁(µ2 ,ƃ22)  

 د  متحولونھ بھ مستقل وي او ھر یو بھ يدوه تعریف شو کېفارمولونو  لاندېمعلومھ ده چھ پھ 
 . r2= (n2-1)او   r1= (n1-1)مقسمھ ولری چھ د استقلالیت درجی بھ ئې  (χ 2)کښی مربع 

مقسمھ ولري چھ د  (F)یو تعریف شوی متحول د  Fډول د  لاندېبھ  کېپدغسی صورت 
 :یعنېوي.  r2او  r1استقلالیت دوه درجی بھ ئې 

𝐹𝐹 =

𝑉𝑉 𝑟𝑟1�

𝑉𝑉 𝑟𝑟2�
 

 یا 
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1
𝐹𝐹 =

𝑉𝑉 𝑟𝑟2�

𝑉𝑉 𝑟𝑟1�
 

د باور پھ  ∝قیمتو د   Fوه.  ېمفکوره راپیداشو (Fisher test)د امتحان  Fتر تیب سره د  پدې 
ترتیب د  پدېدرجو سره لھ تیار شویو جدولو څخھ لولو او  r2او  r1د استقلالیت پھ  باندې سطحھ

 توګھ تعینوو. لاندېدوو نمونو د وریانسونو نسبت پھ 
P{F(1-

α
2� , 𝑟𝑟2 − 𝑟𝑟1) < F < F(α 2� , 𝑟𝑟2 − 𝑟𝑟1)}= 1-α 

 یا:

𝐹𝐹�𝐼𝐼 − ∝
2� ,𝑟𝑟2,𝑟𝑟1 � ≤

ƃ1 
2 .  𝑆𝑆22

ƃ2 
2 .  𝑆𝑆12

 ≤ �∝ 2� ,𝑟𝑟2,𝑟𝑟1 � 

 لھ دغھ ځایھ څخھ لرو چھ:
1

𝐹𝐹(1 − ∝
2� , 𝑟𝑟2 , 𝑟𝑟1 )

𝑆𝑆12

𝑆𝑆22
 ≤

ƃ1 
2

ƃ22
 ≤  𝐹𝐹(1 − ∝

2� , 𝑟𝑟2 , 𝑟𝑟1 ) 

وریانسونو د  دول څخھ پھ ګټی اخستنی سره  د دوود ج (F)ترتیب سره کولای شو چھ د  پدې
 د باور پھ سطحھ حدود تخمین کړای شو. ∝نسبت لپاره د 

نوی او زاړه درسی کتابونھ د شا  ریاضيد لسم صنف د  کېمکتب  يپھ یوه تجربو -مثال:
چھ ایا د . ھدف دادي چھ پیداکړوکیږيمقایسھ  لھ مخېد وریانس  د نمروګردانو د کلنی امتحان 

رامنځتھ کوی.  شان نتایج شاګردانو یود  ونھسی کتابرکتاب او کھ نوی د يزاړه درس ریاضي
تدریس  لھ مخېاو بل صنف تھ د نو یو درسی کتابونو  نویوه صنف تھ د زړو درسی کتابو

د  کېپھ دغھ نمونھ  .شاګردان دي (61) کې) او پھ بل صنف 121( کېشویدی. پھ یوه صنف 
𝑆𝑆12یوه صنف د نمرو د وریانس = 𝑆𝑆22او د بل صنف 100 = 144  

ƃ22ترلاسھ شویدی . غواړو چھ د جمعیت د وریانسونو د نسبت 

ƃ12
 %95حدود ئې د اعتماد پھ  

 وڅیړو.
r2=60 ،r1=120  ،𝑆𝑆22، (%5)0.05=∝حل:  = 144 ،𝑆𝑆12 = 100 

قیمت   F لپاره د r2= 60 او r1= 120 او 0.975 =∝-1 یعنې( 0.05 =∝د  کېپھ جدول  Fد  
 :لولو او پیداکوو چھ

 F(0.975, 60,120) = 1.5299 1.5810 =او    F(0.025, 120,60)  
 نو پورتنی غیر مساوات بھ ولرو چھ:

0.941 <ƃ2 
2

ƃ1 
2 < 2.277 
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 د فرضیو  ازمیلو ټستونھ 

پھ تفصیل  کېد نمونو د احصایو او د جمعیت د پارامیترونو د حدودو  تخمینول  پھ پورتھ بحث 
پورتھ بیان شول  چېد فرضیو د ازمیلو د ټیسټونو پھ ھکلھ  نقطېیو څو  لاندېسره بیان شول. 

 .کیږي وړاندېپھ خلص ډول 

 

 ټستونھ  tاو  zد

 ېدواړه دغھ ټستونھ لھ دوو نمونو څخھ تر لاسھ شو .يټستونھ تقریبا سره یوشان د tاو zد  
 پورېپھ عین یوه جمعیت  نمونېاوسطونھ سره مقایسھ کوی او دا راتھ ښی چھ آیا دواړه دغھ 

.کھ  کیږياخستل   لپاره ګټھد ټست څخھ د متنوعو موضوعاتو  tاړه لری او کھ نھ.خو بیا ھم د
څخھ تر لاسھ شوی اوسط لھ یوه معلوم اوسط  نمونېیوه نمونھ و لرو او وغواړو چھ لھ دغی 

 لھ ټسټ څخھ کار اخلو. t د  نمونېسره (مثلاً ملی اوسط سره)مقایسھ کوو، نود یوی واحدی 

موقعیت  ي(مثلاً جغرافیو ياو یوعا مل مشترک سره ولر وينھ  ېمستقل نمونېدواړه  یرېکھ چ
 ټسټ څخھ کاراخلو.t  نمونېمخکی او وروستھ لھ معالجی څخھ) نو دجوړه ایز  اویا

ھغھ  یې: لومړی ويھم دوه ډولھ تنوع پکی  کېټسټ پھ صورت   tھمداراز د دوو نمونو د
د ھغو نمونو لپاره پکاریږی چھ  یېاودوھم  ويسره مساوی نھ  یېکاروی چھ وریانسونھ  نمونې

 .ويسره مساوی  یېوریانسونھ 
 

 نتایج او تعبیرونھ ئې.

 ) : dfد استقلالیت د رجی (  
او  z=1.97لپاره د   %1=∝او  %5=∝چھ د   ھټسټ لپاره  ضرورنھ دی ځک  zد •

Z=2.58                  کیږيڅخھ کار اخستل . 
استقلالیت  ټسټ لپاره د  tد کېوریانسونو دواړو پھ صورت  ياو غیرمساو يد مساو •

 .وي   df= (n1+n2) -2درجھ 
 dfدجوړوشمیر= -1 ت درجھ عبارت وی لھ: یلبھ د استقلا ټسټ لپاره t د جوړه ایز •

 
 ټسټ ورتھ پکاریدای شی:    zد تجربو ھغھ ډول معلومات (ارقام)  چھ

 .ويمعلومات (ارقام)  لھ یو بل څخھ باید مستقل   •
        وي  n> 30چھ ويټسټ ھغھ وخت مرجح   zد  •
، نوبیا  وي n> 30 خوکھ  ويکوچنی  n.خصوصاً کھ ويباید نورمال  مقسمې •

 پروانلری.
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مساویتوب یا نھ مساویتوب  یېټسټ  fد  چې(  ويد نمونو وریانسونھ باید سره یوشان  •
 را ښوولای شی). 

 .باید مساوی چانس ولری ويټول عناصرباید اتفاقاً تعین شوی   •
 .نلريپروا  ،لریو لږ فرق کھ خو  -ويامکان تر حده سره یوشان  د نمونو حجم باید د •

 

 ټسټ ورتھ پکاریدای شی:  t د تجربو ھغھ ډول معلومات (ارقام)  چھ 

پھ صورت  ېنمونې ایز. خو د جوړه ويمعلومات (ارقام)  لھ یو بل څخھ باید مستقل   •
څخھ کار اخیستل  ټسټ tنمونو د  وبیا د جوړه ایز کېلازمھ نده او پدغھ صورت  کې

 .کیږي
 .ټسټ باید وکاروو  tنو د      n<30 چېکلھ   •
 .ويباید نورمال  مقسمې کېپھ صورت  ووریانسون ياوھم غیرمساو يمساو د •
نھ وو، نو بیا د  يټسټ). خو کھ وریانسونھ سره مساو f( ويوریانسونھ باید سره یوشان  •

 .کیږيټسټ کارول  tوریانسونو د  نامساوی 
 .يچانس ولر ياو د جمیعت ھر مشمول  باید مساو ويټول عناصرباید اتفاقاً تعین شوی  •
 .نلريلری، پروا ولږ فرق کھ خو  ويد نمونو حجم باید دامکان تر حده سره یوشان  •

 
 پھ کارولو طریقھ: ټسټ t د

کی ھغھ توقع وی چی د ھغی د واقعیت  پھفرضیھ  جوړه کړو. منتفیھفرضیھ منتفیھ . باید ۱
موږ پھ یوه څیړنھ کی د دو مختلفوسیمو فرضآ ازمویلو لپاره موموجوده تجربھ طرح کړی ده.  

 کی  (غرنی او ھواری سیمی)  د چنار د ونو لوړوالی (قدونھ) مطالعھ کوو.  پھ دغھ صورت
دد دغو دوو سیمو د چنارد ونو د لوړوالی  «بھ یوه مناسبھ منتفیھ فرضیھ داسی وی چی،مثلا:  

تست بھ دا وښیی چی آیا لھ مشاھدو څخھ تر لاسھ شوی  t د  ».تر منځ د کتنی وړ تفاوت نشتھ 
ضیی سره د ملاحظی وړ تفاوت ارقام  د دغی فرضیی سره موافق دی  او یا دا چی د دغی فر

پھ اړه وی اما د تفاوتونو » توب  تفاوت د نشتوالی یا د مساوی«د محض فرضیھ منتفیھ لری. 
 د حد او اندازی پھ اړه څھ نھ را تھ وایی. 

 رقام لست کوو.  اد لومړی او دوھمی نمونی. ۲
 .لیکو n2  د دوھمی یعنی   او n1 ی شمیر یعنی   مشاھدلومړی  د. ۳
 .پیدا کوو 𝑋𝑋�2  و ا  𝑋𝑋�1 ، یعنی:  کوومحاسبھ ونھ  اوسطد لومړی او دو ھمی نمونی . ۴
 𝑆𝑆    د کی موږ  واقیعیت پھ. کوومحاسبھ   𝑺𝑺𝟏𝟏𝟐𝟐 ا و 𝑺𝑺𝟐𝟐𝟐𝟐)(ونھ وریانسد نمونو . ۵

2   ƃ 
د تخمین  𝟐𝟐

 .پھ حیث کاروو
 ، یعنی:کوومحاسبھ   𝑆𝑆𝑃𝑃2 یعنی  تفاوتونو وریانس، د د غو اوسطونو دوونو اوسط اتفاوت د. ۶
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𝑠𝑠12

𝑙𝑙1
+
𝑠𝑠22

𝑙𝑙2
=  𝑆𝑆𝑃𝑃2 

= 𝑆𝑆𝑃𝑃2 � یعنی:  پیدا کوو،جذر  𝑆𝑆𝑃𝑃2   مربع د انحراف یعنیمعیاری .  ۷  𝑆𝑆𝑃𝑃    
 :څخھ تر لاسھ کووفارمول قیمت لھ لاندی  tبیا د . ۸

𝒕𝒕 =
(𝑋𝑋�1 −   𝑋𝑋�2) − ( µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�𝑺𝑺𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝒏𝒏𝟏𝟏�  +  𝑺𝑺𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝒏𝒏𝟐𝟐�

 

µ𝟏𝟏    دا وه  چی  دا چی منتفیھ فرضیھ مو =  µ𝟐𝟐 ،نو پھ پورتھ فارمول کی بھ 

  0 = ( µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)    غوره کړیشکل  لاندیفارمول  بھ پورتھ  بالاخره چی  : 

𝒕𝒕 =
(  𝑋𝑋�1 −   𝑋𝑋�2)

� 𝑆𝑆𝑃𝑃2 
 

ی لھ ھغھ بل قیمت ولروړوکی  یو ھرلھ جملی څخھ چی   X�2  وا   X�1د یادونی وړ ده چی د 
کوو تر څو پدی ترتیب د فارمول پھ صورت ھر وخت یو مثبت عدد منفی  لوی څخھ بھ یی

 .ولرو 

 ، او د  p = 0,05معمولآ  چی،   ھسطحکی د اھمیت پھ یوه معلومھ  جدول پھ )  t(  تی  . د۹

   )n1 + n2 – 2  (  د استقلالیت د درجی پھ برابردt   لولوقیمت. 

د ھغھ د لوستل څخھ  جدولتر لاسھ شوی قیمت لھ  tڅخھ د فارمول کھ چیری لھ پورتنی . ۱۰
 ،ھ سطحپھ راکړل شوی  اھمیت ونھ داوسط ذکر شوی:څخھ لوی وی نو وایو چی شوی قیمت 

  .سره لری تفاوت  لھ یو بل څخھ د ملاحظی وړ )  p = 0,05یعنی (

 منتفیھلری چی کھ زموږ معنی  دا  تفاوت ملاحظی وړ د سطح  p = 0,05د اھمیت پھ . ۱۱
فیصده څخھ پھ کمو  ۵نو موږ باید لھ  ،ونھ فرق نھ سره ولرییعنی اوسطدرستھ وی، فرضیھ 

عتماد پھ یوه سطح باوری کیدای دغھ اعظمی قیمت تر لاسھ کړو. نو باید د ا tمواقعو کی د  
زموږ  لری چی  چانس  ٪ ۵تقریبآ  بیا ھم   آما. چی دغھ نمونی لھ یو بل سره فرق لری  شو

 ونھ سره یو شان وی یافرق نھ سره ولری. ، یعنی اوسطنتیجی غلطی وی دغھ 
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لھ فارمول څخھ محاسبھ  tنو کھ زموږ د  p = 0,01 کھ چیری د باور لوړه سطح و ټاکو، مثلآ 
لپاره پھ جدول کی لھ لوستل شوی قیمت څخھ لوی وی، نو معنی   p = 0,01شوی قیمت  اود 

 ی اوسطونھ لھ یوبل څخھ د ملاحظی وړ فرق ولری.  فیصده چانس لری چ ۹۹یی دا ده چی 

 

 ) ټسټونھƛ( لنبدا) او χ 2مربع ( (کی) د کښی

) لھ تجربو څخھ د ترلاسھ شویو ارقامو د توضیح او تعبیر لپاره کارول χ 2د کښی مربع ټست  (
موږ تھ دا راښی چھ دا تخمین   ) Chi-square  (test) ټسټ  χ 2. د  کښی مربع ( کیږي

کړوچھ د دوو متحولینو تر منځ  کومھ رابطھ شتھ اوکھ نھ. ھمدا راز دغھ ټست  د دوو متحولینو 
 دی  څومره مھم لھ مخې احصایېدغھ اړیکی د  چېد اړیکو پھ ھکلھ  دا را تھ ویلای شی 

 (Statistical significance).   پھ بل عبارت د غھ ټست د دوو متحولینو تر منځ د اړیکو د  یا
 وجود او ھم د اھمیت  درجھ را تھ ښیی.

پھ  (Contingenc tables) د اړیکولپاره د احتمال جدولو وټسټ د دوه محتولھ احصای χ 2د 
، ترڅو د ھغوتر منځ  د اړیکو د وجود او دھغو اړیکو د کیږيکاراخستل  کېصورت 
 وګوری). لاندېاھمیت سطحھ ارزیابی کړو. ( د متقاطع جدولو مثالونھ  احصایوي

 کېپھ ټول امتداد  و، نو دحجرويد دوو متحولینو ترمنځ رابطھ نھ  کېکھ د احتمال پھ یوه جدول 
 چېد شاګرد جنسیت (ھلکان او جنکی)   کېجدول  لاندېکھ پھ  مثلاً  .ويبھ ټول قمیتونھ متشتت 

تابع  یېمکتب تھ ور تګ  ياو شخص يمتحول وبلل شمستقل ښودل شویدی،   کېپھ ستونونو 
ښوودل شوی دی)، نو لھ دغھ ډول جدول څخھ بھ نتیجھ  کېپھ لیکو  چېمتحول وبلل شی (

 نھ لری. یېپھ شمولیت اغیزه لری یا  کېد شاګرد جنسیت پھ شخصی مکاتبو  چې کیږيګیری 

بھ ټول  کېموجوده نو د جدول پھ مربوطھ  حجره  ويکومھ رابطھ نھ  کھ چیرې •
 .ويھ متشتت نقیمتو

 کې، نو پھ حجره ويبر عکس کھ د دغو دوو متحولینو تر منځ یوه رابطھ موجوده   •
ی ی (د ګډ وریانس یا ھمغږی بدلون پھ مثالو کی .ھ یوه نښھ (علامھ) ولیدل شیب

 وروستھ بیا وګوری)

 

د ھغھ لھ مربوطھ جدول  څخھ مو تر لاسھ کړ نمونېلھ  چېقیمت   ټسټ χ 2زموږ د  کھ چیرې
، نو منتفیھ فرضیھ ردوو،  وياویا ورسره مساوی  لویقیمت څخھ  يبحران يڅخھ د ترلاسھ شو

قیمت چھ د ټسټ څخھ مو ترلاسھ کړ، د ھغھ    χ 2یوه رابطھ شتھ. بر عکس   کھ زموږ د  یعنې
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، نو منتفیھ فرضیھ وي کوچنی، ويمولوستی  کېکوم  چھ پھ جدول  ،قیمت څخھ يلھ  بحران

 کومھ رابطھ نشتھ. چېوایو  یعنېمنو،

قوت  رابطېد  ینو تر منځدوو متحول ، اما دا چھ د دغويشتون راښی رابطېټسټ موږ تھ د  χ 2د 
(لنبدا) ټسټ داھم   ƛ( لنبدا) د ټسټ پھ مرستھ تعینولای شو. د  ƛیا شدت  څومره دی، بیا د 

لھ  احصایېد  یعنېاھمیت څومره دی،  رابطېراښی چھ رابطھ څومره قوی ده او ھم داچھ د 
 دغھ رابطھ څومره مھمھ ده. مخې

 
 ھلکانو او جنکیانود شمولیت دلایل کېمکاتبو  يجدول: د کابل ښار پھ شخص 

  
د  کېپھ شخصی مکتب  

 شمولیت ترجیحات
  

 ھلکانو او نجونو د شمولیت وجھ   کېپھ شخصی مکاتبو 
 دواړه نجونی ھلکان

 فیصد فیصد شمیر فیصد شمیر
 %10 ۱۳ ۶ ۷ ۳ فاصلھ نژدی ده

 %34 ۳۳ ۱۶ ۳۶ ۱۵ ښھ ده یېد تدریس کیفیت 
 %37 ۵۲ ۲۵ ۱۹ ۸ ښھ ده یېماحول  تعلیمي
 %19 ۲ ۱ ۳۸ ۱۶ زیات دی یېاعتبار 

 %100   ۴۸   ۴۲ ټول
 

مکتب  يد جنسیت تاثر پھ شخص چېد ستونو فیصدی حساب شوی دا ځکھ  کېجدول  يپھ پورتن
 تعلیميجنکیانو تھ  د شخصی مکاتبو د  کېنمونھ  پدې چېګورو. وینو  باندېپھ شمولیت  کې

د دغو دو متحولینو  چې. دا کیږي٪)  مرجح بلل  ۱۹٪) نسبت ھلکانو تھ ( ۵۲ماحول ښھ والی (
ټسټ لھ لاری  او  χ 2طھ لری او کھ نھ،  د  صی مکتبو کیفیتونھ کومھ رابخش جنسیت او د یعنې

قیمت د ھغھ لھ بحرانی قیمت څخھ  χ 2مطالعھ کوو. کھ د  یېلھ لاری  محاسبېد قیمت د  χ 2د 
 کومھ رابطھ  نشتھ. چېوو نو وایو  کوچنیرابطھ شتھ او کھ  چېنو وایو  وي لوی

 .يقوت راښی رابطې) متحولینو د ياو یوه ترتیب ي(اویا یوه  تسمیو يټسټ د دو تسمیو ƛد  لنبدا 

، دا اندازه کوی چھ: کھ  ويارقامو څخھ لاستھ راغلی  يلھ تجربو چې) یو قیمت ƛ. دلنبدا(۱
ول معادلی تحد تابع م  چېموږ د مستقل متحول قیمتونھ ولرو نو څومره پھ ښھ توګھ کولای شو 

 پیداکړای شو. نقطې
د  کھ چیرېلپاره ترلاسھ شوی قیمت پھ فیصد واړو او ادعاوکړو چھ  ƛ. موږکولای شو چھ د ۲

 تابع متحول قیمت تخمین کړای شو.  د متحول قیمتونھ ولرو نوپھ دومره فیصد سره بھ مستقل
 .ويقیمت د یوه او صفر ترمنځ  ƛ. د ۳
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ول پھ ھکلھ تحد تابع م لھ مخېول حقیمت پھ استناد د مستقل مت ƛوایو چھ د ډول پھ خلص  
ضربوو او  د  کې) ۱۰۰قیمت پھ ( ƛوړاندوینھ کولای شو.کھ د مستقل متحول قیمت ولرو نو د   

 وړاندوینی اندازه را کوی.

 :یعنې، يقوت او شدت راښی رابطېقیمت د دو متحولونو ترمنځ د  ƛد   چېډول وایو  لنډ پھ
 نو:     د متحولونو ترمنځ کومھ رابطھ نشتھ.       ƛ   0.1-0.0000=      :کھ 

 رابطھ شتھ. ېمزورنو:     د متحولونو ترمنځ یوه ک         0.20ƛ-0.10=  :        کھ
 .ينو:    د متحولونو ترمنځ یوه مناسبھ رابطھ ښی        0.20ƛ-0.10= :          کھ

 .وياندازه قوی رابطھ  ينو:    د متحولونو ترمنځ پھ کاف       0.30ƛ-0.20=  کھ:        
 .ويرابطھ موجوده  ينو:     د متحولونو ترمنځ یوه قو              0.40ƛ ≤کھ:          
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 شپږم فصل

 ازمویل ېفرضی
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 لیازمو یېفرضشپږم فصل: 

 (Hypothesis Testing)د فرضیو امتحانول  کېپھ احصائیھ 

امتحانول مختلف  ې. د فرضیويځوابول  ېد اجراکولو یو ھدف ھم د یوی فرضی څیړنېی د کم
مخکینی مثال  څیړنې. کھ زموږ د پوھنتون د محصلینو د تلیفون د مصارفو د ياړخونھ لر

 .ويتوګھ  لاندېپھ کیدای شي ھدف مو  څیړنېراواخلو نو د 

محصلانو پھ اوسط ډول د تلیفون زیات  يتر نھار ياوس کېھغھ محصلان چھ پھ لیلیھ  .1
 مصارف لری؛ یا:

 ؛ یا :ويد لیلیھ او نھاری محصلانو تر منځ د تلیفون د مصارفو توپیر  .2
 لیلیھ او نھاری محصلان د تلیفون یوشان مصارف لری. .3

.يلر ېمعلومیږی مختلفی معناو کېلکھ چھ پھ عباراتو  ېدغھ فرضی  

تطبیقوو. ېمثال ګورو او د فرضیو ازمویل پک يیو خیال يلپاره چھ مسئلھ ښھ توضیح ش ېد د  

دوو جلا صنفونو تھ  يټولګ يدوه استادان عابد او صالح د لومړ يمثال : د ساینس د پوھنځ
.يتدریس کو يدریاض  

چھ د لکچر پھ اورویدو سره محصلان نوره زده کړه  ياو فکر کو يلکچر ورکو یوازې عابد 
چھ تر لکچر وروستھ تطبیقات د محصلانو سره د  ي. صالح بیا باورلرشيپھ خپلھ ښھ کولای 

تنھ محصلان دی.  50 کېډیر ګټوروی. فرض کړی چھ پھ ھر صنف  کېپھ زده کړه  ریاضي
ھ خپلھ او مسایل پ ریاضيلکچر کافی بولی او فکر کوی چھ کھ محصلان د  یوازې استاد عابد 

لکچر سره د تطبیقاتو  لھ خپل شوق حل کړی ډیره ګټھ ورتھ لری. صالح بیا باور لری چھ
سمنارونھ د تدریس مھم جزدی. فرض کړی چھ صالح د لومړی ځل لپاره د لکچر سره 

ح ده چھ دغھ سمنارونھ د دواړو، محصلانو او محصلانو تھ سمنار(تطبیقات) ھم تیاروی او واض
چھ ځان مطمئین  يلګوی. صالح غواړ ورباندېھم استاد صالح، ډیر وخت نیسی او انرژی 

او سمنارونھ د محصلانو زده کړه  يمنارونو خپل وخت بیځایھ نھ ضایع کویچھ دی پھ س يکړ
 .يښھ کو

 
 قدمونھ مھم دی: لاندې کېد فرضیی پھ ازمویلو 

 یېفرضیھ تعریفول او د مطالعھ کولو (څیړنو) لپاره  ېلپاره وضع شو څیړنېد  .1
 څنګھ ئې اندازه کړو. یعنې ،پارامترونھ یا مقیاس وضع کول

اصل فرضیھ او منتفیھ  او متبادلھ فرضیھ تعینول. .2
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موضوع بھ څنګھ (پھ کومو لارو) څیړو او څنګھ بھ ئې  څیړنېچھ د  يدا باید واضح ش .3

 لونھ باید وټاکل شی.یاندازه کوو او کوم متحو
 ټاکل. (Significance Level)د اعتبار سطح  .4
 .(One or Two Tailed)کول  یيیو طرفھ او یا دوه طرفھ پیشګو  .5
  احصایويل مقسمھ نورمال ده او کھ نھ؟ داچھ کوم ډو لاندې څیړنېدا ټاکل چھ تر یوی  .6

 اړه لری چھ مقسمھ ئې څنګھ  ده؟  پورې پدېټیسټ پھ کار یو سو 
 ټیسټ تعیین او پھ کار ئې اچول. احصایويلازم او مناسب  .7
 د ټیسټ نتائج تحلیل او تعبیروول  . .8
 ».قبلول«  او یا » ردول«اصل فرضیھ  .9

 .ويتقریباً سره ورتھ  کېپورتنی لارښوونی د کمیی څیړنو پھ اکثرو لارښود کتابونو 

 څیړنېلکچر) او (دلکچراو تطبیقاتو) دتدریس مثال د  یوازې مخکینی د صالح او عابد د (
 نیسو. کېلپاره پھ نظر 

د تدریس د دوو مختلفو  باندېکسیزو ګروپونو  50ھدف د محصلانو پھ دوو  څیړنې ېد د
لکچر لھ تطبیقاتو سره «او بلھ  »لکچر یوازې  « طریقو د اغیزو امتحانول دي. یوه طریقھ

توګھ د محصلانو پھ زده  عموميپھ  طریقېاوي چھ دغھ د تدریس  . کھ زموږ علاقھ د»یوځای
کسیزه  50لھ اصولو سره سم باید  دغھ دوه  نمونھ ګیريکړه کومی اغیزی لری، نو د 

 ګروپونھ تعیین شوی وای.

چھ صالح بیا  کېحال  ې، پداسيعابد د تطبیقاتو پھ موثریت شک لر کېمثال  يزموږ پھ پورتن
عقیده دی چھ لھ لکچر سره تطبیقات لھ محصلانو سره مرستھ کوی چھ ښھ زده کړه  پدې

 فرضیھ جوړولای شو:  لاندېلپاره  څیړنېنیولو سره د  کېوکړی. د دغو عباراتو پھ نظر 

: کلھ چھ محصلان د لکچر تر څنګ د تطبیقاتو (Research Hypothesis)فرضیھ  ېدڅیړن
 نو د دوی زده کړه زیاتیږی. ولري سمنارونھ ھم 

 د فرضیی تر څنګ منتفیھ او متبادلی فرضی ھم ولرو. څیړنېمعمولاً داښھ وي چھ د 

د تطبیقاتو اضافی سمنارونھ اخستل د محصلانو پھ  :(Null hypothesis)منتفیھ فرضیھ 
 .نلريزده کړه اغیزه 

د تطبیقاتو سمنارونھ اخستل د محصلانو پھ  :  (Alterative Hypothesis )متبادلھ فرضیھ
 زده کړه مثبتھ اغیزه لری.

یو  یعنېچھ موږ ئې څیړو سره یوشان دي  مقسمېمنتفیھ فرضیھ دا وړاندوینھ کوی چھ ھغھ 
ګورو چھ سره  مقسمېډول مقسمھ ده. د فرضیی ازمویل دامعنی لری چھ موږ دھغی دوه 

چھ د تطبیقاتو ورزیاتول د لکچرونو  کیږي، نو معنی ئې دا ويیوشان دي او کھ سره یوشان 
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ترتیب بھ منتفیھ فرضیھ منو (قبلوو).  پدېاو  نلريترڅنګ د محصلانو پھ زده کړه کوم تاثیر 
ړ د اعتبار و لھ مخې احصایېبرعکس کھ د مقسمو تر منځ تفاوت موجود وي او دغھ تفاوت د 

د منتفیھ فرضی د ردولو پھ  یعنې ،کېصورت  پدېوي، نو موږ بھ منتفیھ فرضیھ ردوو. 
 دا سوال پیداکیږی چھ: آیا موږ متبادلھ فرضیھ قبولھ کړه؟  ،کېصورت 

 م ھم باید وپیژنو.یچھ دغھ سوال تھ ځواب ورکړو، یوشمیر نور مربوط مفاھ ېلد ېمخک

 
 (Operational definition) تعریفونھ يعملیات

یو مجرد تصور وي او د څیړنو لپاره   (Concept)وه، مفاھیم  ېلکھ چھ مخکی مو یادونھ کړ
: زده کړه د زده کړی لاستھ کېمفاھیم باید عملیاتی تعریف ولری. مثلاً پھ پورتھ مثال 

او  راوړنی، زده کړه زیاتیدل، ښھ کیدل، پھ زده کړه تاثیر لرل یا نھ لرل او نور څھ معنی لری
 څنګھ ئې اندازه کوو؟.

موږ مجبور یو چھ دا وټاکو چھ زده کړه بھ پھ څھ شی او څنګھ اندازه  کېمثال  يپھ پورتن
کوو. مھمھ خبره داھم ده چھ کھ موږ یو مفھوم اندازه کوو نو دغھ د اندازه کولو وسیلھ باید د 

کھ بل څوک وغواړی چھ دغھ وسیلھ وکاروي ھم باید عین نتیجھ تر  یعنې. وياعتبار وړ 
 کیدای شي یو مفھوم دی او » زده کړه« کېلاسھ کړی. زموږ د پورتنی مثال پھ صورت 

 ورباندېزده کړه  چې ويکورنی وظیفی اجرآ، او یا ھم  امتحان یوه وسیلھ د صنفی فعالیت، 
زده کړه ئې  یعنېیو سی ( نمرېې لوړی اندازه کړو. د صالح ھدف دا دی چھ محصلان ئ

د محصلانو د زده کړی د اندازه کیدای شي  نمرېامتحان  %20زیاتھ شی یا ښھ شی)، نو د 
 کولو لپاره یو ښھ متقارب شاخص وي.

مستقل او یا ھم تابع وي. کیدای شي : لکھ چھ مخکی مو وویل متحول (Variables)متحولین 
 بھ : کېزموږ د مثال پھ صورت 

 دی. نمرېد محصلانو د شل فیصده امتحان  :(Dependent variable)تابع متحول 

لکچر او لکچر او  یوازې ( طریقېد تدریس  :(Independent variable)مستقل متحول 
 تطبیقات).

دغھ  کھ چیرې ):One tileاو  Two tile predictionدوه طرفھ وړاندوینھ (و یو طرفھ ا 
لکچر او لکچر جمع تطبیقات) سره یوشان وي، نو معنی بھ ئې داوي چھ  یوازې ( مقسمېدوه 

کوم  کېپھ لکچر د تطبیقاتو ورزیاتول د درسی میتود پھ حیث د محصلانو پھ زده کړه 
ترتیب بھ موږ منتفیھ فرضیھ قبلوو. خو  پدېلری،  ورباندېزیاتوالی نھ راولی او کوم تاثیر نھ 
وړ تفاوت ولیدل شی نو بیا بھ څھ کوو؟ آیا متبادلھ فرضیھ بھ کھ د دغو مقسمو تر منځ د اعتبار

منو؟ متبادلھ فرضیھ داسی وه چھ: د تطبیقاتو سمنارونھ د محصلانو بھ زده کړه مثبتھ اغیزه 
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د  باندېھ تابع یا  غیر مستقل متحول ھ دوه شیان بیانوی: یو داچھ موږ پلری. متبادلھ فرضی

 یعنېمستقل متحول د اغیزی وړاندوینھ کوو. دوھم داچھ د دغی اغیزی جھت بھ څنګھ وي؟ 
 لومړی داچھ اغیزه لری کھ نھ؟ او دوھم داچھ څھ ډول اغیزه لری (مثبتھ کھ منفی؟) 

 .کیږيتوګھ توضیح  لاندېپھ  کېمثال  يپھ پورتن نقطېدغھ 

 یوازې پھ لکچر( چې ېچھ د تدریس ھغھ طریقھ (مستقل متحول) چیر يصالح وړاندوینھ کو
لکچر مقسمھ) برسیره تطبیقات ھم پکی وي (د لکچر او تطبیقاتو مقسمھ) یو مثبت تاثیر لری 

 پدې. يزیاتیږ )نمرېامتحان  (زده کړه زیاتوی) او د محصلانو زده کړه (تابع متحول= د
خوا د  ېزیاتیږی(یا کمیږی). لھ بل یعنې، یھ دجھت یو طرف ېد ھغھ د وړاندوین کېصورت 

زیاتیږی  -دوه طرفھ وړاندوینی معنی داده چھ موږ نھ پوھیږو چھ مقسمھ بھ کومی خواتھ ځی 
شکل  لاندې. (د کیږيمنحنی ښی خواتھ او کھ چپی خواتھ  مقسمېد نورمال  یعنېکھ کمیږی 

 پھ شان) 

 
د تطبیقاتو نھ تاثیر، ښی خواتھ وړل شوی (تور رنګ) مقسمھ  ۍمنځن کېګراف  يپھ پورتن  

د منفی تاثیر پھ  (اسمانی رنګ) د مثبت او کیڼی خواتھ وړل شوی یې(سور رنګ)  یې 
 . کیدای شي صورتونوکی د متوقعھ مقسمو اشکال

 پھ شان وه: لاندېوای نو زموږ متبادلھ فرضیھ بھ د  ېکھ صالح دوه طرفھ وړاندوینھ کړ

 ھ زده کړه اغیزه لری.د تطبیقاتو سمنارونھ د محصلانو پ :(H1)متبادلھ فرضیھ 

 .يجھت ټاک ېوینندکلمھ د وړا ”د مثبت “پھ بلھ ژبھ 

 ي، ځکھ چھ اضافيمعنی ښکار ېکول ب ېد دوه طرفھ وړاندوین کېکھ څھ ھم پھ پورتنی مثال 
خو منفی اغیزه  ،ولرينارونھ بھ یا خو ھیڅ اغیزه ونلری او یا بھ مثبتھ اغیزه یمیس يتطبقات

بھ یا سره یو شان وي او یا بھ د تطیقاتو مقسمھ زیاتھ وي (ښی  مقسمې یعنېنشی لرلای. 
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او معنی ھم  ويضرورت   ېد دوه طرفھ وړاندوین کې). اما بیا پھ ډیرو مواردو ويخواتھ بھ 
اضافی تطبیقاتی سمنارونو پھ ځاي د تدریس یو نوی تجربوی میتود پھ  لری، مثلاً کھ صالح د 

آیا دغھ نوی میتود بھ د محصلانو زده کړه زیاتھ کړی یا  چې ويکار یوسی، نو معلومھ بھ نھ 
 مثبتھ او کھ منفی اغیزه بھ ولری او یا بھ ھم ھیڅ اغیزه ونلری. یعنېکمھ ؟ 

 
تھ ورسیږو چھ منتفیھ  ېمر حل ېکلھ چھ موږ د :(Significance Level)د اھمیت سطحھ 

کړو نو بیا متبادلھ  فرضیھ قبولھ کړو او یا ئې رد  ردکړو او کھ ئې  قبولھ او یا ردفرضیھ 
 یعنې. ياړه لر پورې ردولو او یا قبلولو د شدت پھ سطحیکړو. دغھ ډول تصامیم بھ مو د 

معنی داوی چھ د شک لرلو  وو. ددېه یوه فرضیھ ردو او یا قبلداچھ موږ پھ څومره شدت سر
 یا باور لرلو د اھمیت درجھ مو څومره تعیین کړیده.

 
د دي احتمال  یعنې، ويد احتمال پھ اړه  (Statistical significance)اھمیت  احصایوي

 د موږزچھ څومره بھ یوه نمره محض د یوه چانس لھ لاری اخستل شوی وي؟ پھ بل عبارت 
، وينا ممکن  یېد چانس  چېموږ د ھغھ احتمال پیدا کوو  چې ويعنی دا ماھمیت  احصایوي

لھ بلی  لھ مخېیوه مشاھده بھ د چانس  چې  نلريپھ دومره باور سره بھ دا  امکان  یعنې
 .ويسره ګډه  مشاھدې

سره  مقسمېتحلیل دا راتھ وښیئ چھ دغھ دوه  احصایويکیدای شي  کېزموږ پھ پورتنی مثال  
یوشان دی او کوم تفاوت پکی نشتھ، نو موږ بھ د دغی نتیجی پھ اساس منتفیھ فرضیھ ردوو. 

 اما بیا ھم وایو چھ موږ څومره اعتماد لرو چھ د دغو دوو مقسمو تر منځ تفاوت نشتھ؟ 

صحت یا نھ «ھر څومره چھ د اعتماد (باور) سطحھ لوړه تعین کړو یا پھ بل عبارت د 
 کې احصائیھ. پھ ويه وي، ھمدومره بھ مو نیول شوی تصمیم درست تقاضامو لوړ» صحت

 5 کېمشاھدو  100کھ پھ  یعنېلږ چانس د منلو وړ وي، دې او تر  %5کھ چیرېمعمولاً 
ونھ لیدل شی، نو منتفیھ فرضیھ نھ ردوو. بر  کېبھ دوھمھ مقسمھ  مقسمېد یوی  مشاھدې

) نو موږ بھ متفیھ فرضیھ رد وي کې 100یا ډیر ځلی پھ  6عکس کھ چانس زیات وي او ( 
 کړو.

ھم وټاکو. څومره چھ د  (%1)  یعنې  0.01 یا (%4) یعنې 0.4د اھمیت سطحھ کیدای شي 
 د قیق یو. کې، ھمدومره بھ پھ تصمیم ويباور سطحھ زیاتھ 

یا (یا  95تحلیل راتھ ووائي چھ پھ احصایوي کھ چیرې د منتفیھ فرضیو قبلول او یا ردول:
سره یوشان دي او تفاوت پکی نشتھ، نو موږ منتفیھ فرضیھ  مقسمې) باور سره دغھ دوه 99%

د اعتماد پھ یوه معیینھ سطحھ تفاوت  مقسمېقبلوو ( یا لږ تر لږه نھ ئې ردوو). خو کھ دغھ دوه 
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سره ولری، نو بیا مجبور یو چھ متبادلھ فرضیھ یا رد کړو او یا قبولھ کړو. پدغسی صورت 

 “او کھ  ”یو طرفھ“اړه لری چھ موږ  پورې پدېتبادلی فرضی ردول او یا قبلول د م کېحال 
لری او » تاثیر« وړاندوینھ کړی وه. پھ بل عبارت آیا موږ ویلی وو چھ تطبقات  ”دوه طرفھ

 .کیدای شيښھ واضح  کېشکلونو  لاندېلری. پورتنی بحث پھ » تاثیریا منفی مثبت «کھ 

یوه طرفھ وړاندوینھ (مثبتھ یا منفی اغیزه) او پھ ورپسی دوھم  کېاول او دوھم شکل  لاندېپھ 
 .کیږيدوه طرفھ وړاندوینھ ښوودل  کېشکل 

 

 

 
 :موږ کھ چیرې

 a یو طرفھ ((One tailed) وي ېوړاندوینھ کړ: 

bده ( یا  ېتلل ېتطبقاتو مقسمھ) پھ مطلوب لور وي چھ زموږ مقسمھ (د ې) وړاندوینھ مو کړ
 او یا مو: :لویھ او یا کمھ شویده)

Cاعتماد پوره  یويئاحصانتیجھ  ېلاستھ راغل باندې (%95)  سطحھ ې) د باور پھ ټاکل شو
 د احصایي د قوانینو سره سم د اعتماد وړده.  یعنې يکو

او یا د اعتماد پھ معینھ  ينو بیا متبادلھ فرضیھ قبلوو. اما کھ د مطلوب جھت سره مغایرت ولر
 . ئشکل وګور لاندېسطحھ د اھمیت وړنھ وي، نو بیا ئې ردوو. 

 
 



                                                   احصایوي مفاھیم او احصایوي محاسبې                 | 149 |

 

 
ن نھ یو چھ ی، معنی ئې داسی ده چھ موږ مطمئويموږ دوه طرفھ وړاندوینھ کړی  کھ چیرې

عامل بھ مثبت او کھ منفی اغیزه ولری (د پورتھ شکل پھ شان). پھ بل عبارت نھ پوھیږو چھ 
د  .او کھ خرابی يکړ ېښ ېلاستھ راوړن ېتطبقات بھ د محصلانو د زده کړلھ لکچر سره 

( ښی کوي قاتو اضافھ کول بھ زموږ مقسمھ کوم جھت تھ بی ځایھ یپھ ژبھ د تطب احصایې
 د دېھ بھ موږ تھ مطلوب وي. ن انجامو ترتیب سره د واړه پدېخواتھ او کھ چپی خواتھ) 

او یا لږ نتائج د ورسره مقایسھ  %5) مقسمې( د تطبقاتو  مقسمېچھ زموږ د لري مجاز 
د اشتباه چانس دوه  کېپھ واقیعت  وي) څخھ راغلی مقسمېلکچر  یوازې ( مقسمېکیدونکی 

چانس منلای شو چھ پھ واقیعت  %2.5 یوازې توګھ موږ  پدې. کیږي %10 یعنېچنده کوی 
 ترتیب سره کھ موږ: پدې. کیږي %5 کېدواړو انجامو  %2.5 کې

a( وي ېدوه طرفھ وړاندوینھ کړ، 
b( يکھ پھ معینھ سطحھ نتیجھ د اعتماد وړو ، 
ور زیاتول د  ”تطبقاتو “د  باندېویلای شو چھ پھ لکچر  یعنېنو موږ متبادلھ فرضیھ منو،  

کومی خواتھ  یېاغیزه لری. ھمداراز ویلای شوچھ جھت بھ  باندېمحصلانو پھ زده کړه 
 مثبتھ اغیزه لری .  یعنې،وي

 

 د اشتباه کولو انواع

، دا ځکھ چھ پھ حقیقت سره وکلمات استعمالو “ردولو  “او  ”قبلولو“معمولاً د  کېیھ ئپھ احصا
منتفیھ فرضیھ رښتیا ده کھ  “نشو ویلای چھ  یعنېنشو ویلای او نھ پوھیږوچھ واقعیت څھ دی. 

فرضیو پھ  ترتیب سره د پدېشو.  ”ردولای ”ھم یېاویا  ”قبلولای “بلکھ یایی  “غلطھ ده 
 کېجدول  لاندېموږ دوه ډولھ غلطی کولای شوچھ پھ  لھ مخې احصایېازمویلوکی د 

 ښکاری:
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 د منتفیھ فرضی ماھیت:

    غلطھ  رښتیا 

 صحیح تصمیم نیونھ  )لومړی ډول غلطی (اشتباه منتفیھ فرضیھ ردول

 ول غلطی (اشتباه)دوھم ډ صحیح تصمیم نیونھ  منتفیھ فرضیھ نھ ردول

 
 منطقي لاندېد تو ضیح لپاره   طریقې يوایی چھ ډیر کالھ پخوا د یو فیلسوف لخوا د علم

. ديعبارات لیکل شوی او تحلیل شوی وو. لھ دغو محدود شمیر میلو څخھ یوڅویی سپین رنګ 
 اکثر میلی سپین رنګھ دی. کېبکس  پدې

 .وينو: غالباً دغھ میلی لھ کوم بل بکس څخھ را اخستل شوی 

منطق د  کېلھ ئمس پدېپورتنی عبارت یو فرضی استنتاج دی او نوموړی فیلسوف 
 احتمال پھ ځای کارولی دی.

ډول اشتباه د ترسره کولو احتمال   يد پورتھ جدول پھ شان د لومړ کېپھ ازمویلو  ېد فرضی
د ټیست (ازموینی) لپاره د اھمیت نظری  (∝). دغھ ډول احتمال کیږيسره ښوول  (∝)پھ الفا 

 0.01 =∝او  0.05 =∝معمولی قیمت  ∝. لکھ چھ مخکی مو وویل چھ د کیږيسطحھ بلل 
چھ موږ د فرضیی پھ  کیږي)  ھغھ احتمال تھ ویل ∝. د ټیسټ د اھمیت احتمال (کیږيټاکل 

 : یعنېلومړی ډول اشتباه وکړو  کېازمویلو 

 ∝( د لومړی ډول غلطی کولو احتمال)= 

 ∝)= وي» رښتیا«ھغھ  کېکړو پداسی حال » رد« (H0)(احتمال ددی چھ منتفیھ فرضیھ 

 ∝= وي»غلطھ«(H1)چھ متبادلھ فرضیھ  کې کړو، پداسی حال» رد« H0 چې د دې(احتمال 

 لی چھ:بو (β)د دوھم ډول غلطی د ترسره کیدو احتمال بیتا 

 

 βډول غلطی د کولو احتمال)=  ( د دوھم

 β) = ويدروغ  H0  چې کېحال  ېنکړو پداس» رد« H0(احتمال د دي چھ  

 β)  = ويرښتیا  H1  چې کېحال  ېرده نکړو پداس H0(احتمال د دي چھ 

ازموینھ) څومره  ېفرضی د لومړی او دوھم ډول غلطی کولو احتمال دا راتھ وائې چھ ټیسټ (د
 ښھ ده. څومره چھ دغھ احتمال کوچنی وي، ھمدومره بھ فرضیھ ازموینھ ښھ وي.
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ھغھ ساحھ ده چھ د  (Critical region)ساحھ  يیا بحران (Rejection region)د نفی ساحھ 
احصائیھ پیدا اود  ھمطلوبکھ ، ځکھ چھ کیږيټاکل  نېخاص ډول مقسمو څخھ پھ ګټی اخست

چھ فرضیھ رد او یا قبولھ  کیږينو بیا تصمیم نیول  يقیمت سره مقایسھ ش لھ ېساح يبحران
 کړو.

 
  طریقېفرضیو د ازمویلو  یويئاحصاد 

 دي: ېمعمول طریقېدوه  کې احصایېد فرضیو د امتحانولو لپاره بھ 

 کلاسیکھ طریقھ .1
 قیمت طریقھ د  Pد  .2
مو  کېچھ پھ مخکی  کیږيد ھغو فارمولونو څخھ کار اخیستل  کېپھ کلاسیکھ طریقھ  .1

وکړ تر ھغھ وروستھ امتحانول او احصائې محاسبھ او د جدولو څخھ د ھغو لھ  ورباندېبحث 
 .کیږيقیمت سره مقایسھ 

او د  کیږياحتمال محاسبھ  يفرضیی د درستوالمنتفیھ  د  کېپھ طریقھ د قیمت  pد       .2
قیمت لھ    pد  کھ چیرې .کیږيڅخھ تر لاسھ او ور سره مقایسھ  نمونېقیمت لھ  احصایېھغی 

α  نو منتفیھ فرضیھ ردوو. برعکس کھ د   ويڅخھ وړوکیp   قیمت لھα  نو  ويڅخھ لوی
 منتفیھ فرضیھ قبلوو. 

د جمعیت د یوه پارا میتر اویا دوو پارا میترونو پھ ھکلھ تر سره کیدای شي د فرضیو ازمویل 
 �𝑋𝑋اوسط  یعنېاحصائې  نمونېمو د  لھ مخېموږ یوه نمونھ ولرو او د ھغی  کھ چیرېشی. 

او غواړو چھ دا وازمایو چھ آیا د تر لاسھ شویو  ويتر لاسھ کړی  (S)انحراف  معیاري
 .ويبھ د جمعیت اوسط تر یو معین حد لوړ او کھ کم  لھ مخېاحصائیو 

 دری حالتونھ لرو: کېصورت  پدې

 . یمعلوم د (ƃ)د جمعیت وریانس  .1
 .(n>30)اندازه لویھ ده  يخو نمونھ پھ کاف  ید جمعیت وریانس مجھول د .2
 . (n<30)د جمعیت وریانس مجھول ده اما نمونھ کوچنی ده  .3

 احصایويواړو حالتونو لپاره د مناسب  ېدر يد پورتن کېفصل د معلوماتو پھ رڼا  يد مخکین
 .یټسټ ټاکل زموږ لومړی قدم د

وریانسونو او  يټسټ یا د مساو Zد   حالاتو لپاره بھ موږغسې مو ولوستل د  ېلکھ چھ مخک
مناسب ټسټ ټاکو. بیا نو د ایکسل لھ پروګرام څخھ پھ استفادی  tیا غیر مساوي وریانسونود 

 قیمت پیداکوو. Pسره د 
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  µ=µ0  یعنېنو موږ منتفیھ فرضیھ،  (∝>P) ويتر قیمت کوچنی  (∝)قیمت د  Pد  کھ چیرې

 ئې نھ ردوو.نو بیا ،  وي  (∝<P)کھ   یعنېردوو او کھ نھ 

نو پورتنی دوھم اویا دریم  وينھ  کېمعمولاً د جمعیت د وریانس پھ ھکلھ معلومات پھ لاس 
 .ويصورتونھ معمول 

  ، نو موږ د وياو یا ور څخھ زیات  ۳۰د تجربو یا مشاھدو شمیر  یعنې، وي n>30 کھ چیرې
z  ،د  یعنېلھ ټست څخھ کار اخلوz  څخھ پیداکوو رابطې لاندېقیمت لھ  : 

𝑍𝑍 =
𝑋𝑋 � −  µ0
𝑆𝑆 √𝑁𝑁⁄

 

  یعنېلھ ټسټ څخھ کار اخلو  tنو بیا د  n<30او کھ 

𝑇𝑇 =
𝑋𝑋 � −  µ0
𝑆𝑆 √𝑁𝑁⁄

 

د مشاھدو لھ ارقامو څخھ مو د پورتھ  نمونېد  چېقیمتونھ   tاو  Zد  کېپھ دواړو صورتونو 
نو ولھ جدول  tاو   Zد  یېقیمتونھ  يفارمولونو پھ مرستھ تر لاسھ کړل، نو بیا دغھ ترلاسھ شو

 او یا ھم   α= 0.05) ( یعنېت ،ماو د  بحرانی وضع شوی قی  ېد استقلالیت د درجڅخھ 

)α= 0.01    .پھ تناسب پیدا کوو او بیا  فیصلھ کوو   ( 

 

  (µ1 - µ2)ازمویل  ېد دوو اوسطونو تر منځ د فرضی
اول وګورو چھ ھغھ باید کولو لپاره موږ  يد دوو اوسطونو ترمنځ د تفاوت پھ ھکلھ د نتیجھ ګیر

نمونھ مستقلی او کھ غیر مستقلی  د  چھ دغھ دوه اوسطونھ ورڅخھ تر لاسھ شوی دی نمونې
و څخھ د ترلاسھ نمونھ ګیرید مستقلو  کېبحث  لاندېپھ طریقھ تر لاسھ شوی دی. پھ  ګیري

 .کیږي وړاندېوو اوسطونو د تفاوت پھ ھکلھ د فرضیو ازمویل شویو د

دری  لاندېکیدای شي د دوو مستقلو نمونو څخھ د ترلاسھ شویو اوسطونو د مقایسی لپاره ھم 
 : ويصورتونھ 

 د ھغو جمعیتونو وریانسونھ چھ دغھ دوه اوسطونھ ورڅخھ ترلاسھ شوی معلوم دي. .1
 دي. ېکافی لوی نمونېخو دي د جمعیتونو وریانسونھ مجھول  .2
 وړی دي. نمونېد جمعیتونو وریانسونھ مجھول دي، خو  .3

پھ دوھم او  یوازې د دو اوسطونو د مقایسی پورتنی لومړی صورت ھم ډیر معمول نھ وي، نو 
 دریم صورت بھ ئې و غږیږو.
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او د جمعیتونو وریانسونھ مجھول  (n≥30) ويفوق العاده لویی  نمونې کھ چیرې دوھم صورت:
څخھ کار  مقسمېلھ  Zد  ،مو ولوستل کېو د تخمین پھ مخکینی فصل نو لکھ چھ د حدود وي

 : یعنېاخل، 

𝑍𝑍 =
(𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) − (µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�𝑆𝑆1
2
𝑙𝑙1� + 𝑆𝑆22 𝑙𝑙2�

 

 لپاره کار اخلو. محاسبېمتحول د قیمت د  Z) څخھ د  𝑆𝑆22او  𝑆𝑆12د نمونو لھ وریانسونو(  یعنې
 

نو  (n<30) ويکوچنی  نمونېاو  ويد جمعیتونو وریانسونھ مجھول  کھ چیرې دریم صورت:
  (T)مو ولوست) کاراخلو او د  کېصل وریانس لھ تصورڅخھ ( چھ پھ مخکی ف بیا د مشترک

 : یعنېڅخھ کار اخلو،  مقسمېلھ 
2= 𝑺𝑺𝑷𝑷𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝒑𝟐𝟐 = (𝒏𝒏𝟏𝟏−𝟏𝟏)𝑺𝑺𝟏𝟏

𝟐𝟐+(𝒏𝒏𝟏𝟏−𝟏𝟏)𝑺𝑺𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝒏𝒏𝟏𝟏+𝒏𝒏𝟐𝟐−𝟐𝟐
ƃ 

 او

𝑇𝑇 =
(𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) − (µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�
1 𝑙𝑙1� + 1 𝑙𝑙2�𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃

 

امتحان د  ينجونو د کلن  ۳۵۰ھلکانو او ۵۰۰د  ود غزنی د ښار د لیسو د  دولسم ټولګیمثال :
محاسبھ او تر لاسھ  یې احصایې لاندېاو شوي کتل  کېش کال ـ ھ ۱۳۹۰پھ  نمرې ریاضي

څھ  یعنې؟ وشوی دی.   د جنکیانو او ھلکانو د  اوسط نمرو پھ ھکلھ څھ ډول قضاوت کولای ش
 څخھ را اخیستل شوی).  ېلھ رسال ي( د یو محصل د ماستر   اخستلای شو؟ ځینېنتیجھ 

  .دي يښودل شو کېجدول  لاندېپھ  یې احصایې توصیفي 
 نمرېد دولسم صنف د ھلکانو او جنکیانو اوسط   کېپھ ښار  يش کال د غزن ۱۳۹۰جدول: د 

 تعداد د شاګردان جنسیت
اوسط 
 نمرې

 معیاري
 انحراف

 ۱۰ ۴۶ ۵۰۰ ھلکان
 ۱۳ ۳۸ ۳۵۰ نجونی

 ۱۳ ۴۱ ۸۵۰ ټول

 جنکیانی. n2=350ھلکان او   n1=500:ید نمونو حجم فوق العاده زیات دوینو چھ : 

 



         |154| ازمویلفرضیې 

 
  ھلکان جنکیانی

350 500 N 

38 46 𝑿𝑿� 

10 13 S 

. کھ لھ ایکسل څخھ کار واخلو نو د  يمقسمھ لر Tسټ څخھ کار اخلو چھ د لھ ټ Zنو پھ اسانی د 
 قیمت پیداکوو.  Pپھ سطحھ د  0.05 = ∝

 µb = µgمنتفیھ فرضیھ مو داوی چھ : 

 µb> µgمتبادلھ فرضیھ بھ مو داوی چھ :     

 ندوینھ).یو جھتھ وړا یعنې(یوطرفھ ازمویل 

تر جنکیانو لوړی دی، اما  نمرېواضح ښکاری چھ د ھلکانو اوسط  لھ مخې نمونېکھ څھ ھم د 
د اھمیت وړ  ) α (0.05 =عتماد پھ یوه سطحھ ائې لھ نظره د انھ پوھیږو چھ دغھ تفاوت د احص

 تفاوت دی کھ نھ دی؟ یا پھ بل عبارت دغھ تفاوت د اھمیت وړ دی کھ نھ؟.

د ھلکانو او جنکیانو د نمرو اوسطونھ او وریانسونھ ندی راتھ  یعنېدوھم داچھ د جمعیتونو  
ل څخھ د دغھ دوو بھ ئې ګورو. لھ ایکس لھ مخېد اوسطو او وریانسونوو  نمونېمعلوم او د 

قیمت ډیر کوچنی دي. لھ دغھ ځایھ منتفیھ  Pپیداکوو چھ د  لھ مخېنمونود اوسطونو د مقایسی 
 وایو چھ دغھ دوه اوسطونھ سره مساوی ندي.  یعنېردوو،  µb = µg یعنېفرضیھ 

 

 :وګورئمثال ھم د کم شمیره نمونو لپاره  لاندې

 ادعا امتحان کړی.) µb ≠ µgدوو اوسطونو د نھ مساویتوب ( لاندېمثال: د 

  لومړی جمعیت دوھم جمعیت

15 15 N 

14.2 15.3 𝑿𝑿� 

3.5 3.2 S 

لھ ټسټ  Tنمونو د  ود دو n<30فرض کوو چھ د جمعیتونو مقسمھ نورمال وي، نو وینو چھ 
 کار واخلو.بھ څخھ 
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 µ1  یعنې(دوه طرفھ ټسټ)    H1: µ 1≠ µ2متبادلھ فرضیھ:  H0: µ1 = µ2منتفیھ فرضیھ  .1

 او یا لوی  دی. ړ دیویا و µ2تر 
(استقلالیت درجھ) لپاره بھ د دوو  V = n1+n2-2 =  28وبولو، نو: د  0.05 =∝کھ  .2

 پیداکړو چھ :  کېقیمت پھ جدول  tطرفھ امتحان لپاره د 

 𝑇𝑇∝
𝑉𝑉�

= 𝑇𝑇0.025,28 = 2.048 او   −𝑇𝑇0.025,28 = 2.048 

 فارمول څخھ پیداکړو: لاندېټسټ احصائیھ بھ د  Tد  .3

𝑇𝑇 =
(𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) − (µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�
1 𝑙𝑙1� + 1 𝑙𝑙2�𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃

 

𝑆𝑆𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃𝑃2 =(𝑛𝑛1−1)𝑆𝑆12+(𝑛𝑛2−1)𝑆𝑆22

𝑛𝑛1+𝑛𝑛2−2
 

 T= 0.898او پیدا بھ کړو چھ : 

مو د  کېدغھ محاسبھ شوی قیمت د ھغھ لھ ھغھ قیمت څخھ چھ پھ جدول  (T)ګورو چھ د  .4
∝

2� =  :یعنېلپاره  ترلاسھ کړ، کوچنی دي،  V= 28او  0.025

𝑇𝑇0.025,28 = 2.048 > T = 0.898 

 نو فیصلھ کوو چھ منتفیھ فرضیھ  نشو ردولای.  .5
ƃ12 کھ چیرېاو ویلای شو چھ: د دغو دوو جمعیتونو اوسطونھ سره یوشان دي.  .6 ≠  ƃ22 ،

ټسټ څخھ کار  د Tنو بیا ھم موږ د  ويکھ د جمعیتونو وریانسونھ سره مختلف  یعنې
 اخلو، خو د دوو مختلفو استقلالیت د درجو لپاره.

چھ د جمعیتونو وریانسونھ معلوم نھ وي، نوبیا لھ یوه بل کیدای شي یو دریم حالت ئې داسی 
د  کېپھ ټسټ  (Welch)، د ویلچ کیږيټسټ ئې بولی کار اخستل  (Welch)ټسټ څخھ چھ د 

T  :قیمت عبارت دي لھ 

𝑇𝑇 =
(𝑿𝑿� − 𝒚𝒚�) − (µ𝟏𝟏 −  µ𝟐𝟐)

�
𝑆𝑆12 𝑙𝑙1� + 𝑆𝑆22 𝑙𝑙2�

 

لھ ھغی درجی څخھ کار  (n2-1)او  (n1-1)د ټسټ څخھ د استفادي پھ صورت د  Welchخو د 
 کوچنی وي. کېاخلو چھ پھ دوی دواړو 
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پورتنی محاسبات ټول د ایکسل د پروګرام پھ مرستھ تر سره کولای شو او د مغلقو محاسبھ کولو 
کار ئې کمپیوتر اسانھ کوی. اما د محقق لپاره پھ پورتھ مسائلو پوھیدل پھ کار دي تر څو 

 .لھ کوم ټسټ څخھ باید کار واخلی کېھ وکړوچھ پھ کوم صورت کمپیوټر تھ لارښوون

 
 د ایکسل لھ پروګرام څخھ د فرضیو د ازمویلو کار اخیستل 

دي. د ایکسل پھ  يکول ډیر اسانھ کړ ترسره د محاسباتو يتکنالوژ ېلھ ښھ مرغھ چھ معاصر
تمرین  محاسبې ېد مطلوب کېاو بیا د قوماندی پھ لست  Function, Formulaد  کېپروګرام 

 درتھ وښود. ېخو مو مخک

محاسبو لپاره  احصایويانټرنټ تھ لاس رسی ولری نو د ایکسل لھ پرواګرام څخھ د  کھ چیرې
د ویډویی مثالونو  کې Youtube.comډیر مرستندوی مواد پیداکولای شی. یوه طریقھ ئې پھ 

سبو صورتونو لپاره لری. د ټسټ مختلف ډولونھ د منا tلیکل او لوستل دي. د ایکسل پروګرام د 
داوي چھ ایکسل پروګرام تھ لارښوونھ وکړی چھ موږ کوم ډول ارقام  یوازې څیړونکی وظیفھ 

د مطلوبی د  لھ مخېقیمت د ارقامو  pلرو نو کوم ډول ټسټ پھ کار وو. د ایکسل پروګرام د 
د ھغھ لھ قیمت سره د مقایسی لھ لاری پیداکوی اود  کېاو پھ مربوطھ جدول  محاسبېاحصائې د 

P  .قیمت راکوی                                                                                                  
احتمال لری چھ زموږ منتفیھ فرضیھ بھ رښتیا  %4نو دا معنی چھ  وي P = 0.04کھ           

احتمال لری چھ زموږ منتفیھ  %20چھ لري وي نو دا معنی  P=0.2. کھ درستھ وي یعنې
 فرضیھ بھ رښتیا  وي.

چھ زموږ منتفیھ فرضیھ رښتیا یا درستھ ده. پھ معمولی توګھ کھ  راکوي احتمال  د دېقیمت  Pد 
P<∝ ) پیداکړو چھ: کھ چیرې( بحرانی ساحھ) وضع کوو)، نو  0.05=∝معمولاً  چې 

 P<0.05  نو: وایو چھ موږ منتفیھ فرضیھ ردوو. برعکس کھ ،P≥0.05  نو مو منتفیھ فرضو
 یا منو.  قبلوو

، پس (P>0.05) چېنو دا  ،دی P = 0.6او پیداکړو چھ H0: µ1 = µ2مثلاً کھ منتفیھ فرضیھ مو 
 کېپھ دغو اوسطونو  یعنې،  µ1 = µ2اعتماد سره منتفیھ فرضیھ منو، او ویلای شو چھ  %95پھ 

د ټسټونو  tد  کېچھ پھ درب TTestفرق نشتھ. ھمداراز د کمپیوټر د ایکسل د قوماندی د لست 
 مختلف ډولونھ ھم ښودل شوی وي.

او  ېایشار ېاخیستن ېڅخھ د ګټ رستومد ایکسل لھ  چېیو مثال در کړل شوی  یې لاندې
 ترلاسھ کولای شی. ېپک ېلارښوون

د یوی لیسی د دوولسم  الف او ب د صنفونو د شاګردان د کلنی ازموینی ریاضي  نمرې  مثال:
 را  کړل شوي ، غواړو چې د دوی د نمرو  اوسطونھ سره مقایسھ کړو  .
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  TTEST(B6:B15,C6:C18,2,3)=د ټی ټیسټ لپاره پھ یوه حجره کی لیکو: 

) د ھغو دوو 2وړاندوینی پھ صورت کی (د دوه طرفھ )  ۳د ټی دریم ډول ټیست  ( « :یعنی
ټیسټ  tلیکل شویدی د  یی ارقام کی پھ ستونونو  C6:C18او  B6:B15د  چی متحولونو لپاره

  ».محاسبھ کړه
 د ایکسل څخھ  د کار اخیستنی لپاره پھ لاندی ډول قدمونھ اخلو: 

. د ھر یو ستون و ستونو کی لیکوړونو د شاګردانو نمری پھ دوو ځانګ: د الف او ب صنفاول
پھ دربچھ  Functionاو   Formulaلپاره شمیر ، اوسط او معیاری انحراف د پیداکولو لپاره د 

لھ قوماندو څخھ کار اخلو او د ھر   Sted ,Average Count  د د قوماندی پھ لست کیکی 
داسی ښیی چی دغھ  16.4لوړ قیمت یعنی  معیاری انحراف د  . ستون پھ پای کی یی کیکاږو

 نمونی پھ یو بل کی سره شریکی ښکاری نو سره مساوی وی.

کی یی وګورو. اول یوه فرضیھ ټیسټ پھ اما موږ غواړو چی د احصایی د ازمویلو  دوھم:
 وو. جوړ

 چی: دغھ دوه اوسطونھ سره یو شان دی، یعنی :  داسی ویلاً مومعمنفیھ فرضیھ  :دریم 

Ho: µ1= µ2 

Group A Group B
80 80
85 85
60 70
70 85
95 75
55 85
80 75
95 80
60 75
50 80
 95

75
80

Std     16.4     6.5

N        10        13
Aver   73        80.0
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قومانده پیداکوو او کیکاږو  TTESTلست کی د  پھ   Functionبیا د   Formula د :څلورم

 یې. نو لاندی شیان بھ راښکاره شی.

Array1  : .یعنی د ارقامو لومړی ګروپ نشانی کوو 

: Array2 .یعنی د ارقامو دوھم ګروپ نشانی کوو 

 Tail      : ًلیکو. پکی 2یعنی یو طرفھ او کھ دوه طرفھ وړاندوینھ معمولا 

Type  : پکی لیکو او بالاخره د ھو بټن  3 –ټیسټ ډول: معمولاً دری ډولھ وي د یعنی د ټی
  .(تکمھ) کیکاږو او یو اعشاری عدد بھ و لیکل شی

 قیمت دی د کوم لھ مخی چی موږ منتفیھ فرضیھ ردوو یا یی منو. (p)دغھ عدد د احتمال 

ډیر لوی دی. نو فیصلھ کوو چی  0.05دی چی تر   0.2وینو چې د احتمال پیداشوی عدد  پنځم:
فیصده  95موږ منتفیھ فرضیھ نھ ردوو ، یعنی وایو چې دغھ اوسطونھ د احصایې لھ مخې پھ 

 وړ تفاوت نھ سره لری.  اھمیت احتمال سره د 

ی د دوی د نورمال مقسمی لپاره ګرافونھ ھم رسمولای شو. د دی لپاره بھ د ھر پھ ایکسل ک
    =  NORMDIS (x,Average,Stdev,False)بل کی ولیکی چې : ستون پھ مقا

 اره بھ د نورمال مقسمی قیمت راشی.د متحول د ھر قیمت لپ چی بټن بھ کیکاږی» ھو«د  او بیا  
نو بیا بھ لھ ایکسل څخھ وغواړی چی خطي ګراف ورتھ و کاږی او د لاندی پھ شان بھ شکاره 

  شی.

 
 

 منحني ده. لکھ چې وینی یې، دا چې د مشاھدو شمیر لږ دی پورتھ منحني د نورمال مقسمې

0

0,01

0,02
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 نو د  مقسمو شکلونھ یې ھم متصل خطونھ نھ ښکاری. اما وینی چې د یوی د مقسمې مود او 

 اوسط ښی خواتھ او دبلی چپی خواتھ دی ،  

 د نمرو اوسط)  لوی دی. یعنې د لومړی مشاھدې اوسط  ( د ب د صنف د شاګردانو

لاسرسی لری، نو لاندې او دې تھ ورتھ نور زیات مرستندوی مواد کتلای او  کھ انترنیټ تھ
 استفاده ځینې کولای شی. پدې اړه یو دوه ډیر ګټور سایټونھ لاندې دی:

 
  http://www.youtube.com/watch?v=JlfLnx8sh-o                          
http://udel.edu/~mcdonald/statttest.html 
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 )Bivariate Analysis(  لیتحل متحولھ دوهاووم فصل: 

 مقدمھ

څنګھ  احصایې توصیفينو پھ ھکلھ لییمو ولوستل چھ د تجربو څخھ د متحو  ېک پھ تیرو فصلونو
 احصایې ې. دا مو ھم ولوستل چھ د ارقامو د یو متحولھ تحلیل څخھ تر لاسھ شوکیږيمحاسبھ 

. بر کیږيڅنګھ  محاسبھ او د حدودو تخمین ئې تر سره  یېاحصا  نمونېڅنګھ تعبیریږی او د 
څخھ د تر  نمونېپھ ھکلھ بحث وکړ او ومو لوستل چھ د  احصایې استنتاجيسیره پردی موږ د 

د جمعیت پا رامیترونھ پھ کوم ډول تخمینولای  لھ مخېلاسھ شویو احصایو (اوسط او وریانس) 
 ويد جمعیت د پارا میترونو  لپاره متقارب شاخص  احصایې نمونېشو. دا مو ھم وویل چھ د 

 احصایې نمونېاو ھغھ حدود ھم تعینولای شوچھ د باور پھ یوه سطحھ مطمئین کیدای شو چھ د 
 تعین کړای شو. بھ پکی واقع وي.  او د جمعیت د پارا میترونو حدود ھم

تر لاسھ شویو احصایو  لھ مخېاو د ھغھ  (Statistical Significant)اھمیت  احصایويموږ د 
 ھم وغږیدو. یېتعبیر ولوست او پھ ھکلھ 

  .دغھ ټول مباحث د یوه متحول پھ ھکلھ تحلیل اوڅیړنی دی

 

 د ارقامو یو متحولھ تحلیل

 نیسو. کېمثال پھ نظر  لاندېلپاره  يمعرف ېتحلیل د ټولو اړخونو د ښ احصایويد ارقامود 

 )ېلھ کتاب څخھ اقتباس شو    ) Bryman 2012( د    پروژه يتحقیات ېیوه وړوک

د وخت تیرولو او ورتګ پھ  کېد اوسیدونکو د خپل کور پھ باغچھ  کېسیمھ  ښاري پھ یوه نیمھ 
دغھ څیړنھ د یو چا د خپل شخصی کنکجاوی لپاره تر  چېھکلھ یوه څیړنھ شوی . فرض کړی 

(مثلآ د  ت اضافی وخت د تیرولو لپاره  خپل کښخلک د  چېسره شوی تر څو معلومھ کړی 
 تیروی.پکی تھ د څھ لپاره ورځی او خپل وخت څنګھ کور باغچی) 

 :د معلوماتو د را ټولولو لپاره کارولی دی یېپوښتنلیک  لاندې

 نلیکپوښت

 ینھ یاست:نارینھ کھ ښځ. ۱

 = ښځھ۲ = نر۱کود:    ــــــــ ښځھ  نرـــــ 

 کود: د کلونو عدد   کلن ---------لن یاست؟   . څو ک۲
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؟ ( مھربانی کیدای شيدلیل  اساسيتھ د تللو  کښتلپاره  يدلایلو څخھ تاس لاندې. کوم یو لھ ۳
 ).کړئ يیو نښان یوازې وکړئ 

ـــ لھ نورو سره  يکم ش ېــــ وزن م تندرست و اوسم چېــــ  يتیر شمې ــــ ساعت  
 مجلس وکړم  

 ..........................لیکی).......... یېــــ بل کوم ھدف لپاره (و   قوي شي ېــــ وجود م

 ۶،    ۵،    ۴،   ۳،   ۲،  ۱کود:                                  

 

 لا څومره  منډه وھی ؟کښت تھ ولاړ شی، معمو يتاس چې. کلھ ۴

  ۴،   ۳،   ۲،  ۱کود: ــــــــــ ھیڅ وخت     کلھ کلھ ـــــــ ـــــــ اکثر وخت ــــــ ھمیشھ

 

 ا دی تھ ور تھ ثقیل کار کوی) ؟ولاړ شی،  کلھ مځکھ پھ بیل وھی ی کښت تھ يتاس چېکلھ  .۵

  ۴،   ۳،   ۲،  ۱کود:   ھیڅ وختــــــــــ   کلھ کلھــــ ـــ ـــــــ اکثر وخت  ــــــ ھمیشھ

 

  کړی). یېتاسی کښت تھ ځی؟  (نښانی څوورځې  کې. پھ ھفتھ ۶

 دوه دری ورځی  کېــــ پھ ھفتھ  ورځی ۶ـ ۴  کېــــ  پھ ھفتھ  ــــ ھره ورځ 

 تر یو ځل ھم کم کېــــــ  پھ میاشت    یو ځل کېــــــ پھ میاشت    یو ځل کېـــــ پھ  ھفتھ  

 ۶،    ۵،    ۴،   ۳،   ۲،  ۱کود:              

 ؟ وياو کھ څوک در سره  ويد کښت باغچی تھ ځی نو معمولآ تنھی  چې.  کلھ ۷

  ۳،   ۲،  ۱کود:     ـــــــ د کور  لھ یو چا سره ځم   ـــــ لھ ملګری سره ځم  ـــــ تنھی ځم

    .۲،  ۱کود:    ــــ نھ  ــــ ھو . تاسی د منظم تمرین کولو کومھ بلھ طریقھ ھم لری کھ نھ؟۸

اخیرو  پھ دېتاسی  چېلست څخھ ھغھ یو پھ نښھ کړی  لاندې،  نو لھ وي ھو. کھ ځوب مو ۹
 یو نښانی کړی).  یوازې ؟ ( مھربانی وکړی وياجرا کړی  کېشپږو میاشتو 

 (ویی لیکی)........ــــ بل  ـــ اوږد پیاده تګ کھ منډی وھلسو ــــــ ــــ بایسکل ځغلول  ــ سپورت

  ۵، ۴،   ۳،   ۲،  ۱کود:        
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مو څو  کې، نو د تاسی پھ ھغھ اخیرنی باغچی تھ تګ  وي نھ. کھ اتم سوال تھ مو ځواب ۱۰
 منډی ووھلی؟ کېدقیقی پھ باغچی 

 عدد  پھ دقیقیکود:        ـــــــ  دقیقی 

 تیر کړل؟ کېڅو دقیقی پھ بیل وھلو  کې. د تاسی پھ ھغھ اخیرنی باغچی تھ تګ ۱۱

 عدد پھ دقیقیکود:        ـــــــــ دقیقی 

څو دقیقی پھ نورو تمرینونو، مثلا  لاسونھ او پښی  کې. تاسی پھ ھغھ اخیرنی باغچی تھ تګ ۱۲
 تیر کړل؟ کېغوړول،   

 عدد پھ دقیقیکود:          

 

 د متحولینو انواع

د  مثلاً  ؛لھ یوه بل سره مختلف مقیاسونھ او شکلونھ لری ېپوښتن ېپوښتنلیک ځانګړپورتنی د 
 (8)پوښتنی ځوابونھ حقیقی اعداد دی . لومړی او  (2) ,(10) ,(11) , (12) پورتھ پوښتنلیک 

متباقی  پوښتنھ دوګانھ ځوابونھ (د (یا) او (یا) لری) ، نو دوه متبادلھ یا دوه ګونی مقیاس لری. د
د کتګوریو لھ یوه لست څخھ بھ یو قیمت اخلی.  یعنې، ويیولست متحولونو قیمتونھ دکتګوریو 

کھ لږ څھ ژور ئې وګورو د ځوابونو د کتګوریو د ځوابونو لستونھ ھم لھ یو بل سره فرق لری. 
سوالونو  6او   4 ,5د  مثلاً د ځینو سوالونو د ځوابونو کتګوری یو ډول ترتیبی درجی لری.  مثلاً 

د » ورځی  6- 4 کېپھ ھفتھ « تر» ھره ورځ« کېځوابونھ. د شپږم سوال د ځواب پھ کتګوریو 
پھ ھفتھ   «   او بیا تر» ورځی  6 – 4 کېپھ ھفتھ «یا وقوع ښی. ھمداراز  فریکونسيزیاتھ  پیښې

م پوښتنو ځوابونھ بیا کو (9)او  (3) ,(7)زیات واقع کیدل ښیی. خو د » ورځی  3 – 2 کې
 چېنشو ویلای  کېد دریمی پوښتنی د ځوابونو پھ کتګوری  مثلاً درجھ لرونکی ترتیب نھ ښئې. 

د کمیت پھ  یعنېتر ځواب زیات یا کم ارزش لری، » تندرستی«ځواب د    »ساعت تیری « د 
ډول  پھ دېلحاظ دغھ ډول کتګوری نشو سره پرتلھ کولای، بلکھ ھره یوه ئې خپل حالت بیانوی. 

 ډول متحولین شتھ: لاندې کېسره ویلای شو چھ پھ دغھ پوښتنلیک 

متحولین داسی دی چھ د کتګوریو تر  ی پوښتنیاو یولسم ید لسم فاصلھ ایز/ وقفھ ایز متحولین:
 ويیوه دقیقھ ده. دمتحولینو دغھ ډول مقیاس تر نورو لوړ مقیاس  یعنې -منځ ئې فاصلھ یوشان ده

 . کیدای شياجرا  باندېتحلیل ډیر پراخ او متنوع ډول تخنیکونھ ور  احصایوياو د 

درجھ لرونکی ترتیب اخستلای شی  یېیو شمیر داسی متحولین چھ  مقیاسونھ  ترتیبی متحولین:
ھری «. لکھ د شپږم سوال متحول مقیاس. د وي، اما د کتګوریو تر منځ فاصلھ ئې یو شان نھ 

ورځی پھ ھفتھ  6- 4«د کتګوریو تر منځ فاصلھ د » کېھ ورځی پھ ھفت  6 – 4« او » ورځی
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تر منځ د فاصلی سره یوشان نده. خوبیا ھم یو تدریجی ترتیب لری. » کېپھ ھفتھ  3-2«او »  کې

 دوھم سوال متحول (عمر) پھ کتګوریوکی ګروپ کړو ، د کھ چیرې

موږ فاصلھ ایز یا  کېنو پھ واقعیت  50<)او  (50-41)،   (40 – 31)،  (30-21)،  20>( مثلاً 
 وقفھ ایز مقیاس پھ ترتیبی مقیاس اړوو.

بولي چھ پھ کوم ډول درجھ دار ترتیب نشی را چھ کتیګوریک مقیاس ئې ھم  :متحولین يتسمیو
 ، اوم او نھم ډول پوښتنو ځوابونھ. تلای، مثلاً : د دریم

دوه متبادل  یوازې کھ څھ ھم د تسمیوی مقیاس پھ شان ښکاری اما داچھ : مقیاس یدوه ګون
 ځوابونھ لری (بلی، نھ).

دغھ څلور ډولھ متحولین (یا د متحولینو څلور ډولھ مقیاسونھ) د پوښتنلیک  پھ مرستھ د را ټول 
 توحید شویدی. کېشویو ارقامو لھ لاری پھ راتلونکی جدول 

 ، د لیکرت درجی  یياندازه ښ يیو بل ډول مقیاس چھ د مفاھیمو کثیرالشاخیص د متحولینو

 (Likert Scale)  معانی (احساس، نظریی، رایی،  ېپھ نوم یا دیږی. د لیکرت درجھ د یو
 .ويمقیاس تھ ورتھ  يترتیب سره ترتیب پدې. بیانويطرز تفکر او نور) دقوت او شدت درجھ 

 مثال: ېد لیکرت د درج

 ډیره اسانھ اوکھ ډیره مشکلھ ده؟) ریاضيستاسی پھ نظر:  ( 

 ډیره مشکلھ ده  مشکلھ ده  نھ پوھیږم  ده اسانھ    ه اسانھ دهډیر

افغانستان تھ د دوھم لاس زړو ارزان «نظریی سره موافق یاست کھ مخالف:  لاندېبل مثال: لھ 
 » ده تھ ښھ رونو را واردولورا واردول نسبت د نویو قیمتی موټبیھ موټرونو 

 یم بالکل مخالف  یم مخالف  نھ پوھیږم  یم موافق   یم بالکل موافق

جدول څخھ د خپل کمپیو تر د  لاندېدغھ پو ښتنلیک  ارقام د  يچھ تاس کیږي: توصیھ یادونھ
 کېتھ انتقال کړی. پھ دوھمھ پاڼھ   (Sheet)ولیکی. بیائې یوی بلی پاڼی  کېاکسل پھ پروګرام 

 د احصائې ټول تمرینونھ اجرا کړی. ډیر ګټور بھ تمام شی. کېپھ دغھ جدول 

 یېئاحصا توصیفي

جدولونھ د متحول پھ ھره  نسيیفریکونسی جدولونھ: لکھ چھ مخکی مو وویل د یدفریکو -1
جدولونھ د ھر ډول  فریکونسيی. د ئد عناصرو (افرادو) شمیراو فیصدی را ښ کېکتګوری 

 متحول لپاره جوړیدای او کاریدای شی.

 نو لپاره جدولونھ وینی. ید پوښتنلیک د ځینومتحول کېجدول  لاندېپھ 
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 جدول  باغچی تھ د تلوملګری (اوم متحول)

 فیصدی(٪) شمیر باغچی تھ د تګ ملګری
 52 47 یوازې 

 31 28 لھ ملګرو سره
 17 15 دکور لھ یو چا سره

 100 90 ټول

تھ  ېباغچ یوازې   (%52) يوینی چھ تر نیمائې زیات ځواب ورکوونک کېپھ پورتنی جدول 
 .يتھ ځ ېسره باغچغړي بیا د کور لھ یوه  (%17)اوکمھ برخھ  يځ

 
 بیا باغچی تھ د تللو دلایل خلاصھ  شوی دی. کې جدول لاندېپھ 

 فیصدی (٪) شمیر (عدد) دلیل
 10 9 ساعت تیری

 34 31 تندرستی
 37 33 وزن کمول

 19 17 دوجود قوت

وینی چھ ھیچاھم لھ ټولو محتملھ ځوابونو څخھ دوه (لھ نورو سره لیدل او  کېجدول  يپھ پورتن
 33وینو چھ   کېنھ دی درج شوی. پھ جدول  کېبل دلیل) ندی خوښ کړی، نو ځکھ پھ جدول 

تنھ د تندرستی لپاره  (31)تنھ (تر نوروزیات ، دوزن دکموالی پھ ھدف او ور پسی زیات کسان 
 .کیږي  %34او  %37ځی چھ پھ ترتیب سره 

کو لو لپاره مجبوریږو چھ  ھد ارقامو لھ جدول څخھ د فاصلھ ایز یا وقفھ ایز متحول د خلاص
 کړو ( د کتګوریو د جدول ترتیب لھ دوھم فصل څخھ در یادکړی.) ېجوړ ۍکتګور ېمناسب

معلومات (ارقام) خلاصھ شوي تلونکو کسانو د عمر متحول ترلاسھ د غواړو چھ باغچی تھ  مثلاً 
اود کتګوریو انجامونھ لھ یو بل څخھ مجزا  ويو. اول باید د کتګوریو عرض سره یو شان کړ

  ، لاند مثال وګورئ.وي ېاوګوښ
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 جدول: باغچی تھ تلونکو عمر

 فیصدی (٪) شمیر (کلونھ)-عمر (کتیګوری) 
 3 3 او یا کم 20

21-30 39 44 
31-40 23 26 
41-50 21 24 

 3 9 او لوی 51
 100 95 ټول

 ولای شو:توګھ محاسبھ او تحلیل لاندېپھ  یې احصایې عددي توصیفي

مقیاسونو  نسبتيفاصلھ ایز او  چېکیدای شي د ھغو متحولونو لپاره محاسبھ  یوازې  اوسط:
 ولری.

نو اوسط لري دوھم، لسم، یوولسم او دوولسم متحولین دغھ ډول مقیاسونھ  کېثال م يپورتن پھ
 کالھ. 33.6لھ: کیږيمساوي عمر لپاره اوسط  یعنې. د دوھم متحول شيور تھ حسابیدای 

مقادیر ور څخھ  ينیمای چې ينقطھ ښی ۍمنځن کېد قیمتونو پھ مقسمھ  ۍمنځن (میډیان): ۍمنځن
د یوه متحول لھ   ۍ. د اوسط پھ خلاف منځنوي ېور څخھ کښتھ واقع شو يپورتھ او پاتھ نیمای

اوسط بیا  چې کې. پداسی حال کیږي، نھ متاثره ويډیر وتلی  چېھغھ  یعنېقیمتونو،  يافراط
پھ تنازلي یا د پیدا کولو لپاره ارقام  ۍمو وویل، د منځن ېمخک چې. لکھ لريدغھ نیمګړتیا 

نو د  ويد ارقامو شمیر جفت عدد  کھ چیرېپیدا کوو.  یېډول ترتیب او د منځ ټکی  تصاعدي
 ۍد دوھم متحول (عمر) لپاره منځن کېپیداکوو. زموږ پھ مثال  یېو منځنیو قیمتونو اوسط ود

یو شمیر ډیر معمور  چېوینو، منځنی لږ څھ تر اوسط کوچنی ده، دا ځکھ  چې. لکھ هد ۳۱
 .یېنی زیاتوی یعپنځم او لسم) د اوسط پھ قیمت اغیزه لری ،  مثلاً شاملین (

 ۲۸دوھم متحول لپاره مود  د.ويتر نورو ډیر ځلی واقع شوی  چېنی ھغھ مشاھده یعمود  مود:
 .کیدای شيمود د یو ه متحول دھر ډول مقیاس لپاره محاسبھ  دی.

محاسبھ کول ډیر اسانھ دی. د ھر ستون مود او  )منځنی(د ایکسل پھ مرستھ د اوسط، میډیان 
نوم  احصایېمطلوبی  د مساوات (=) تر نښی وروستھ د کېپھ یوه حجره  کې(متحول) پھ پای 

دغھ متحول قیمت پکی لیکل شوی ور تھ د  چېولیکی او ھغھ ساحھ !) پھ انګلیسی تورو(البتھ 
 کیکاږی. یېنښانی کړی او بیا 

 مثلا:

= Average (C4:C93)  = Mode(C4:C93) 
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 :مثلاً . کیدای شيد تشتت مقادیر ھم د پورتھ پھ شان محاسبھ او تعبیر   

: د یوه متحول د مشاھده شویو مقادیرو د اعظمی او اصغری قیمت تر منځ فاصلھ را ښیی فاصلھ
د لسم او یولسم متحول  مثلاً  .کیدای شيمقیاسونو لپاره محاسبھ  نسبتيد فاصلھ ایز یا  یوازې او 

تششت او پراګندګی تر  کېپھ لومړی صورت  چېمعنی دا ده  د دېده.  ۴۸او  ۶۴لپاره فاصلھ 
ھم د فاصلھ ایز او نسبتي مقایاسونو لپاره محاسبھ کیدای  معیاري انحراف دوھم حالت زیاتھ ده.

شي چې مخکی مو پوره توضیحات لیدلی وو. پھ لاندې جدول کې د ھغی وړوکی تحقیقاتی 
 پروژی ارقام ترتیب شوی دی. تاسی کولای شی چې احصایو محاسبې پکی امتحان کړی.
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 د تحقیقی پروژی تر لاسھ شوی ارقامو جدول
متحول 

۱ 
متحول 

۲ 
متحول 

۳ 
متحول 

۴ 
متحول 

۵ 
متحول 

۶ 
متحول 

۷ 
متحول 

۸ 
متحول 

۹ 
متحول 

۱۰ 
متحول 

۱۱ 
متحول 

۱۲ 
1 21 2 1 1 3 1 2 0 33 17 5 
1 57 2 1 3 2 3 1 4 22 0 15 
1 39 5 2 1 5 1 1 5 17 48 10 
1 37 2 1 1 3 1 2 0 34 15 0 
1 24 5 2 1 3 1 1 1 0 42 16 
1 20 5 1 1 2 1 2 0 22 31 7 
1 25 5 1 2 3 1 1 1 21 29 4 
1 30 3 1 1 5 1 2 0 23 9 6 
1 25 5 2 1 3 1 1 1 23 19 0 
1 44 3 1 1 3 2 1 2 22 8 5 
1 NA 1 2 2 4 2 1 4 15 10 0 
1 41 3 1 1 3 1 2 0 34 10 4 
1 25 2 1 1 2 1 2 0 48 22 7 
1 41 5 2 1 3 1 1 2 17 27 0 
1 31 2 1 1 2 1 2 0 49 21 2 
1 46 3 1 1 3 1 1 3 32 10 5 
1 24 5 2 1 4 1 1 2 0 36 11 
1 28 5 1 1 3 2 1 1 26 22 8 
1 27 2 1 1 2 1 1 3 64 15 8 
1 36 5 1 1 3 2 2 0 21 24 0 
1 34 2 1 1 3 2 1 1 45 15 6 
1 28 2 1 1 3 3 1 2 38 13 5 
1 44 5 1 1 2 1 2 0 27 19 7 
1 45 3 1 1 3 1 1 2 26 10 7 
1 27 3 1 1 2 3 1 3 42 13 6 
1 37 2 1 1 5 2 2 0 21 11 0 
1 22 5 1 1 4 1 1 1 23 17 6 
1 37 2 1 1 2 3 2 0 54 12 3 
1 23 5 1 1 3 1 1 1 41 27 8 
1 28 3 1 1 3 3 2 0 27 11 8 
1 28 5 1 1 3 1 1 1 22 15 4 
1 48 2 1 1 5 1 1 4 25 11 7 
1 28 5 1 1 2 2 2 0 15 23 7 
1 28 2 1 1 4 3 1 2 34 18 8 
1 50 2 1 1 3 1 1 2 28 14 3 
1 37 3 1 1 2 2 2 0 26 14 9 
1 26 5 2 1 5 1 1 1 23 19 8 
1 28 5 1 1 2 1 1 2 20 24 12 
1 34 1 2 2 4 2 1 0 24 12 3 
1 53 2 1 1 3 3 1 1 32 17 6 
1 43 2 1 1 2 1 1 2 24 14 10 
1 45 1 2 2 3 3 2 0 20 11 5 
2 44 1 3 1 4 3 1 2 10 23 10 
2 19 3 1 2 2 1 1 1 27 18 12 
2 27 3 2 1 2 1 2 0 30 17 3 
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2 27 3 1 1 3 1 1 3 34 17 0 
2 36 3 1 2 2 2 1 1 25 18 7 
2 51 2 2 2 4 3 2 0 16 18 11 
2 29 2 1 2 3 1 2 0 34 22 12 
2 22 2 1 3 4 2 1 3 37 14 12 
2 46 3 1 1 5 2 2 0 26 9 4 
2 41 3 1 2 2 3 1 4 22 7 10 
2 46 3 1 2 4 2 1 4 18 8 11 
2 24 2 1 1 3 2 1 2 20 7 6 
2 39 1 2 3 5 1 2 0 17 0 9 
2 18 3 1 2 3 1 2 1 18 7 10 
2 38 2 1 2 5 3 1 2 24 14 10 
2 30 3 1 1 2 2 2 0 32 13 10 
2 29 3 1 3 2 1 2 0 31 0 7 
2 42 1 2 2 4 2 1 4 17 14 6 
2 25 3 1 1 2 3 2 0 30 17 15 
2 34 3 1 1 3 2 1 4 27 14 12 
2 50 2 1 2 2 3 2 0 28 8 6 
2 30 3 1 1 2 1 1 4 21 9 12 
2 27 2 1 2 4 2 1 4 22 10 7 
2 43 3 1 1 4 1 2 0 25 13 8 
2 27 3 1 1 2 1 1 4 33 10 9 
2 38 2 1 3 4 2 2 0 23 0 16 
2 31 3 1 2 3 2 2 0 32 11 5 
2 23 2 1 1 4 2 1 1 33 18 8 
2 34 3 1 2 2 3 2 0 36 8 12 
2 40 3 1 1 2 2 1 4 26 9 10 
2 24 2 1 1 2 1 1 2 22 10 9 
2 31 3 1 2 3 1 1 4 40 16 12 
2 33 1 2 2 4 2 2 0 17 10 5 
2 29 2 1 2 5 2 1 2 24 9 9 
2 43 3 1 1 2 1 2 0 36 17 12 
2 32 2 2 2 4 2 2 0 27 13 11 
2 23 2 1 1 5 1 1 4 14 11 5 
2 43 2 1 2 5 1 2 0 18 7 3 
2 23 3 1 1 2 1 2 0 37 17 17 
2 36 1 2 2 4 2 1 4 18 12 4 
2 41 3 1 1 2 1 1 4 24 11 4 
2 28 3 1 1 4 1 2 0 27 12 4 
2 35 2 1 1 3 1 1 1 28 14 0 
2 36 2 1 1 3 2 2 0 26 9 14 
2 29 3 1 1 4 1 1 4 23 13 4 
2 30 3 1 1 4 1 2 0 24 10 9 
2 26 5 2 1 4 1 1 1 16 23 7 
2 44 1 1 1 4 2 2 0 27 18 6 
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  (Bivariate analysis)د ارقامو دوه متحولھ تحلیل 

نو تر منځ روابط څیړل وي. د دوو یاڅو متحولی ومحاسبو یو ھدف ھم د دو احصایويد 
او علایم وګورو چھ پھ تر لاسھ  ېچھ ھغھ نښلري متحولونو ترمنځ د اړیکو څیړل دا معنی 

د یوه متحول تغیرات د بل متحول لھ تغیراتو سره ھمغاړی وي. د دوو  کېارقامو  وشوی
 پورېماھیت (د مقیاس ډول)  پھتحولونو مد دغو دوو  طریقېمتحولینو ترمنځ د اړیکو د څیړلو 

 پدېداچھ د دوی ترمنځ د اړیکو د څیړلو لپاره د کوم تخنیک څخھ کار واخلو  یعنېاړه لری. 
جدول د مختلف النوع متحولونو ترمنځ  لاندې .لريډول مقیاس  اړه لری چھ متحولین څھ پورې

 .د ممکنھ اړیکو د څیړلو تخنیکونھ راښی

 *او تخنیکونھ  طریقېد دوو متحولونو ترمنځ د اړیکو د څیړلو 

دوه 
متبادلھ/دوګانھ 

 / نھې(بل

فاصلھ ایز/ وقفھ 
 ایز

 د متحول مقیاس يتسمیو يترتیب

 +د احتمال جدول 

χ2   ټسټ +د کرامر
 مقدار   υد 

 +د احتمال جدول 

χ2   ټسټ +د کرامر
 مقدار   υد 

کھ تابع   خو: 
متحول پکی معلوم 

 نونود اوسطو وي
مقایسھ کول ھم 

 ی شیکیدا

د احتمال جدول 
+ 

χ2   ټسټ +د
   υکرامر د 

 مقدار

 +د احتمال جدول 

χ2  + د کرامر  ټسټ
 مقدار   υد 

 تسمیوی

» رو«د سپیرمن د 
 )ρقیمت  (

» رو«د سپیرمن د 
 )ρقیمت  (

د سپیرمن د 
 )ρقیت  (» رو«

 ترتیبی لکھ پورتھ 

» رو«د سپیرمن د 
 )ρقیمت  (

د سپیرمن د  قیمت  rد پرسون د 
 )ρقیت  (» رو«

 لکھ پورتھ ، او:

خود کھ تابع متحول 
نود  ويپکی معلوم 

اوسطو مقایسھ کول 
 ھم کیداشی شی

فاصلھ ایز/وقفھ 
 ایز

» رو«د سپیرمن د  ) قیمت φ(د فی  
 )ρقیمت  (

د سپیرمن د 
قیمت  » رو«
)ρ( 

 +د احتمال جدول 

χ2   ټسټ +د کرامر
 مقدار   υد 

دوه 
متبادلھ/دوګانھ 

 (بلی/ نھ)
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 )پھ مننھ –لھ کتاب څخھ اقتباس  Bryman(2012)( د  

 يمخکیند ھغھ  ېپروژ يتحقیق ېلپاره د وړ ېد ارقامو د دوه متحولھ تحلیل د توضیح او پوھیدن
 .کیږيښودل  محاسبېد دوه متحولھ تحلیل  کېمثال  پدېمثال ارقام بیا ګورو او 

 
 ېمتحولینو ترمنځ اړیک ود دو

 د دېکلھ چھ د دوو متحولینو ترمنځ د اړیکو پھ ھکلھ غږیږو، نوباید پھ یاد ولرو چھ اړیکی ئې 
یو د بل سره « ، بلکھ د اړیکو معنی سوچھ ديچھ یو د بل (علت او معلول)  نلريمعنی 

موږ بشپړ اطمنان  کھ چیرې کې، نھ یو د بل ( علت کیدل) . د اړیکو پھ صورت وي» ھمغاړی 
ھم تغییر  کېد یوه متحول  تغییر پھ بل  یعنې، ويتړلی  پورېتر لاسھ کړو چھ یو متحول پھ بل 

تابع)  او دوھم ئې غیر مستقل (یاراښی، نو بیا محض دومره ویلای شو چھ لومړی ئې مستقل 
 متحول دي.

 
 (Contingency Tables)احتمال جدولونھ  د

د احتمالاتو جدولونھ تر ټولو د باور وړ او اسانھ طریقھ ده چھ د  دو متحولونو ترمنځ اړیکی 
پکی وکتل شی. د احتمالاتوجدول  د فریکوینسي جدولونو پھ شان وي، خو د احتمالاتو پھ جدول 

ھمزمان د دو متحولونو د څیړلو امکان وي. پھ ساده ژبھ د دوو متحولونو فریکوینسي کې 
ھمزمان پکی ښودل شوی وي او پدې ترتیب د ھغو ترمنځ د اړیکو نښی او علایم پکی لیدل 

 کیدای شي.

 تلو اھداف د نر او ښځو پھ تفکیک سره د ھغو د احتمالاتو جدول.رجدول: کورنۍ باغچی تھ د و

 اھداف نارینھ ښځینھ
 تعداد فیصدی تعداد فیصدی

 ساعت تیري 3 7 6 13
 تندرستي 15 36 16 33
 وزن کمول 8 19 25 52
 کول وجود قوي 16 38 1 2

 ټول 42 100 48 100
 

د لتھ دوه متحولین( جنسیت ، یعنې ښځھ او نارینھ) او باغچی تھ د تلو اھداف یو د بل پھ اړه 
تحلیل شویدي. داسی فرض کیږي چې کښت ( د کور باغچی تھ) د تللو اھداف د ښځی او نارینھ 
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لپاره فرق سره لری. پدې صورت کې جنسیت مستقل متحول او باغچی تھ د ورتګ  اھداف 

 دی، یعنې: جنسیت پھ دغو اھدافو اغیزه لری. غیرمستقل متحول

 د احتمالاتو پھ دغھ ډول جدول کې پھ اسانی سره ځینې نښی او علایم لیدل کیدای شي،

وینو چھ د وزن کمول د ښځو لپاره تر د سروی د ارقامو لھ مخی : پھ پورتنی جدول کې مثلاً  
ټولو لوی دلیل دي چھ ښځی د کور باغچی تھ ځی. ښکاری چھ تندرستی د ښځو لپاره بل مھم 

چھ دوی د کور باغچی تھ ورځی. پداسی حال کې چھ د نارینھ و لپاره بیا د وجود قوي دلیل وي 
سب ښھ کیدل) د نارینھ او کیدل باغچې تھ د تګ مھم ھدف وي. د تندرستی ( د اندامونو د تنا

 ښځینھ لپاره تقریباً یوشان دی.

 
 (ګډ تغییر) د مفھوم او اصل ساده مثالونھ (Covariance)د مشترک وریانس

پھ لاندی دریو جدولونو کی  د یوه خیالی (فرضی) مثال مختلف حالات ګوری چی د مختلفو 
معلومات پکی خلاصھ شوی دی. تنواوسیدونکو  د کلنی عاید د دوو متحویلینو  ۸سیمو د 

متحولین یی: د اوسیدو ځای ( ښاری ، نیمھ ښاری او کلیوالی) او کلنی عاید  (لوړ، متوسط  او 
ټیټ) دی.  پھ لومړی جدول کی وینو چی د د دغو دوو متحولینو تر منځ د بشپړ ګډ بدلون 

ونکی  د کلنی عاید (ھمغاړی) علایم ښکاری. یعنی پھ دغھ خیالی مثال کی د ښاری سیمو اوسید
د کتیګوری پھ ټیټھ، نیمھ ښاری پھ وسطھ او کلیوالی اوسیدونکی پھ لوړه سطحھ کی لیدل کیږی.   

دې تھ ورتھ علایم پھ ورپسی (دوھم ) جدول کی وینو، خو د اوسیدو د ځای د یوی کتیګوری 
پھ نورو ټول مشاھدات د کلنی عاید پھ عین یوه کتیګوری کی نھ دی بلکھ یو کم شمیر یی 

کتیګوریو کی ھم لیدل کیږی.خوسره لدې بیا ھم ویلای شو چی اوسیدو د ځای د یوی کتیګوری  
اکثر خلک د کلنی عاید پھ یوه کتیګوری کی دی. خو کھ متحولین لھ بل سره ھمغږی نھ و ی او 
 لھ یو بل څخھ مستقل وی نو  وایو چی لھ یو بل سره اړیکی نھ لری. دغھ شان یو حات پھ دریم
جدول کی ښکاره وینو. د اوسیدو د ځای د یوی کتیګوری خلک (ښاری، نیمھ ښاری او یا 

ترتیب ې سط او یا ټیټ) کی لیدل کیږی. پدکلیوالی) د کلنی عاید پھ مختلفو کتیګوریو ( لوړ، متو
ھمغږی نھ دی. پھ بل  سره ګډ تغییر نلری او سره بلدغھ دوه متحولین (دریم جدول) لھ یو

 عاید تر منځ ھیڅ کومھ مشترکھ وجھ نشتھ. یورت د اوسیدو د ځای او د کلندې صعبارت پ
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 : کلنی عاید او د اوسیدو ځای (بشپړ ګډ تغییر) ۱جدول 

 د اوسیدو ځای  .
 ټول کلیوالی نیمھ ښاری ښاری کلنی عاید

 8 8 0 0 لوړ
 8 0 8 0 متوسط

 8 0 0 8 ټیټ
 24 8 8 8 ټول

 
 : کلنی عاید اود اوسیدو ځای ( یوه اندازه ګډ تغییر) ۲جدول 

 د اوسیدو ځای  
 ټول کلیوالی نیمھ ښاری ښاری کلنی عاید

 8 6 2 0 لوړ
 8 1 6 1 متوسط

 8 1 0 7 ټیټ
 24 8 8 8 ټول

 : کلنی عاید او د اوسیدو ځای (تقریبآ د اړیکو نشتوالی) ۳جدول 
 د اوسیدو ځای  

 ټول کلیوالی نیمھ ښاری ښاری کلنی عاید
 8 3 3 2 لوړ

 8 3 2 3 متوسط
 8 2 3 3 ټیټ
 24 8 8 8 ټول

 

د پورتنیو دریو جدولونو ارقام د دوه متحولھ مقسمو مثالونھ ښئی. دوه متحولھ مقسمی د دوو 
متحولونو لھ کتیګوریو او د ھغوی لھ فریکوینسیو څخھ تشکیل شوی وی. لکھ چی وینی یی، ھر 

 یو بعد د ھریوه متحول لپاره. -دوه بعدونھ لری (افقی او عمودی)جدول 

دوه متحولھ جدول کیدای شی د څو یو متحولھ مقسمو د سلسلو یوه مجموعھ و بلل شی او ھر 
 ځان ځانتھ وکتل شیلپاره متحول یی ځان ځانتھ تعبیر شی. مثلا د اوسیدو د ځای ھر ستون 

 .  (لکھ د ښاری سیمو کلنی عاید او نور)
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 (Correlation) متقابلھ یا دوه جانبھ اړیکې یا رابطې

د احصایوي روابطو د یو پھ بل پورې  (Correlation)متقابلھ  یا دوه جانبھ اړیکې یا کوریلیشن 
معنی » دعلت او معلولیت « د تړلو یو عمومي حالت تھ وائې. متقابلھ ( دوه جانبھ ) اړیکی 

کیدو اشاره او » دھمغاړی« یوازې  یو لھ بل سره د  نلري، بلکھ، لکھ چھ مخکی مو وویل،
 علایم را پھ ګوتھ کوي.

 د دوو متحولینو ترمنځ د دوه جانبھ اړیکو د قوت او تشدید درجی مقیاس د اړیکو ضریب 

(Correlation Coefficient)   دی، چھ د پرسون ضریب ئې ھم بولي، او معمولاً پھ(r)  یا
)ρ– ) رو) ښودل کیږي. کھ چیرې د دوو اتفاقي متحولینو دX  اوY وي چھ د (N  د تجربو څخھ

بھ ئې  (  rxy)وي نو د نمونې متقابلھ اړیکی ضریب  (Yi)او  (Xi)ازی ئې تر لاسھ شوی اند
 :لھ لاندې رابطې څخھ پیداکوو

𝐫𝐫𝐱𝐱𝐲𝐲 =
∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖 − �̅�𝑥)(𝑌𝑌𝑖𝑖 −𝑛𝑛
𝑖𝑖=1 𝑦𝑦�)

(𝑙𝑙 − 1)𝑆𝑆𝑥𝑥 ∙ 𝑆𝑆𝑦𝑦
=

∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖 − �̅�𝑥)(𝑌𝑌𝑖𝑖 −𝑛𝑛
𝑖𝑖=1 𝑦𝑦�)

�∑ (𝑋𝑋𝑖𝑖 − �̅�𝑥)∑ (𝑌𝑌𝑖𝑖 −𝑛𝑛
𝑖𝑖=1

𝑛𝑛
𝑖𝑖=1 𝑦𝑦�)

 

 پورتنۍ رابطھ داسې ھم لیکلای شو:

𝒓𝒓𝑥𝑥𝑦𝑦 =
∑ 𝑋𝑋𝑖𝑖𝑌𝑌𝑖𝑖 − 𝑙𝑙�̅�𝑥𝑛𝑛
𝑖𝑖=1 , 𝑦𝑦�

(𝑙𝑙 − 1)𝑆𝑆𝑥𝑥𝑆𝑆𝑦𝑦
=

𝑙𝑙∑𝑋𝑋𝑖𝑖𝑌𝑌𝑖𝑖 − ∑𝑋𝑋𝑖𝑖 ∙ ∑𝑌𝑌𝑖𝑖
�𝑙𝑙 ∙ ∑𝑋𝑋𝑖𝑖2 − (∑𝑌𝑌𝑖𝑖)2 �𝑙𝑙 ∙ ∑𝑌𝑌𝑖𝑖2 − (∑𝑌𝑌𝑖𝑖)2

 

 چیرې چھ: 
x  -   rxy  اوy .ترمنځ د متقابلھ اړیکو ضریب 

Xiـ  د یوه متحول مربوطھ ارقام 
Yiـ  د دوھم متحول مربوطھ ارقام 
𝑋𝑋�– د یوه متحول اوسط 
𝑌𝑌�– د بل متحول اوسط 
Sx ـ د یوه متحول معیاري انحراف 
Sy ـ د بل متحول معیاري انحراف 

د ټول جمعیت د اړیکو د ضریب د یو شاخص پھ توګھ کارولای  ) rxyد متقابلھ اړیکو ضریب ( 
 شو او د ھغھ لھ مخې د جمعیت لپاه د پرسون د متقابلھ اړیکو ضریب پیداکولای شو.

نو ویل کیږي  شي،  rxy = +1ترمنځ وي کھ :  (1-)او  (1+)د متقابلھ اړیکو د ضریب قیمت د 
شی، نو  rxy = -1نو ترمنځ بشپړ خطي مستقیماً متزایده اړیکھ شتھ خو کھ  چھ د دغو دوو متحولی

 بیا د دغو دوو متحولینو تر منځ معکوسھ خو بشپړ خطي رابطھ راپھ ګوتھ کوي. خو کھ: 

-1< rxy< +1  شي، نو بیا د دوو متحولینو ترمنځ د موجودې خطي رابطې درجھ راښئې.  خو
 شي، نو دا راښئي چھ دغھ دوه متحولین بیا ھیڅ رابطھ نھ سره لري.  rxy = 0کھ : 
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صفر تھ نژدې وي، ھمدومره د دوو متحولینو تر منځ ضعیفھ  rxyپھ لنډه توګھ ھر څومره چھ   
تھ نژدې کیږي، ھمدومره د دوی تر منځ   (1-)او یا  (1+)رابطھ او بر عکس ھر څومره چھ 
 قوي خطې رابطھ را پھ ګوتھ کوي.

 کتاب څخھ را اخیستل شویدی.) لھ  (Cohen et al 2012لاندې مثال د 

څیړو. فرض کړی چھ موږ : فرض کړئ چھ د لاسو او پښو د اندازو ترمنځ  متقابلھ رابطھ مثال
تنو پښې اولاسونھ پھ  8لھ درجھ ایز مقیاس څخھ کار اخلو.  فرض کړئ چھ موږ د  8-1) (د

 عین مقیاس اندازه کړي او نتایج ئې لاندې دي.

 جدول: د پښو او لاسونو  اندازی 
 د پښواندازه د لاسونو اندازه شمیره 

1 1 1 
2 2 2 
3 3 3 
4 4 4 
5 5 5 
6 6 6 
7 7 7 
8 8 8 

کھ د پښو او لاسونو داندازو پورتنی صورت ولرو، نو ویلای شو چھ د پښو او لاسونو تر منځ 
یوه بشپړه خطي رابطھ موجوده ده. وینو چھ څوک چھ د پښې نمبر یې یو دی لاسونھ ئي ھم یو 

نمبره دي. نو پدې توګھ د پښو او  8نمبره دي نو لاسونھ ئې ھم   8نمبر دي، او د چا چې پښی 
د اندازو تر منځ د دغو اتو کسانو د مشاھدو لھ مخې یوه مثبتھ (مستقیمھ) متقابلھ  رابطھ  لاسونو

د  (Y)او پښو  (X)شتھ، یعنې: چھ پښی لویږی لاسونھ ھم لویږی او برعکس. نوکھ د لاسونو 
سره مساوي  (1+)کړو، وبھ وینو چھ لھ ادو متحولینو ترمنځ د متقابلھ رابطې ضریب پید

 کیږي.

ورو چھ کھ د پښو او لاسونو ترلاسھ شوي مقیاسونھ د لاندې جدول پھ شان وي، نو راځئ وګ
rxy .بھ  یې څنګھ وي 
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 جدول: د پښو او لاسونو  اندازی (یو مثال)              

 پښی  لاسونھ شمیره
1 1 8 
2 2 7 
3 3 6 
4 4 5 
5 5 4 
6 6 3 
7 7 2 
8 8 1 

 

   rxy = -1 لکھ چھ ښکاري پھ پورتني صورت کې حالت سرچپھ وي او پیدا بھ کړو چھ:  
 یعنې معکوسھ خو بشپړ خطي رابطھ راښئي.

 پھ عملي امورو کې معمولاً ډیر پھ ندرت سره داسې حالات وینو لکھ چھ پورتھ مو وښودل.
 راځی یو بل حالت د لاندې پھ شان وګورو.

 
 جدول: د پښو او لاسونو  اندازی بل مثال)                        
 
 
 

 

 

 

 

دمتقابلھ اړیکود ضریب لھ فارمول څخھ پھ ګټې اخستنې سره بھ پیداکړوچھ پھ پورتھ جدول کې 
 لپاره: حالاتو (8)د دغو

rxy= 0.7857  .دی 

 پښی  لاسونھ شمیره
1 2 1 
2 1 2 
3 3 3 
4 5 4 
5 4 5 
6 7 6 
7 6 7 
8 8 8 
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لپاره د لاسونو او پښو ترمنځ د متقابلھ اړیکو ضریب نو ښکاري چھ د دغو اتوحالتوظاھراً خو 
کافي لوی دی او مستقیمھ اړیکھ راښئي. اما سوال دادی چھ ددې خطي رابطې احصایوي 

 څومره دی ؟ یعنې څومره د اھمیت وړ دی؟   (Statistical Significance)اھمیت 

لکھ چھ مخکی مو یادونھ کړی وه چھ د احصایوي اھمیت لپاره موږ د اعتماد د (باور) یوه 
. بیا نو پھ جدولونو کې د اعتبار پھ یوه لھ دغو سطحو  0.01او یا  0.05سطحھ ټاکو مثلاً:  

د حالتونو د شمیر پھ تناسب (داستقلالیت درجھ) د ضریب بحراني قیمت لولو او لھ  څخھ
 قیمت سره ئې مقایسھ کوو.  ترلاسھ شويفارمول څخھ د 

قیمت باید  rلپاره د  0.05 = ∝لپاره پھ جدول کې د   N = 8پھ جدول کې بھ پیداکړو چې: د 
باور سره  %95وي.  معنی یې داده چھ موږ پھ  r = 0.875لپاره باید   0.01 = ∝او د 0.78

 %99رابطھ بیا د اعتماد پھ  ویلای شو چھ د لاسونو او پښو ترمنځ مثبتھ رابطھ شتھ خو دغھ
 ځکھ چی پھ دوھم صورت لھ جدول څخھ تر لاسھ شوی قیمت لھ -سره نشو تصدیقولای

  rxy= 0.7857  .څخھ لوی دی 

قیمت د متقابلھ اړیکو د باورد سطحی د  ƛ(پھ مخکینیو بحثونو کې مو لوستلي چې  د 
 احصایوي اھمیت پھ باره کې معلومات راکوی.)

لاسو او پښو تر منځ د مناسبت پورتنی درې واړه جدولونھ در واخلئ او پھ  یادونھ: تاسی د
 ایکسل کې یې ولیکئ. بیا  نقطھ یې ګرافونھ ورتھ رسم کړئ او تحلیل یې کړئ.

ابطې د ضریب د متقابلھ اړیکې د مطالعھ کولو لپاره ھم د متحولینو ماھیت مھم دي. د متقابلھ ر
یا  (Interval)متحولینو لپاره چھ فاصلھ ایز یا نسبتي د دوو متصلو مخکینی فارمول یوازې

(Ratio) .مقیاسونھ ولری محاسبھ کیداي شی 

کھ چیرې دواړه متحولین منفصل وي او ترتیبي مقیاس ولري نو بیا ئې د متقابلھ رابطې 
 د رابطې لھ مخې پیداکوو چھ فارمول ئې لاندې دي: (Spearman)ضریب د سپیرمن 

r = 1 −
6∑di2

N(N2 − 1) 

 ؛د جوړو ترمنځ فرق d -چیرې چھ : 

∑di2   - ؛ اود جوړو ترمنځ د فرق د مربعو مجموعھ 

N  -(د عناصرو شمیر) دی. د جمعیت حجم 
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من لھ جوړو مقیاسونو لپاره باید د سپیر 8د مثال پھ توګھ د مخکیني جدول د لاسو او پښو د 
اسونو پھ صورت کې نور فارمول څخھ کار واخیستل شی. د متحولینو د نورو ډولونو د مقی

 فارمولونھ توصیھ کیږي چھ دلتھ ئې یادونھ لازمھ نھ بولم.

د ایکسل لھ پروګرام څخھ د مقابلھ رابطې د ضریب د محاسبې لپاره یو ځل بیا ھغھ د وړی 
تحقیقی پروژی د سروی مثال را اخلو. د سروې پھ پوښتنلیک کې یوازې  دوھم، لسم، او 

ایز (متصل) مقیاسونھ لري. راځې چې باغچی تھ د تلونکو کسانو  دولسم نمبر متحولین فاصلھ
د عمر (دوھم نمبر متحول) او د دوی د ھغھ وخت چھ پھ بیل وھلو یا بل ډول ثقیل تمرینو نو 
ئې تیروی (یولسم نمبر متحول) ترمنځ  متقابلھ رابطھ وڅیړو . کھ د ایکسل پھ پاڼھ کې د لست 

 و چھ: پھ پای کې پھ خالی حجره کې ولیک

= Correl (c3: c92, L3:L92) 

  C3پھ ستون کې  لھ  Cباغچی تھ د تلونکو کسانو د عمر ( چھ  مربوط ارقام یې د «  یعنې: 
لیکې پورې لیکل شوي دي) او د دوی د ھغھ وخت چې پھ ثقیلو تمرینو ئې  C92څخھ تر 

لیکی پورې ئې ارقام لیکل شوی دی) ترمنځ د  L92تر  L3پھ ستون کې لھ  Lتیروی ( چھ د 
 ».راتھ محاسبھ کړه (r) متقابلھ رابطې د پرسون ضریب یعنې

) دي. دا چې عدد کوچنی او علامھ یې منفی   (rxy= - 0.278نو پیدا بھ کړو چھ دغھ ضریب  
مایل ده نو د دوی تر منځ   یوه معکوسھ او ضعیفھ رابطھ راښیي. معنی ئې داده چھ داسې یو ت

ښکاري چھ څوک چھ عمر ئې ډیریږی، نو ھغھ بھ کم وخت پھ دغھ ډول تمرین تیروي. د 
پرسون ضریب یوازې  خطی رابطھ راښۍ.  کیدای شي چھ رابطې غیر خطی وي. د ھغو 

 لپاره بیا پھ نورو کتابو کې لولی.
تعین  کمیت لاستھ راځی چھ د قیمت مربع کړو نو یو بل ډیر مھم (r)کھ د پرسون د ضریب 

 یې بولی.   (Coefficient of determination) ضریب
قیمت پھ سلو کې ضرب کړو، نو لاستھ راغلی عدد ( د تعین  (r)  کھ د دغھ مربع شوي

ضریب) دا راښئي چھ د غیر مستقل متحول څو فیصده تغیرات د مستقل متحول د تغییر پھ 
مرستھ توجیھ او توضح کیدای شي. کھ پھ مخکینی مثال کې (د عمر او ثقیل تمرین وخت) 

کې ضرب  100ربع او بیا ئې پھ دی م  rxy= - 0.278ترمنځ د متقابلی رابطې ضریب چھ  
 نو وبھ لرو چھ:  ،وکړ

(r2) = (-0.278)2  = 0.073 

(0.073).100 = 7% 
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فیصده د تمرین کوونکو د عمر پھ  (7)نو وایو چھ پھ ثقیل تمرین د وخت تیرولو د تغیراتو 
 وسیلھ توجیھ کیدای شي.

 

 (Analysis of Variance)د انحرافاتو تحلیل 

ټسټ د دې لپاره کاروو ترڅو دا پیداکړو چھ آیا د دوو ګروپونو د  tمخکې مو وویل چھ د 
ټسټ څخھ   tاوسطونو ترمنځ د احصایي لھ مخې د اھمیت وړتفاوت مو جود دی اوکھ نھ .  د 

نو لپاره د تر لاسھ شوي اوسطونو او یا ھم د نو، یا یوه ګروپ څخھ د دوو متحولید دوو ګروپو
یوه ګروپ  لپاره پھ دوو مختلفو زماني وقفو کې تر لاسھ شوو اوسطونو د مقایسې  لپاره کار 

 احصائیھ لھ لاندې رابطې څخھ پیدا کیدای شي: tاخستل کیږي. لکھ چې مخکې مو وویل، د 

t =
−دیوینمونٻاوسط دبلینمونٻاوسط

یداوسطونوترمنځمعیاریغلط
 

پھ ډیرو څیړنیزو مواردو کې لھ دوو څخھ د زیاتو اوسطونو د مقایسی اړتیا او غوښتنھ کیږي. 
مثلاً موږ د ھیواد د ښاري او کلیوالي سیمو پھ مکاتبو کې د ھلکانو او جنکیانو د کلنۍ ازموینې 

 ټسټ کاری نھ وي او د انحراف تحلیل (t)نتایج مطالعھ کوو. پدغسې صورتونو کې د 
(Analysis  of  Variance)     یا(ANOVA) .لھ تخنیک څخھ کار اخیستل کیږي 

آنووا د ګروپونو د اوسطونو او د ګروپونو تر منځ  د وریانس د تحلیل لپاره پکاریږی. د یوه  
خاص متحول پھ صورت کې مشاھده شوی وریانس د ھغھ پھ ھغو اجزاوو تجزیھ کوی چھ 

. آنووا  دڅو ګروپونو د اوسطونو د مساویتوب د دغھ مجموعی وریانس یې را منځتھ کړی وي
د ټیست یو تعمیم شوی شکل   t ښوولو پھ منظور یو احصایوي تیست کاروي او پدې ترتیب د 

 یعنې د دوو اوسطونو پر ځای د ډیر شمیر اوسطونو د مقایسې طریقھ بلل کیږي. 

د ټسټ پھ  tی شرایط د د کارولو مقدماتی لازم ANOVAد اوسطونو د مقایسھ کولول لپاره د  
مختلف شکلونھ  ANOVAشان دي، یعنې : متحولین بھ اتفاقي وي او مقسمې بھ نورمال وي. د 

  دوه   -  نې یو طرفھ وړاندوینھ، او انو وایع (ANOVA-1)یو  -دي خو ډیر معمول ئې انووا 
(ANOVA-2) .یعنې دوه طرفھ وړاندوینھ ده 

شرایط ھم دادي چھ  د مستقل متحول مقیاس بھ  ANOVAد ټسټ پھ شان د  tد 
وي مثال: معلمان، شاګردان ، والدین، ولسوالی، او نور او دوھم  (  Categorical)تسمیوي

 متحول بھ متصل متحول وي، مثلاً : (نمرې، عمر، فاصلھ او نور). 

 د کمیت نسبت د لاندې رابطې پھ شان محاسبھ کوی: fد آنووا محاسبھ د 
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Fratio =
روپونوترمنځ،انحرافدګ

دګروپونوداخلی،انحراف
 

د آنووا د محاسبې لپاره: اول د ټولو ګروپونو لپاره پھ ځان ځانتھ ډول اوسط محاسبھ کیږي. بیا 
د دغو اوسطونو اوسط محاسبھ کیږي. بیا د ھر یوه ګروپ لپاره د ھری یوی نتیجی انحراف د 

لاخره بیا د ھر ګروپ اوسط لھ کلي ګروپ لھ اوسط ( د ګروپونو تر منځ) څخھ پیداکوي. با
اوسط (  د ګروپونو تر منځ) څخھ محاسبھ کوي. پھ پای کې دغھ دوه تر لاسھ شوي قمیتونھ یو 

پھ جدول کې  دھغھ لھ  Fقیمت لاستھ راځی. وروستھ بیا د غھ قیمت د  Fپر بل تقسیموی او د 
مخې او د احتمال قیمت  نظری قیمت سره مقایسھ کوی البتھ د باور د تعیینې شوې سطحې لھ

 یې لاستھ را ځي.

 

 د محاسبھ کولو یو مثال: )One-way ANOVA( د یو طرفھ آنووا

و پھ وده باندی څیړو.  فرض تد نباتااغیزی کړی چی موږ د دری ډولھ کیمیاوی سرو فرض 
لاستھ راغلی دی. پدی نتایج  کړی چی موږ شپږ نمونی مطالعھ کړی او د لاندی جدول پھ شان 

 .د کیمیاوی سرو ډولونھ را ښیی   a3و ا a1   ،a2  کیجدول 

a1 a2 a3 
6 8 13 

8 12 9 

4 9 11 

5 11 8 

3 6 7 

4 8 12 

ټولی دری ډولھ « ټسټ لپاره داسی ده: Fد    H0پھ دغھ تجربھ کی زموږ منتفیھ فرضیھ  
 ». لری کیمیاوی سری یو ډول اغیزه

 مراحل تعقیبوو:  توګھ لاندیھ محاسبھ کولو لپاره بھ پد  F-ratioد  
 

 ، یعنیمحاسبھ کوواوسط د ھر ګروپ  : قدم اول 
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 ، یعنی:پیداکوواوسط  د ټولو ګروپونو عمومیقدم: دوم 

  

 .را ښییتعداد د ګروپونو  a  پھ پورتھ فارمول کی  
 

د تفاوتونو د مربعاتو مجموعھ » د ګروپونو تر منځ « پھ ګروپونو کی، یعنی:  قدم دریم 
 پیداکوو، یعنی: 

 

 
 

 د» ګروپونو تر منځ«د .پھ ھر ګروپ کی د مشاھداتو شمیر راښیی  n پھ پورتھ فارمول کی  
 درجھد ګروپونو دشمیر څخھ د یوه کم سره مساوی وی، یعنی: استقلالیت  

    
 شی لھ: بارت بھ ع MSB  د اوسط د مربع  » ګروپونو تر منځ «پدی ترتیب بھ پیدا کړو چی د 

 
 

)  پیدا کوو.  د دی لپاره اول د ھر SWد مربعاتو مجموعھ ( » ګروپونو د داخل«د  : قدم څلورم 
 :د لاندی جدول پھ شان ، ګروپ اوسط د ھغھ ګروپ د ھر مشاھده شوی قیمت څخھ تفریقوو 
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a1 a2 a3 

6−5= 1 8−9= −1 13−10= 3 

8−5= 3 12−9= 3 9−10= −1 

4−5= −1 9−9= 0 11−10= 1 

5−5= 0 11−9= 2 8−10= −2 

3−5= −2 6−9= −3 7−10= −3 

4−5= −1 8−9= −1 12−10= 2 

 
تر لاسھ  18) پھ پورتھ جدول کی د ټولو SWد مربعاتو مجموعھ ( » ګروپونو د داخل«د 

 شویوارقامو لھ مجموعی څخھ عبارت دی، یعنی: 

 

 

 

 

 وی لھ:  عبارت بھ )  fw (  یعنی استقلالیت لپاره د » ګروپونو د داخل«د 
 

 نو 
 بھ مساوی شی لھ:   MSBد اوسط د مربع    » ګروپونو تر منځ «پدی ترتیب بھ   د 

 

  قیمت  مساوی کیږی لھ: F-ratio دقدم پنجم:  پنځم 
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ھغھ قیمت تھ ویل کیږی چی د ھغی احصائیی  لھ  تیمق) بحرانی Fد یوی احصائیی (مثلآ   
کړای نفی   فرضیھ لھ ھغھ څخھ لوړ وی تر څو  موږ منتفیھ  قیمت ټسټ څخھ  تر لاسھ شوی 

جو پھ مقابل در 15او   2کی د استقلایلت د جدول پھ  پورتنی مثال پھ صورت کی  د  شو. د 
 ،  F=9.3   قیمت لولوچی عبارت دی لھ:  Fپھ صورت کی د   0.05 او د اعتماد د سطح د 

نو د    F = 9.3 > 3.68   دا چی      Fcrit (2,15) = 3.68وی نو  α = 0.05کھ  یعنی:   
ښیی چی د اوسطونو تر منځ مشاھده شوی  نتایج سطح سره وایو چی د ټست  %5اعتماد پھ  

کړو او  رد  فرضیھ کولای شو چی منتفیھ ، یعنی د اھمیت وړ دی یا تفاوتونھ  د ملاحظی 
قوی شواھد موجود دی چی د دغو دریوګروپونو متوقعھ اوسطونھ  لھ   :نتیچھ ګیری وکړو چی
 یو بل سره فرق لری. 

 

دایره المعارف یعنی ویکیپیدیای  څخھ  test-http://en.wikipedia.org/wiki/F لھ   ګراف پورتھ(
 ). را اخستل شوی دی

د قیمت لھ محاسبی او دفرضیی د ازمویلو او نتیجھ ګیری څخھ وروستھ معمولا یو مرور   Fد 
ور باندی کوو. پھ دغھ قدم کی ګورو چی آیا پھ دغو دریو ګروپونو کی د ھرو دوو ګروپونو د 

پھ دغسی صورت کی بیا پھ اتفاقی توګھ اوسطونو تر منځ د اعتماد وړ تفوت نشتھ  او کھ شتھ؟ 
یی بولی چی لاندی یی طریقھ بیانسږی.  ټست   post hocل سره مقایسھ کوو چی یو یو متحو

واحدونو پھ  4دی د   (9)د د وھم ګروپ لھ اوسط څخھ چی  (5) ګورو چی د اول ګروپ اوسط 
واحده تفاوت لری او   5دی ،  (10)د دریم ګروپ لھ اوسط څخھ چی او اندازه فرق لری؛ 

ښکاری چی د  پھ اندازه فرق سره لری. یوه واحدبالاخره د دوھم او دریم ګروپونو اوسطونھ د 
. لھ دغھ ځایھ څخھ نو لھ اوسطونو څخھ زیات تفاوت لریوسط د نورو دو ګروپواول ګروپ ا

دو  پھ یوه قوی باور سره ویلای شو چی د لومړی ګروپ د مربوط جمعیت اوسط د متباقی
نورو ګروپونو د مربوطھ جمعیتونو لھ اوسطونو سره فرق لری. لکھ چی پھ مخکی فصل کی 

 

http://en.wikipedia.org/wiki/F-test
http://en.wikipedia.org/wiki/File:F-dens-2-15df.svg
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مربع جذر، پھ لاندی توګھ وریانس د یعنی  مو ولوستل، د دغھ ھر یوه  تفاوت معیاری غلطی،

   :محاسبھ کیږی 

𝑠𝑠12

𝑙𝑙1
+
𝑠𝑠22

𝑙𝑙2
=  𝑆𝑆𝑃𝑃2 

    :غلطی بھ عبارت وی لھ معیاری   یعنی 

نو اول ګروپ لھ پاتی دوو ګروپونو سره زیات تفاوت لری ، ځکھ چی د تفاوت اوسط یی د 
معیاری انحراف لھ یوچنده څخھ  زیات شو. لھ دغھ ځایھ پھ قوی اعتماد سره وایو چی د اول 

بیا ھم داسی  شواھد نھ اما  ګروپ اوسط د دوو نورو ګروپونو لھ اوسطونو سره فرق لری. 
دووم او دریم ګروپ اوسطونھ فرق سره ولری، ځکھ چی د یوه واحد پھ لروچی وښیی چی د 
 د معیاری انحراف لھ قیمت سره د مقایسی وړ فرق لری.   اندازه موجود  تفاوت

ولایاتو د مکاتبو د  ۱۲مثال: پھ ھیواد کې د وزارت معارف لپاره د کلیوالي او ښاري سیمو  د 
ه معیاري امتحان  لھ لارې تر لاسھ شوي او دریمو ټولګیو د لسان او ریاضي نمرې د یو

توصیفي احصایې یې پھ لاندې جدول کې خلاصھ شوې دي. غواړو پیداکړو چې د ښاري او 
ت شتھ او کھ نھ؟. کلیوالي سیمو د ھلکانو او جنکیانو د اوسط نمرو تر منځ د اھمیت  وړ تفاو

تحقیقاتي سروې لھ راپور څخھ   وزارت معارف لپاره د یوېکتاب د مولف لخوا د (لاندې ارقام د
 را اخیستل شوی دي.)

 
 جدول: د کلیوالي او ښاري سیمو د دریم صنف ھلکانو او جنکیانو د ریاضي او لسان اوسط نمرې

 د ریاضي اوسط نمرې د لسان اوسط نمرې    

د مکتب 
 موقیعیت

د شاګردانو 
 جنسیت

Nشمیر 
اوسط            

X 

معیاري 
انحراف  

S 
N اوسط  شمیرX 

معیاري 
 Sانحراف  

 کلیوالی
 26 53 549 21 61 549 ھلکان

 30 47 395 21 55 395 جنکیانی

 ښاری
 28 46 562 23 52 562 ھلکان

 27 50 536 22 57 536 جنکیانی

 28 50 2042 22 58 2042   ټول

 

( کلیوال ھلکان، کلیوالې جنکیانې، ښاري ھلکان او  دلتھ موږ د څلورو ګروپونو اوسط نمرې
ښاري جنکیانې) سره مقایسھ کوو، نو  ددې لپاره چې دا پیدا کړو چې د دغو څلورو اوسطونو 
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 Fټیست پھ عوض د وریانس لھ تحلیل څخھ کار اخلو او د    tتر منځ تفاوت شتھ او کھ نھ نو  د 
 احصائیھ محاسبھ کوو.

د د غو ګروپونو د اوسطونو تر منځ د اھمیت وړ تفاوت  «کوو چې: موږ منتفیھ فرضیھ وضع 
 .»نشتھ

قیمت د نمرو د احصاییو لھ مخې محاسبھ کړو، نو موږ اول د ھر ګروپ  د   Fد دې لپاره چې د 
معیاري انحراف ( چې پھ جدول کې شتھ) لھ مخې د ھر ګروپ وریانس پیدا کوو. بیا پھ ھر 

ھ ګروپي اوسط څخھ او پھ پای کې د ھغو د مربع مجموعھ نمرې انحراف ل ګروپ کې د ھرې
معیاري انحراف ( چې د جدول  تر لاسھ کوو. ( د ګروپونو تر منځ وریانس).ھمدا راز د عمومي

لیکھ کې را کړل شوی)  د ټولو مجموعی وریانس او د ھری نمرې انحراف لھ  پھ اخري
 رافاتو د مربع مجموعھ پیدا کړومجموعی اوسط  څخھ پیدا کوو تر څو د ټولو نمرو د انح

 ( د ګروپونو پھ منځ کې وریانس). 
 مجبوریو چې د لاندې پھ شان نور ستونونھ پھ پورتھ جدول ور زیات کړو.  

نمرې انحراف او د ھغوی د  د دې لپاره چې پھ ګروپونو کې او ھم پھ ټول ګروپ کې د ھرې
نحرافونو ( چې پھ جدول کې را کړل انحرافاتو د مربع مجموعھ حساب کړو ، نو د معیاري ا

 شوي)  او وریانس لھ رابطې څخھ کار اخلو. یعنې:

 یعنې:       وریانس�معیاري انحراف = 

S2 =
∑ (Xi − X)2i=N
i=1

n − 1  

 اوھمداراز:

S = �� (Xi−X)2i=N
i=1
n−1

 

د احصایې د قیمت د پیداکولو لپاره موږ پھ واقیعیت کې  د ټول ګروپ او ھم  د ګروپونو   Fد  
 پھ منځ کې د انفرادی نمرې د انحرافاتو مجوعی تھ اړتیا لرو، یعنې پیداکوو چې:

�(Xi − X)2
i=N

i=1

 

پھ پورتھ جدول کې د لسان او ریاضي دواړو اوسط نمرې را کړل شوي، را ځئ موږ اول 
 لسان د نمرو اوسطونھ مطالعھ کړو.یوازې  د 

 د ګروپونو پھ منځ کې او د ګروپونو تر منځ وریانسونھ بھ د لاندې جدول پھ شان پیدا کړو: 
 

 



   |Bivariate Analysis(               |186(  لیتحل متحولھ دوه       

 

 

 پیدا کړ. 0.975قیمیت مو  Fلکھ چې وینو د 

څخھ ډیر غټ دی نو موږ  منتفیھ فرضیھ   0.05دغھ تر لاسھ شوی قیمت لھ  د ا چې د احتمال 
 سطحی سره  د دغو اوسطونو تر منځ د اھمیت وړ تفاوت نشتھ. ۰٫۰۵قبلوو، یعنې د باور پھ 

آما د ا ددې معنی نلري چې د ھر یوه ګروپ د اوسطونو تر منځ بھ د اھمیت وړ تفاوت نفی 
منځ بھ تفاوت نھ وي، اما  شوی وي، بلکھ شاید د کلیوالي او ښاري جنکیانو د اوسط نمر و تر

مثلاً د کلیوالی  او ښاری ھلکانو تر منځ شاید د اھمیت وړ تفاوت وي. دغھ بھ څنګھ پیدا کوو؟؟  
او پورتھ یی یوه نمونھ وړاندی  ټست یې بولی  post hocد دې لپاره یو بل ډول ټست شتھ چې د 

 شوه 

محاسبو لپاره د ایکسل تر کمپوتري پروګرام د احصایوي   SPSSد یادونی وړ ده چې د 
پروګرام ډیر پر مختللی او د دغھ ډول محاسبو لپاره ھر ډول امکانات لري. لھ بده مرغھ چې تر 

پھ پروګرامونو کې نشتھ  پداسی حال کې  MS Officeپروګرام د عادی   SPSSاوسھ پورې د 
 چې ایکسل یو عادي پروګرام دی او ھر څوک کار ور څخھ اخستلای شي.

 رتھ مثال کې د ریاضي لپاره د پورتھ پھ شان محاسبې تاسی پخپلھ و ازمویی).  (پھ پو

د آنووا د تحلیل پھ اړه نور معلومات د احصایئ پھ ډیرو کتابونو کې لوستلای شی. اسانھ لاره 
ئې د ایکسل پھ پروګرام کې د ھغی او ھمداراز نورو احصایوي مفاھیمو پھ ھکلھ لازم او عملی 

 کولای شی. معلومات ترلاسھ

 جدول: د کلیوالی او ښاری سیمو د دریم صنف ھلکانو او جنکیانو د ریاضي او لسان اوسط نمرې
  

د لسان د نمرو     
 اوسط

س )
د ھر ګروپ وریان

V
ar=S2

 ( 

د 
ھر ګروپ د انحرافاتو مربع 

)
n*V

ar
( 

د ګروپونو  پھ منځ کې د انحرافاتو 
د مربع مجموعھ

 

D
f  داستقلالیت درجھ 

س
د ګروپونو تر منخ وریان

 

د  
F 

محابسھ شوی قیمت 
 

Signif.  ت یې
صایو اھمی

 اح

L
ocation 

Stud sex 

N
 

اوسط
 

ف (
معیاري انحرا

S( 

Rural Boys 549 61 21 455 249656 26172 3 8724    0.000 
  Grils 395 55 21 445 175893           
Urban Boys 562 52 23 526 295645           
  Grils 536 57 22 493 264170 985364 2039 483     
TOTAL   2042 58 22 495   1011536 2041   18.05   
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پھ څیړنو کې ډیر ځلھ تر دو زیات د ډیرو متحولینو ترمنځ د اړیکو او یا ھم پر یو بل د دوی 
اغیزو څیړنھ او محاسبھ ضرور وي. مثلا کلھ کلھ د دوومتحولینو د تحلیل پھ صورت کې کیدای 

د  چېاو غواړو  شي یو بل دریم متحول ھم پھ یوه لھ دغومطلوبو  متحولینو څخھ اغیزه ولري
 پھ احصائیھ کې دغھ محاسبات د کثیرالمتحولھ تحلیل دغھ دریم عامل اغیزه وګورو. 

 Multi Variate Analysis   .پھ نوم یادیږی 

د کثیر المتحولھ تحلیل اساسی ھدف پھ یوه غیر مستقل متحول باندې د څومستقلو متحولونو 
 او اړیکې ھمزمان مطالعھ کول وي.  اغیزې

چې  د شاګردانو د کلنۍ ازموینې نمرې  د معلمانو د سوابقو، د شاګردانو د مثلاً:موږ غواړو 
او حتی موجودیت پھ  کورنیو سوابقو،  د مکتب د کیفیت د شاخیصونو او درسي کتابونو د کیفیت

نو کیدای شي موږ د شاګردانو داسې ګروپونھ سره مقایسھ کړو چې نور رابطھ و څیړو، 
مل یې سره یوشان وي خو یوازې  د ھلکانو او جنکیانو نمرې مواصفات او اغیزه لرونکي عوا

د شاګردانو پورتھ ذکر  اما اکثراً  سره مقایسھ کړو. پدې صورت کې دوه متحولھ تحلیل کافي دی.
شوي اغیزلرونکی مواصفات حتی د یوه صنف د شاګردانو پھ صورت کې ھم فرق سره لري. 

کارول کیږي.  پھ احصایې کې د (Multivariate analysis) نو بیا بھ کثیرالمتحولھ تحلیل 
 پھ نوم یادیږي.Regression analysis    تحلیل وریانس د تحلیل او د ترجع

د ترجع (ریګریشن) تحلیل د تابع متحول او پر ھغھ باندې د اغیزمنو متحولینو تر منځ  د یوې 
درسي وخت او د معادلې د جوړیدلو معنی لري. مثلاً :  غواړوچې پھ مکتب کې د ورځني 

لھ مخې بھ یې یو  نمروباندی وڅیړو. د ترجع د تحلیلمکتب موقیعیت اغیزې  د شاګردانو پھ 
 مودل معادلھ د لاندې پھ شان وي:

Students scores = Constant +α Study time in school +  β School location 

ضریبونھ د شاګردانو د نمرو پھ نتیجھ باندې  د مکتب د وخت او د  βاو  αپھ پورتھ معادلھ کې 
مکتب د موقیعیت د وزن (سھم) اندازه ښیي. پھ معادلھ کې ثابت عدد د شاګردانو د نمرو ھغھ 
برخھ را ښیي چې د دغو دوو عامیلینو پھ مرستھ نھ بلکې د نورو عواملو پھ مرستھ توضیح 

 کیږي.

 مشترک انحراف او متقابلھ رابطھ کو وریانس او کوریلاشن یعنې

منځ د رابطې د دقاقت پھ ھکلھ معلومات تر ید دوو متحولینو تر منځ د را بطې ضریب د دو
د   yاو      xوړاندې کوی. د متقابلھ رابطې ضریب  پھ فارمول کې  وینو چې یوه برخھ یې  د   

مشاھده شویو قیمتونو او د ھغوی د اوسطونو د تفاوتونو  د ضرب د حاصل لھ مجموع  او د 
ھغوی د شمیر لھ حاصل تقسیم  څخھ لاستھ راځي، چھ دغھ قیمت د کووریانس پھ نوم یادیږی،  

 یعنې:
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 دغھ رابطھ د الجبري ساده قوانینو لھ مخې پھ لاندې ډول ھم لیکلای شو:

 
لین تر کومھ حده پورې چې دوه متحو داسې احصایوي  مقدار دی چې دا راښیيکووریانس یو 

یو د بل سره ھمغږي یا ھمغاړي دي، یعنې، تغییرات یې یو د بل سره مشابھ لوری تعقیبوی. 
مثلا کھ یو کمیږی نو بل ھم کمیږی، یا بر عکس. کوریانس یو مقیاسی کمیت دی، یعنې د 

ې چې د کوریلیشن ضریب بیا یو نسبت او بې مقیاسھ کمیت متحول مقیاس لري، پھ داسې حال ک
 ښیي. 

د کوو ریانس  پورتنۍرابطې تھ پھ کتو سره  لیکلای شو چې د متقابلی رابطې ضریب د  
کووریانس او د دغو دوو متحولینو د معیاري انحراف د ضرب لھ حاصل تقسیم څخھ عبارت 

 دی ، یعنې:

 
ی د د قیقوالی یو ښھ تخمین و متحولینو تر منځ د رابطتھ د دو د متقابلھ رابطې ضریب موږ

راکوي، اما د ھغھ لھ مخې نھ شو کولای چې موږ د یوه متحول د قیمت لھ مخې د بل متحول د 
مربوطھ قیمت تخمین وکړای شو. د دې لپاره د ترجع لھ مقدار څخھ کار اخستل کیږي. مثلاً 

نو پھ اندازه لوی شی، بل پھ څومره اندازه غواړو تعیین کړو چې کھ یو متحول د دوو مقدارو
 لوی شی؟

کھ دوه متحولین خطي رابطھ سره ولري، نو د دوی دغھ رابطھ د لاندې الجبري معادلې پھ 
 مرستھ ښودلای شو:

y = ax + b 
 د ھغھ خط میل دی.  aلھ محور سره د تقاتع  نقطھ او   xد     b پوھیږو چې پھ پورتھ رابطھ کې

لپاره د ایکسل   د دریم جدول پښو او لاسونو تر منځ د مشاھده شویو ارقامود مثالکھ د مخکینیو 
 پھ مرستھ یو نقطھ ایز ګراف رسم کړی د لاندې پھ شان بھ ښکاره شي.
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د پښو او لاسونو تر منځ د رابطې نقطھ ایز ګراف   

 
 

پورتھ او ځینې خط ور تھ رسم کړو نو وبھ وینو چې ځینې نقطې ور څخھ میلان کھ چیرې د 
د  yاو  xدي. پھ نقطھ ایز ګراف کې دغھ خط چې د  نورې بیا ور څخھ کښتھ خواتھ واقع شوې

پھ نامھ   Regression lineنو تر منځ عمومي میلان را ښیي، د ترجع خط یا ریګریشن متحولی
  یادیږی چې پھ پورتھ ګراف کې یې ګوری. دغھ خط داسی واقع شوی چې د نقطو فاصلھ لھ ھغھ

 پھ محور د یوې نقطې فاصلھ  پھ yڅخھ  تر ممکنھ حده کوچنی وي. کھ چیرې د  
  Δy= yi-yi+1  :وښیو، نو 

 
د قانون پھ طریقھ خو د تصادف لھ لارې پیدا کولای » کوچنیو مربع ګانو « د دغھ خط معادلھ د

 ده، یعنې:شو خو پھ اسانۍ نھ. اما بلھ طریقھ یې د کووریانس لھ رابطې څخھ ګټھ اخستنھ 

𝑎𝑎 =
𝑐𝑐𝑙𝑙𝑐𝑐 𝑥𝑥𝑦𝑦
𝑆𝑆𝑥𝑥𝑆𝑆𝑦𝑦 

 

 پھ اسانی پیداکوو،چې: قیمت   b او د خط  لھ پورتنی رابطې څحھ د 
𝑏𝑏 = 𝑦𝑦 � - a �̅�𝑥 

باید پھ یاد ولرو چې د غھ د ترجع یا ریګریشن خط د اوسط قیمتونو لپاره دی، نو د مستقل 
نژدی ساحھ یا حدود  متحول  دھر قیمت لپاره د تابع متحول دقیق قیمت نھ شو ښودلای اما یوه

 یې تعیینولای شو
نو لپاره، چې قیمتونھ یې پھ یوه و چې  د  د دوو راکړل شویو متحولیکھ لھ ایکسل څخھ وغواړ

جدول کې درج شوی وي، لکھ پورتھ مثال،  نقطھ ایز ګراف رسم کړی، نو د پورتھ پھ شان 
نقطھ ایز جدول بھ تر لاسھ کړو. کولای شو چې لھ ایکسل څخھ وغواړو چې د میلان خط  او 

y = 0,9286x + 0,3214 

0
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ان د میل خط او د ھمداراز د خط  تر څنګ د ھغھ خط معادلھ ھم ور تھ ولیکی نو د پورتھ پھ ش

ھغھ تر څنګ د متحولونو تر منځ خطي معادلھ بھ ھم تر لاسھ کړو. لکھ چې وینی، خطي معادلھ 
 یې د لاندې پھ شان ښکاری:

y = 0.928x + 0.321 
  a = 0.928,     b= 0.321یعنې: 

نور مودلونھ بیا د احصایې یو بل منځ د علیت رابطی   او د متحویلینو تر د ریګریشن د تحلیل 
فصل دی چې پھ نورو ماخذونو کې یې لوستلای شی او  ددې لپاره چې ددې کتاب محتوی ور 
باندې ثقیلھ نھ شي صرف نظر ورڅخھ شوی. ھغھ پورتنی ضمني اشارې بھ لھ لوستونکو سره 

 مرستھ وکړای شی چې لھ بنیادی مفاھیمو سره یې اشنایي پیدا کړي. 
 

 خیرتمت بال
 والله علی ما نقول وکیل
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ګرافونو او یو  ځینېلھ  -شوی  ویکیپیدیا) څخھ استفاده  دایرة المعارفونو ( يیوشمیر بریښنای لھ 
 اقتباس شوی دی. یېو څخھ مثالونشمیر

کارلستاد د پوھنتو ن د ماستری پروګرام د محصلانو لھ   ھمدا راز د وزارت معارف لپاره د
 .  شويمثالونھ اخستل  ځینېرسالو څخھ ھم 

 

 

http://en.wikipedia.org/wiki/F-test
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 ضمایم

 . د اتفاقی اعدادو جدول  ۱

 جدول tد    ۲ 

 جدول Z. د  ۳

 جدول χ 2د  ۴

 ب. د لنبدا  جدول ۴

 . د یونانی ژبی حروف  او د ریاضی سمبولونھ۵

 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

و لپاره د د اعدادو پھ یوه مطلوبھ احاطھ کی د اتفاقی اعدادو ایجاد ل . د اتفاقی اعداد جدول:۱
 ایکسل  پروګرام لھ اسانتیاو څخھ پھ لاندی توګھ کار اخستلای شی:

 او لسو تر منځ د اتفاقی اعدادو لست جوړ کړو. پھ لاندی شان عمل کوو: ۱مثلا: غواړو د 

پھ قومانده   function  د    اول کرسر (شیطانک) پھ یوه خالی خانھ کی ودروی. بیا ایکسل 
قومانده خوښھ کړی. بیا   Randbetweenد قوماندو پھ لست کی د     Math & Trig   کی د

  ) Low او Top ( یوه مینو را ښکاره کیږی، چی د ر څخھ غواړی چی پورتنی او ټیټ حد ونھ 
ور تھ وښیاست ( د پورتھ مثال لپاره ستاسی ټیټ حد یو او لوړ حد مو لس دی). بیا پھ نوموړو 

یی کړی. پھ نوموړی خانھ کی بھ عدد در تھ ولیکل  (OK)ی خانو کی یو او لس ولیکی او ھوک
تکمھ کیکاږی چی یو بل F9 شی، چی دغھ عدد  ستاسی یو لھ اتفاقی اعدادو څخھ دی. بیا د 

 اتفاقی عدد در تھ لیکل کیږی. پدی تر تیب تر پایھ.  یعَنی:

1. Function 

2. Math & Trig,  

3.  =Randbetween (top, low) 

4. OK 

5. F9 

کھ انترنیټ تھ لاسرسی لری، نو د پورتھ ذکر شویو او ھم لاندینیو ضمایمو ټول مربوط نوټ: 
 جدولونھ پھ لاندی انترنیتی ادرس پیدا کولای او کاپی کولای شی:

http://www.stat.purdue.edu/~mccabe/ips4tab/bmtables.pdf 
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  αد یو طرفھ او دوه طرفھ وړاندوینی لپاره د اعتماد پھ مختلو سطحو، یعنی د   جدول: t د  . ۲  
د قیمتونو جدول. (لھ انترنیټ  tلپاره د   (Df )د مختلفو قیمتونو، او د استقلایت د مختلفو درجو  

څخھ را اخستل شوی دی). د لاندی جدول پھ لومړی لیکھ کی د یو طرفھ او پھ دوھمھ لیکھ کی د 
ھ  وړاندوینی پھ صورت کی د باور د مختلفھ سطحو لپاره پھ ستونو کی د استقلایت د دوه طرف

 قیمتونھ ښوودل شوی وی.   tمطلوبی درجی پھ مقابل کی د 

α (1 tail)  0.05  0.025  0.01  0.005  0.0025  0.001  0.0005  

        
α (2 tail)  0.1  0.05  0.02  0.01  0.005  0.002  0.001  

df     

1  6.3138  12.7065  31.8193  63.6551  127.3447  318.4930  636.0450  

2  2.9200  4.3026  6.9646  9.9247  14.0887  22.3276  31.5989  

..        

 

ھغھ احتمال را ښیی چی د یوی  لاندی جدول  -جدولz رمال مقسی یعنی  ود معیاری ن .۳
  دقیمت تر منځ وی.  z احصایی   قیمیت بھ   د صفر او 

Cumulative from mean (0 to Z)  

 
z 0.00 0.01 0.02 0.03 0.04 0.05 0.06 0.07 0.08 0.09 

0.0 0.00000 0.00399 0.00798 0.01197 0.01595 0.01994 0.02392 0.02790 0.03188 0.03586 

0.1 0.03983 0.04380 0.04776 0.05172 0.05567 0.05966 0.0636 0.06749 0.07142 0.07535 

0.2 0.07926 0.08317 0.08706 0.09095 0.09483 0.09871 0.10257 0.10642 0.11026 0.11409 

0.3 0.11791 0.12172 0.12552 0.12930 0.13307 0.13683 0.14058 0.14431 0.14803 0.15173 

..           

 

 

http://en.wikipedia.org/wiki/File:Z_cumulative_from_mean.svg
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او  ۸۰: د یوه استاد د امتحان نمری تقریبآ نورمال مقسمی تھ ور تھ دی چی اوسط یی مثال

اویا تری ټیټی   ۸۲دی.  د دی احتمال بھ څو وی چی یو محصل یی  ۵معیاری انحراف یی 
 نمری وړی وی؟

 حل:

 
 اویا تردې  جګی نمری وړی وی؟ ۹۰د دی احتمال بھ څومره وی چی یو محصل یی 

 
    = 1- 0.9772 = 0.0228 

 او یا تری ټیټی نمری وړیوی؟ ۷۴د دی احتمال بھ څومره وی چی یوه محصل یی 

 

 
 دا چی پھ جدول کی منفی قیمتونھ نشتھ، نو پھ لاندی ډول یی محاسبھ کړی: 
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 . د کی مربع جدول۴

 د استفادی کولو پھ ھکلھ یو څو ټکی: 

 ښیی. د جدول لومړی لیکھ (سطر) احتمال را

د تاسی د مطلوبی استقلالیت د درجی مطابق، د لیکی پھ اوږدو کی ھغھ عدد پیدا کړی چی تر 
 ټولو کوچنی را وروستھ قیمت ولری.

 بیا نو لومړی لیکی تھ وګوری او مربوطھ احتمال پکی ولولی.

دی. نو د تاسی مطلوب احتمال بھ د  9.10او   د کی مربع قیمت  مو     df = 2مثال: د تاسی  
P<0.02 .وی 

 

 p value  

df 0.25 0.20 0.15 0.10 0.05 0.025 0.02  0.01 0.005 0.0025 0.001 0.0005  

1  1.32 1.64 2.07 2.71 3.84 5.02 5.41 6.63  7.88 9.14 10.83 12.12  

2  2.77 3.22 3.79 4.61 5.99 7.38 7.82 9.21  10.60 11.98 13.82 15.20  

3  4.11 4.64 5.32 6.25 7.81 9.35 9.84 11.34  12.84 14.32 16.27 17.73  

..             

100  109.1 111.7 114.7 118.5 124.3 129.6 131.1 135.8 140.2 144.3 149.4 153.2  
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 ب.د لنبدا جدول ۴
 د مختلفو قیمتونو لپاره د لنبدا د قیمتونو جدول   (x) د متحول 

 
  

 
 

https://www.google.se/url?sa=i&rct=j&q=&esrc=s&frm=1&source=images&cd=&cad=rja&docid=7QH-tpPl0ypSeM&tbnid=EI_IInYKsCQfgM:&ved=0CAUQjRw&url=https://onlinecourses.science.psu.edu/stat414/book/export/html/54&ei=WUYXU86PNMnOygPQpoLQCw&bvm=bv.62286460,d.bGQ&psig=AFQjCNFdoRmsppGDw1yMbesX6nzBHeo_xg&ust=1394120525213826
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 . د ریاضی سنبولونھ او د یونانی ژبی لوی او واړه حروف۵ 

 یونانی حروف او د ریاضی سمبولونھ
  نوم  کوچنی حروف  لوی حروف

  Alpha; = Α      alpha; = α  الفا        
Beta; = Β      beta; = β  بیتا        
Gamma; = Γ      gamma; = γ  ګاما        
Delta; = Δ      delta; = δ  دیلتا        
Epsilon; = Ε      &epsilon; = ε  ایپسیلون        
Zeta; = Ζ      zeta; = ζ  زیتا        
Eta; = Η      eta; = η  ایتا        
Theta; = Θ      theta; = θ  تیتا        
Iota; = Ι      iota; = ι  ایوتا        
Kappa; = Κ      kappa; = κ  کاپپا        
Lambda; = Λ      lambda; = λ  لنبدا        
Mu; = Μ      mu; = μ  میو        
Nu; = Ν      nu; = ν  نیو        
Xi; = Ξ      xi; = ξ  کسی        
Omicron; = Ο      omicron; = ο  اومیکرون        
Pi; = Π      pi; = π  پای        
Rho; = Ρ      rho; = ρ  رھو        
Sigma; = Σ      sigma; = σ  سیګما        
Tau; = Τ      tau; = τ  تاو        
Upsilon; = Υ      upsilon; = υ  اوپسیلون        
Phi; = Φ      phi; = φ  فھی        
Chi; = Χ      chi; = χ  (کی) کښی        
Psi; = Ψ      psi; = ψ  پسی        
Omega; = Ω      omega; = ω  اومیګا        

       theta; = ϑ  ثیتا        

       upsih; = ϒ  اوپسیھ        

       piv; = ϖ  پیو        
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 د کتاب د مؤلف پھ ھکلھ

یت د سپینھ کلی کی د پکتیکا ولا کال  ھش ۱۳۳۶ پھ علی محمد زویالحاج داکتر امیر محمد منصوری د  خدای بښلی 
د کلی  لومړنی تعلیمات ییدلی دی. خپل دری کلن یکی زیږ کورنی  او علم پالونکی پھ یوه دینداره کلا مربوط د منصور 

د عبدالحی ګردیزی پھ لیلیھ لیسھ کی ولایت مرکز ګردیز ښارد پکتیا یی  اتابتدایی او ثانوی تعلیمدھاتی ښوونځی او پھ 
 د کانکور پھ ازموینھ کی تر اشتراک وروستھ د فارغ شو. پھ اعلی درجھ ھش کال کی لھ لیسی څخھ  ۱۳۵۴بشپړ او د 

 وړد پولنډ ھیواد تھ د لنجنیری پھ څانګھ کی لاسھ کولو سره د عالی تحصلاتو د وزارت لھ  خوا  د الوړو نمرو پھ تر
 لپاره واستول شو. تعلیم 

منصوری د نساجی انجنیری پھ څانګھ کی د ماستری درجی تر لاسھ کولو وروستھ  د شورویانو د تھاجم پھ پیل کی 
او د ھیواد د جنوب خستنھ لازمھ وبللھ برخھ اکی مقدس جھاد  پھ  ھیواد تھ راستون شو او د نورو ھیوادوالو پھ شان یی

ولس د آګاھی او د تعلیم د  ھیواد د راتلونکی نسل د روزنی لپاره د څنګ یی دپھ حوزو کی برخھ لرلھ. د مقدس جھاد تر
پھ برخھ کی د  د نساجی انجنیری  ر یوه وخت وروستھ چی پھ ھیواد کیتتوان پھ اندازه کار پیل کړ. ترویج لپاره د 

د عملی خدمت تر څنګ یی د مسلکی زده کړی لپاره  کی   ھو شوی، نو د تعلیم پھ چاروخدمت کولو ھیلی یی پھ اوبو لا
انس معادل تعلیمات تر لاسھ ھم بیا لھ پیلھ شروع وکړه  او پھ اضافی وخت کی د تعلیم پھ چارو کی د کار ترڅنګ د لس

د سویډن د کی ی تعلیماتو پھ څانګھ ومقارینوو کی د کار تر څنګ یی د نړیوال اسسھیواد پھ مربوطھ تعلیمی مو کړل. د
میلادی کال کی  د  ۲۰۰۷ماستری او بیا پھ میلادی کال کی  ۲۰۰۱پھ ھیواد د ستاکھولم لھ پوھنتون څخھ لومړی 

 دوکتورا درجھ تر لاسھ کړه.

ھ یی پھ ھکل وامور یکی برخھ اخیستی او د ھیواد د تعلیم او مجامعو علمی کنفرانسونواو ملی نړیوالو پھ  نوموړی
خدمتونھ کړی دی. پھ ھیواد کی پھ دولتی اوغیر دولتی  تھنظام  یتعلیم یی د ھیواد لھ لاری څیړنی کړی او د څیړنو 

لتی موسساتو تر ریاست پوری  وظایف اجرا ود غیر د لھ مشاوریت څخھ نیولی ، موسساتوکی یی پھ مختلفو پوستونو
ن پھ یډبیا د سواو دوری د لسانس ومړی ټولګی څخھ نیولی وظیفھ یی پھ ھیواد کی د لمقدسھ کړی دی. د معلمی 

 ړی دی.کپوھنتون کی د ماستری دوری تر پروګرامونو پوری اجرا 

ټولګی د ریاضی کتاب  د لومړی النوع تالیفات لری چی مختلف پھ لسګونو ھ کی پھ پښتو، دری او انګلیسی ژب منصوری
ارونو برابر یاو پھ نړیوالو مع ی لپاره درسی کتابونھ او ممد مواد روپوھنتون د لسانس او ماستری د د  ایڅخھ نیولی ب

د ھیواد مختلف علمی مواد تھیھ کړی دی او برسیره پردی یی د تربیھ معلم لپاره او ژباړلی دی. کړی تالیف علمی اثار
پښتو او دری ژبویی  .پھ نړیوالو علمی مجلو او کتابونو کی چاپ شوی دییی رو کی د څیړنو راپوررونھ ومپھ تعلیمی ا

 لاندی دی: یو شمیر تآلیفات

م، ترجمھ رسالھ ماستری  ۲۰۰۰دست آوردھای آموزشی در مضمون ریاضی شاګرادان مکاتب افغانستان،  .１
 مولف بھ زبان انګلیسی از پوھنتون ستاکھلوم ، سویډن؛

 م )؛۲۰۰۴د ښوونی او روزنی نړیوال ریفورمونھ او د افغانستان راتلونکی تعلیمی نظام، ( .２
 م)؛۲۰۰۷عوامل ترک مکتب شاګرادن مکاتب دوره ابتداییھ کشور ( .３
 م)؛ ۱۹۹۳ترمودینامیک برای صنف دوھم پوھنځی تعلیم و تربیھ، پوھنتون اسلامی ( .４
 احصائیھ ـ احصائیوی مفاھیم او محاسبات (حاضر کتاب)عملی  .５
  ستراتیژیګانی د کمی او کیفی تحلیلمفاھیم، اساسات ، طریقی او د معلوماتو  -پھ اجتماعی علومو کی تحقیق .６

 (تر تیاری لاندی).
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