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 ؽعیغى

لي وقسبي وبؿط :والؼلام ؾلی ة السمطلله،والكلا
 
 رؽٍل الله، وؾلی ا

دمؼازت )پعاصػٍالی( ذؼمٍهٍ یاـکلٍهًٍوطؽي مؼعر اوفضایػػي موؼمٍ څٍضلؿي، هٍمٍړی کػتاب ڇې د   
د ذیٍمتعیػػػک مٍلٍلپارى تػػػعې ګػټػػػي اصیؼػػػتل کیػػػږي هػػػٍرو مؼػػػاللٍدمؿلٍ ،مسیط)ڇاپیعیػػػال(،زدم اوداؽػػػې

کٍػتابٍهٍڅضػػػي راټػػػٍل کػػػړپػػػي هػػػٍم مػػػې پػػػي ډیػػػعى ځیعکػتیاؽػػػعى دریاضػػػي اوًوطؽػػػې مفػػػاًیم اوفٍرمٍلٍهػػػي   دمضتلف
 تعڅٍلي دې لارې زدى کٍوهکي ،مسكلین اواؽتاذان دهٍمٍړومؼاللٍدزل لپارى تعې ګػټي واصلي .

     ٍ ـػکلٍهٍلپارى وړاهػطې ـػٍي دي کػي ڇیعتػي ذؼمٍهٍیاړي فٍرمٍلٍهي دموؼمًٍوطؽي بایطپي یادولعوڇې هٍم
ـکلٍهي غیعموؼم وي هٍلازمي دى ڇې لٍمړی غیعموؼم ًوطؽي ـکلٍهي پي موؼمٍـػکلٍهٍ ذؼمٍهي یاًوطؽي 

ًمطارهګػػػي پػػػي دې کػتػػػاب کػػػې ددمؼػػػاللٍدزل لپػػػارى  واړؤ او بیػػػا وروؽػػػتي لػػػي دې فٍرمٍلٍهٍڅضػػػي ګػټػػػي واصلػػػٍ.
لي جبٍتٍهٍ پعتي وړاهطې ـٍي دي ،څعهګي ڇې دافٍرمٍلٍهي دًوطؽې پي ؾلم کې کعى اودلیق جابت  فٍرمٍلٍهي

ـػػٍي دي هٍلدلتػػي یػػػػې جبػػٍت تػػي اړتیاهػػي لیػػطل کیػػږي بلکػػي فٍرمٍلٍهػػي دکػػاروهې اوګػتػػې اصیؼػػتوې لپػػارى واضػػر 
 بیان ـٍي دي .

مفػػاًیم اوپیژهػػطهې لػػي  ًوطؽػػیغ وړ  کػػې داړتیػػا يڅپعکػػپػػي لػػٍمړي د ذیٍمتعیػػک مفػػاًیم اوفٍرمٍلٍهػػي دکػتػػاب    
کػػٍم  يد ًغػػٍ مفاًیمٍؽػػعى بلػػطتیا ومػػٍملٍؽػتٍهکي ـکلٍهٍؽػػعى بیػػان ـػػٍي دي تعڅٍ لوػډوتؿعیفٍهٍ اوځػػاهګړو 

کٍې ورؽعى معؽتي کٍلای ـي  کٍې دمؼاللٍپي زل کٍل  .ڇې دمؼعسې اوفضایػػي ًوطؽې پي مضتلفٍبعص

ګٍي بیان ـٍي دي ًمطارهګي ددې کػتاب پي دویم څپعکي کې داوږدوالي،ؽعسې    اوزدم وازطوهي پي لوډى ت
،کػػػػٍم ڇػػػػې دًوطؽػػػػي ذؼمٍهٍیاـػػػػکلٍهٍ دمؼػػػػازت،زدم،مسیط اوداؽػػػػې هػػػػٍرو مٌمػػػػٍ مؼػػػػاللٍدلاس تػػػػي 

 راوړلٍلپارى ډیع اړین اولازمي بلل کیږي .

ګٍػػػي  يڅپعکػػػ یػػػمدرپػػػي ذیٍمتعیػػػک مفػػػاًیم اوفٍرمٍلٍهػػػي دکػتػػػاب  د    کػػػې مضػػػلؽ یاڅٍضػػػلؿي اوپػػػي ځػػػاهګړې ت
عیل،مؿین یػػالٍزي ،متػػٍازي الاضػػلاع،ذوذهكي یػػاموسعؼ( لػػي معبػػؽ سمؼػػت):غػػي ډولٍهػػي لکػػي څلٍرضػػلؿي اودً

تؿعیفٍهٍ،لوډې تؿعیر اومؿلٍماتٍؽػعى بیػان ـػٍي دي  اولػي ًغػي وروؽػتي یػػػې دهٍمٍړوڅٍضلؿیٍدمؼػازت 
،مسػػیط اوزدػػم لپػػارى پػػي زړى پػػٍرې  فٍرمٍلٍهػػي وړاهػػطې ـػػٍي کػػٍم ڇػػې پػػي ورځویٍڇػػاروکې تػػعې ګػټػػي اصیؼػػتل 
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بادو( اوهاؽمٍ)ـػػاړو(کیػػږ 

 
 مؼػػعسٍ ذؼػػمٍهٍ ځمکػػٍ او داوؽػػیطلٍدصٍهٍ ،ًټیػػٍ اوداؽػػې هػػٍرو ي لکػػي دؽػػمٍ)ا

داهػػطازى کٍلػػٍ اودًغػػي  دویؿػػلٍلپارى ڇػػې پػػي کلیػػٍالي او ؽػػیمیغو  دمؼػػازت )پعاصػػٍالی( اومسیط)ڇاپیعیػػال(
ڇػې پػي اوؽػویٍ  تعؽعى کاوىپي زریؿي  )لوګۍ(اویادپټکي )رؽۍ(ي ړ کٍې بي پضٍاهیٍ صلکٍدځمکې ویؾ دپؽیم

کٍې زیاتعى صلک دپضٍاهیٍصلکٍدځمکٍ،صٍهٍ،ًټیٍ اوهٍرو.. دویؾ  څضػي هػاصٍد د دې مؼػللې  ي،ـعایع
وازػطڇې متػعدی پػي  اړیػن اومٌػم دوى اړصي درلٍدل یٍداڇې پضػٍا داوږدوالي)ظػٍل( داهػطازى کٍلٍلپػارى دًغػي

ٍ عاصي کڈي پي کلیٍالي اوؽیمیغو پ تې ځمکػې درلػٍدې اودوګػړو اهػطازى کې مٍذٍد هي ؤ ،بػل داڇػې صلکٍزیػاؽیم
)هفٍس( کم ؤ بعؾکػ اوس ڇې هفٍس زیات ـٍی دی اودځمکٍاهطازى کمػي دى هػٍ صلػک دځمکػې پػي ویؿػوي 

 کې لي ډیعپام څضي کاراصلي .

اړوهط مؼػالل بیػان  هٍر  اودًغې مؼازت  دمضتلفٍډولٍهٍد کې محلث او دًغي يڅپعکم څلٍر ددې کػتاب پي   
 ـٍي دي .

کػػػې ددایػػػعې دًغػػػي دؾواقػػػعو  يڅپعکػػػم پػػػوځ( پػػػي ذیٍمتعیػػػک مفػػػاًیم اوفٍرمٍلٍهػػػيې کػتػػػاب )ًمطارهګػػػي دد  
اوزاویٍپي اړى ګػټٍر مؿلٍمات وړاهطې ـٍي دي کٍم ڇې ددایعې دمؼازت اوزدػم دلاس تػي راوړلٍلپػارى اړیػن 

 بلل کیږي اولي ًغي وروؽتي ددایعې دمؼازت اوزدم دمؿلٍمٍلٍلپارى فٍرمٍلٍهي وړاهطې ـٍي دي .

موؼمًٍوطؽػػػػػػػػػي  دفضػػػػػػػػػایػػيکػػػػػػػػػې  يڅپعکػػػػػػػػػ ـػػػػػػػػػپږمپػػػػػػػػػي  (ذیٍمتعیػػػػػػػػػک مفػػػػػػػػػاًیم اوفٍرمٍلٍهػػػػػػػػػيدې کػتاب)د  
حٍ ،ًعم،کػعى ،الػپػ معبؽ مؼتعیل مکؿب ، »ـکلٍهٍیاذؼمٍهٍلپارى لکي : مکؿب،موؿٍر،متٍازي الؼع

لپػارى تؿعیفٍهػػي اودًغػي دمؼػػازت  «اوهػالف)هیمګړی( مضػػعوط مضػػعوط، ازاظي)ڇمبع(یابیضٍي،اؽػتٍاهي،
اوزدم دمؿلٍمٍلٍلپارى اؽاؽي فٍرمٍلٍهي وړاهػطې ـػٍي دي تعڅٍداړتیاپػي وصػت کػې ورڅضػي ګػټػي واصیؼػتل 
ٍیٍؽتٍهغولپارى دپای ټکی کیښػٍدل ـػي پػي  ـي . ددې لپارى ڇې پي کلیٍالي اوؽیمیغو ؽیمٍ کې دپٍرتي ذکعـ

پػي هػٍم تٌیػي اوتعتیػب کػړ تعڅػٍ لٍؽػتٍهکي  یػػػې لػي  ٍلٍهػيذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرم ًمطې موؼٍرمې داکػتاب 
 ګػټٍبعصمن ـي . 

 ؼمیؽ الؿلیم ال ربواتكبل موااهک اهت

 ؽتاؽٍ ددؾاوو پي ًیلي

 هؿمت الله پټاهغی 
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 څپعکیلٍمړی 

 ًوطؽیغ)ذیٍمتعیک( مفاًیم

مضکػػې لػػي دې ڇػػې ًوطؽػػیغ )ذیٍمتعیػػک( مفػػاًیم بیػػان کػػړو اړیوػػي دى ڇػػې دًوطؽػػې دپػػًٍې پػػي اړى ؾمػػٍمي   
ګٍػي یادوهػي کػٍو :  کٍې یػػػې پػي لوػډى ت   ي ڇػې پػي اهګلیؼػي ژبػي کػې ورتػي ًوطؽػمؿلٍمات ولعوڇې پي لاهطې کعښػ

(Geometery) ورتي  پي یٍهاهي ژبي کې او(γεωμετρία) یػػػې اهػطازى  ي ځمکې او متػع یػاذیٍوایػػي ڇػې ژو

څاهګػػػػي دى ڇػػػػې دـکلٍهٍ،اهطازو،دـکلٍهٍهؼػػػػبي مٍلؿیػػػػت  کٍلٍتػػػػي وایػػػػػػي. یؿوػػػػې ًوطؽػػػػي دریاضػػػػیاتًٍغي
ګٍي دلٍمړهیٍ تمطوهٍهٍدؾملي پػًٍې اوزدى  اودفضاء دځاهګړهٍؽعى ؽعو کار لعي ،دًوطؽې پًٍي پي صپلٍاکي ت

... پي اړى څعګوطى ـٍې دى کړو دملادتیعزیحیت درلٍد ڇې داوږدوالي ،مؼازت،مسیط اوزدم اوداؽې هٍرو
اودًغې بوؼټ دتالػ پي وصػت کػې )دمػیلاد هػي ـػپږپیړې مضکػې( پػي لٍیػطیځ کػې کیښػٍدل ـػٍ.اودمیلادهي 
ګٍي موځ تي راوړى اودًغې لپارى یػػې داللیطؽي ًوطؽې پي هػٍم  دری پیړې مضکې اللطیػ دمٍضٍؾي اقل پي ت

ػػمیطس د مؼػػازت اوزدػػم دمساؽػػبې لپػػارى پػػي ډیػػع ژور ځیوػػې مؿیاروهػػي وټاکػػل ڇػػې تعډیػػعى یػػػػې دوام وکػػړ. ارـ
ځیعؽػعى ځیوػې ظعیكػػې وړاهػطې کػړې ڇػػې پػي ډیػػعو مػٍاردو کػې دهػػٍي اهتیګػعال دزؼػاب وړاهطویوػػي بلػل کیػػطای 

ګٍي تؿعیر کٍو:  ـي . صٍ دلتي مٍهږځیوې مٌم ًوطؽیغ)ذیٍمتعیک( مفاًیم پي لوډى بڼي پي لاهطې ت

  : 1تؿعیف )پیژهطهي(

ػػي دپیژهػػطهې لپػػارى  دًغػػي ـػػي دځػػاهګړهٍ اوقػػفاتٍ مواؽػػب اولازم بیػػان تػػي تؿعیػػف ویػػل کیػػږي . دقػػفاتٍ دًعـ
ګٍػي کػي ووایػٍڇې  محلػث ًغػي ـػکل دي :»اوځاهګړتیاو بیان بایط مواؽػب )هػي لږاوهػي زیػات( وي ،دمحػال پػي ت

دغػػي تؿعیػػف پػػٍرى هػي ښػػکاریږي امکػػان لػػعي ڇػػې .«  ڇػې ددریٍمؼػػتكیمٍصعٍهٍلي تكػػاظؽ څضػػي مػػوځ تػي راځػػي 
کٍػػػي ووایػػػٍڇې  ٍهػػػي متكػػػاظؽ وي صٍمحلػػػث ذٍړهػػػي کػػػړای ـػػػي .دری صع محلػػػث ًغػػػي ـػػػکل دی ڇػػػې لػػػي :» ص

کٍې متمایغوي موځ تي  راځي   « . دریٍمتكاظؿٍصعٍهٍڅضي ڇې دوى پعدوى یٍلي بل ؽعى پي دریٍهكع

 

                                                           
 کٍو. تړاو یادوهياګعڇې تؿعیف )پیژهطهي( یٍؾمٍمي مفٌٍم پي ګٍتي کٍي صٍدلتي یػػې دًوطؽېغو مفاًیمٍ پي  1 - 
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 ڇې هٍمٍړی تؿعیف بؿپړ)پٍرى( ښکاریږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (1-1)

 سات وهي لعي اوًیڅ یٍى بعصي یػػې دلي موځي وړلٍ وړ هي وي .ښي تؿعیف بایط اضافي تٍضی 

 . تؿعیف بایط پعاصي او ماهیغوي 

ان   :(Logical Reason) دلیل یابعً

ًغػػي ذًوػػي ؾمػػل تػػي ڇػػې لػػي ؽػػم )قػػسیر( مضکیوػػي راپٍرڅضػػي راتلػػٍهکي راپٍرتػػي ورؽػػیږي اودًغػػي ؽػػمٍالی  
ان  بلل کیږي . دًغي څي پي اؽاس ڇې مضکې مول ـٍي دي وموٍ دلیل یابعً

 ًوطؽي اقٍل:

دًوطؽې پي ؾلم کې یٍـمیعلٍمړهي ،ؽادى اوبؼیط مفاًیم ـتي ڇې دًغٍی قست اوزكیكت پعتي لي کٍمٍ   
دلایلٍڅضي دمولٍوړدي ،ڇې دامفاًیم دًوطؽي اقٍلٍپي هٍم یادیږي .ًوطؽي اقٍل دًوطؽې دؾلم اؽاس 

 اوبوؼټ تؿکیلٍي .

  مٍضٍؾي اقٍل:

پػي (postulates) ي یػٍى ځػاهګړې بعصػي کػې اؽػتؿمالیږي ،دمٍضػٍؾي اقػٍلًٍغػي فعضػیػػې دي ڇػې دریاضػي پػ
 . هٍم یادیږي 

 متؿارفي اقٍل: 

کٍې داؽػػتؿمال وړ وي دمتؿارفػػي اقػػٍلٍ پػػي هػػٍم یػػادیږي . (Axioms)ًغػػي فعضػػیػػې ڇػػې دریاضػػي پػػي ټٍلٍبعصػػ
ګٍػػػي : کػػػي ووایػػػٍڇې  « . تیعیػػػږي ددوو راکػػػړل ـػػػٍیٍهكعٍ څضػػػي یػػػٍازې اویػػػٍازې یٍمؼػػػتكیم صػػػط »دمحػػػال پػػػي ت
 زال داڇې :  یدادًوطؽې یٍمٍضٍؾي اقل د

     a=b            کي

 b=cاو             

.ځکػػػي دافعضػػػیي هػػػي یػػػٍازې پػػػي الدبعکػػػې بلکػػػي دریاضػػػي پػػػي  یکیػػػږي . دایٍمتؿارفػػػي اقػػػل د    a=bوي هػػػٍ ل   
کٍې ًم قست لعي اواؽتؿمالیطلای ـي .  هٍروبعص
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 داللیطس اقٍل :

ڇػې دمػیلاد (Euclid)دًوطؽې دؾلم صٍارى وارى مفاًیم اومفکٍرې دلٍمړي ځل لپػارى یٍهػاهي ؾػالم اللیػطس  
ٍ  13څضي مضکې پي دریمي پیړې کې یػػې پي اؽکوطریي کې دًوطؽػې دؾلػم تػطریػ کػاوى پػي دیارلؼػٍ  کې څپعکیػ

 تعتیب کړل ،هٍځکي داللیطس دؾواقعو یاداللیطس دمكطماتٍپي هٍم یادیږي .

ًغػػػي اقػػػٍل ڇػػػې اللیػػػطس ورڅضػػػي دًوطؽػػػې دؾلػػػم پػػػي مؿعفػػػس اوپیژهطهػػػي کػػػې ورڅضػػػي کاراصیؼػػػتی  تؿعیػػػف :
 داللیطس داقٍلٍپي هٍم یادیږي .

 اوپي لاهطې ډول بیاهیږي : ديوطؽې پي پیژهطهي کې داؽتؿمال وړ اقٍل دمؼعسې ًا د

 لي دوو هكعٍ )ټکٍ( څضي یٍازې اویٍازې یٍمؼتكیم صط تیعیږي . (1
 لعؿي صط پي اهطازى دیٍى صط پعمش تٍلیط اوغغیطلای ـي . ًعلعؿي صط دیٍى مؿین (2
 ًعى دایعى دًغې دمعکغاوـؿاع پي وؽیلي مؿضف کیطای ـي . (3
 ټٍل لایمې زاویػػې یٍدبل ؽعى مؼاوي اواهعباؽ موٍهکې دي. (4
کي ڇیعې یٍلاظؽ دوى مفعوض مؼتكیمٍهي لعؽ کړي کي دًغٍ داصلي زاویٍ دپعاصٍالي مدمٍؾي ڇػې  (5

پي لاس راځػي لػي دوو لایمٍڅضػي لػږوي ،هػٍ ًغػي مفػعوض صعٍهػي دلػاظؽ ًمػاغې دلاظؽ یٍې صٍاتي 
 (.تي یٍبل ؽعى لعؽ کٍي )یٍځای کیږي صٍا

 یًٍوطؽي ـکل بې دًغي دـکل اواهطازې دتغیعڅضي دیٍى ځای هي بل ځای تي اهتكالیطلای ـي . (6
 ًعلعي صط یٍى موځوۍ هكعي لعي . (7
 ًعى زاویي یٍهاقف لعي . (8
 اهطازى ڇې وغٍاړو غغولای ـٍ.یٍمؼتكیم صط پي ًعى  (9
 ددریم ـي ؽعى مؼاوي وي هٍپي صپل موځ کې ًم ؽعى مؼاوي دي . کي ڇیعې دوى ـیان )مكطارى( (10
کي دًعیٍى دوو مؼاوي ـیاهٍڅضي یٍدریم ـی اضافي ـي هٍ ددوی مدمٍؾې پي صپل موځ کې ؽػعى  (11

 مؼاوي دي .
تفعیػػق زاقػػلٍهي یػػػػې پػػي صپػػل ـػػي هٍد کػػي دًعیػػٍى دوو مؼػػاوي ـػػیاهٍڅضي یػػٍدریم ـػػي ظػػعح )کػػم( (12

 موځ کې ؽعى مؼاوي دي .
کي دًعیٍى دوو غیع مؼػاوي ـػیاهٍڅضي یػٍدریم ـػی اضػافي ـػي هػٍددوی مدمػٍؾې ؽػعى مؼػاوي هػي  (13

 دي .
 ًعکل دصپل ذغڅضي لٍی وي . (14
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  پٍرتوی اهځٍردپاپیعوس اکؼیعیوکٍس)دًوطؽې د تاریش( دی ڇې داللیطس ځیوې اقٍل راتي ښایػػي. 

 لضیي : 

یٍمفٌػػػػػٍم یػػػػػامفکٍرى دى ڇػػػػػې دًغػػػػػې قػػػػػست اوزكیكػػػػػت دمٍضػػػػػٍؾي اقػػػػػٍلٍپي بوؼػػػػػټ دیػػػػػٍرازموعكي لضػػػػػیي 
دلایلٍاوؽػػتطلالٍهٍ پػػي ذریؿػػي زاقػػلیږي اویاًغػػي مفػػاًیم ڇػػې دًغػػٍی دقػػست اوزكیكػػت لپػػارى یػػٍلړموعكي 

 دلایلٍتي اړتیاوي . ًعى لضیي دوى بعصې لعي :

 زکم دي .ي بعصي یػػې معلٍب یادویملٍمړی بعصي یػػې فعضیي یاـعظیي او

 دمٍضٍؾي اقل اولضیػػې تٍپیع: 

 . یٍمٍضٍؾي اقل ًغي ؽادى مفٌٍم دی ڇې دًغي دزكیكت دقست لپارى دلایلٍتي اړتیا هي وي 

 ڇې دًغي دزكیكت دقست لپارى موعكي دلایلٍتي اړتیا وي . یلضیي ًغي مفٌٍم د 

ګٍي د فعضیي یاـعظیي:  کیږي .پي کلمي پیل « کي ڇیعې »دلضیػػې ًغي بعصي ڇې پي ؾمٍمي ت

 پي کلمي پیل کیږي .«هٍ»دلضیػػې ًغي بعصي دى ڇې د زکم یامعلٍب یاهتیدي :

دیػػػػٍې لضػػػػیػػې دجبػػػػٍت څضػػػػي مككػػػػط دادی ڇػػػػې : دیػػػػٍلړموعكي دلایلػػػػٍ اوؽػػػػتطلالٍهٍ پػػػػي دلضػػػػیػػې جبػػػػٍت : 
راوړلٍاودًوطؽي اقٍلٍڅضي پي کاراصیؼتلٍؽعى دلضیػػې زکم دًغې لي فعضیػػې څضي پي لاس راوړو. پي دغػي 

علازاتٍ،تؿعیفٍهٍ،مٍضػػػػػػٍؾي اومتؿارفػػػػػػي اقػػػػػػٍلٍ اودمضکیویٍجبٍتٍهػػػػػػٍ لػػػػػػي هتیدػػػػػػې څضػػػػػػي بعصػػػػػػي کػػػػػػې داق
ګٍي بیاهٍو:  کاراصلٍ.دًوطؽي مؼاللٍجبٍت څٍبعصې لعي ڇې ًعیٍى یػػې پي لوډى ت

ـػکل داؽػې رؽػم ـػي ڇػې پػي ًغػي کػې ـػعط اوهتیدػي دواړى پػي واضػر  دلضیػػې پي معؽػتي بایػطـکل :  (1
ګٍي ښٍدل ـٍي وي ، وړ   پًٍیػطو زاویػػې اوهػٍر یػػػې پػي ښػکارى ډول د هكعې ،اضلاع،ټٍلې  اوڅعګوطى ت

 وي .
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پي دې بعصي کػې بایطلضػیي پػي غٍرؽػعى وڅیػړل ـػي اودـػکل پػي معؽػتي دلضػیػػې ټػٍل ـػعایط مفعوض:  (2

 واضر اوپي ؽادى ډول بیان ـي .
دلضیػػې ًغي بعصػي ڇػې غػٍاړو جبػٍت یػػػې کػړو بایطدـػکل پػي معؽػتي تسلیػل اوؽػادى بیػان ـػي معلٍب:  (3

 اًطاؼ یػػې واضر ـي . اوټٍل
دلتػي بایطًغػػي مٍضػٍؾات وڅیػړل ـػي اوپػػي ـػکل کػې رؽػم ـػػي دکٍمٍپػي واؽػعي ڇػػې  ؾمػل یاتعؽػیم : (4

 ؽعى معؽتي کٍي .ار مٍهږغٍاړو لضیي جبٍت کړو اوکٍم ڇې پي جبٍت کې 
دیٍلړ موعكي اؽتطلالٍهٍپي راوړلٍاودًوطؽي اقٍلٍ څضػي پػي کاراصیؼتلٍؽػعى بایطدلضػیػػې زکػم جبٍت: (5

 فعضیػػې څضي پي لاس راوړل ـي .دًغې لي 

 مؼتكیم جبٍت : 

پي مؼتكیم جبٍت کې دلضیػػې زکم دًغې دفعضیػػې څضي پي مؼتكیم ډول دیٍلړموعكي اؽتطلالٍهٍپي وؽػیلي 
 لاس تي  راځي .

 غیعمؼتكیم جبٍت:

پي غیعمؼػتكیم جبػٍت کػې دیػٍې لضػیػػې دزکػم دهفػې امکػان هػي لػعل پػي موعكػي اؽػتطلالٍهٍ پػي جبػٍت رؽػیږي  
 پي دې قٍرت کې دیٍې لضیػػې قست اوزكیكت پضپلي جبٍت تي رؽیږي .،ڇې 

  مؿکٍؽې)ؽعڇپي( لضیػػې : 

کػػػي ڇیػػػعې دوې لضػػػیػػې دداؽػػػې صٍاقػػػٍلعوهکې وي ڇػػػې دیػػػٍې لضػػػیػػې فعضػػػیي دبلػػػې لضػػػیػػې هتیدػػػي اودبلػػػې 
لضػػیػػې هتیدػػي دلػػٍمړې لضػػیػػې فعضػػیي وي ،هٍداؽػػې لضػػیٍتي مؿکٍؽػػې )ؽػػعڇپي( لضػػیػػې وایػػػػي . لکػػي لاهػػطې 

 دوى لضیػػې :

 کي ڇیعې یٍمحلث متؼاوي الؼالین وي هٍدوى مؼاوي زاویػػې لعي .لٍمړې لضیي :

 کي ڇیعې یٍمحلث دوې مؼاوي زاویػػې ولعي هٍمٍړی محلث متؼاوي الؼالین دي .دویمي لضیي :

 هكعي)ټکی( :

ګٍي پیژهٍاودیٍې لٍمړهۍ اقعلاح  ګٍي یػػې موٍ.« هاـٍهي تؿعیف»هكعي )ټکی( دیٍى ذًوي مفٌٍم پي ت  پي ت

یٍى هښي دى ڇػې پػي کاغظباهػطې  ویل کیږي .یاپي بل ؾبارت: دیٍې مؼتٍي پعمش یٍې هښې تي هكعي )ټکی( یا:
کٍې لي ایښٍدلٍڅضي موځ تي راځي اودیٍى تٍري پي واؽعي ښٍدل کیږي .  دپوؼل دهعې څ

 .  (.)Aهكعي  Aد :لکي
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 پي مؼتٍي کې : هكعي )ټکی(

دهكعػې  xدوى مضتكٍپي واؽعي وټاکل ـي ،ڇې(x,y) دلایم وضؿیي کمیاتٍپي ؽیؼتم کې ًغي هكعي ڇې د 
 دیػػې دتعتیب پي هٍم یادیږي .yدفاقلې او

 مؼتكیم صط :

ګٍػػي موٍ.یػػا:«هاـػػٍهي تؿعیػػف»مؼػػتكیم صػػط ًػػم دیػػٍې لػػٍمړهۍ اقػػعلاح  صػػط دي ڇػػې دواړوصػػٍاوو تػػي  پػػي ت
اهطازى کیطای هي ـػي مؼػتكیم صػط بلػل کیػږي . لکػي پػي لاهػطې ـػکل  امتطادورکٍل کیطای ـي اواوږدوالی یػػې

 مؼتكیم صط : EFکې د

 ـکل (1-2)

 فضاء:

ګٍي موٍ. « هاـٍهي تؿعیف»فضاء دیٍې لٍمړهۍ اقعلاح   پي ت

 فضاء دلایتواًي هكعٍ یٍى مدمٍؾي دى . لٍمړی اقل :

 ڇې پي یٍى مؼتٍي کې والؽ هي وي .پي فضاء کې لږتعلږى څلٍرهكعې مٍذٍدې وي  دویم اقل :

 دری اړصیغى فضاء :

دری اړصیػػغى فضػػاء ًػػم دلٍمړهیػػٍ مفاًیمٍ)هاـػػٍهیٍتؿعیفٍهٍ( لػػي ډلػػې څضػػي دى ،پػػي ًغػػي فضػػاء کػػې ژوهػػط کػػٍو  
 بلل کیږي . دری اړصیغى دى ،صط اومؼتٍي ڇې ًم یٍاړصیغى اوًم دوى اړصیغى دي دفضاء یٍى بعصي

  ـکل :

 دهكعٍ ًعې مدمٍؾې تي ـکل ویل کیږي .

  مؼتٍي :

ګٍي موٍ.«هاـٍهي تؿعیف»مؼتٍي ًم دلٍمړهۍ اقعلاح  پي ت

 پي ًعمؼتٍي کې لږتعلږى دری هكعې مٍذٍدې دي ڇې پعیٍى مؼتكیم والؽ هي دي . لٍمړی اقل :

 تٍي تیعیږي .لي ًعو دریٍهكعٍڅضي ڇې پعیٍى مؼتكیم والؽ هي وي یٍمؼ دویم اقل :

کي ڇیعې دیٍى مؼتكیم صط دوى هكعې پي یٍى مؼتٍي کې والؽ وي هٍلصط ًم پي مؼػتٍي کػې  دریم اقل :
 .والؽ دی 
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  کي ڇیعې دیٍ صط ټػٍلې هكعػې پػي یػٍى مؼػتٍي کػې والػؽ وي هٍدؽػعسې دې ـػکل تػي مؼػتٍي ویػل
 کیږي . 

 دمؼتٍي ښٍدهي : 

ڇې پي یٍى څوډى کػې یػػػې یػٍ ټکػی لیکػل ـػٍی وي ښػٍدل یٍمؼتٍي پي یٍى مؼتعیل اویامتٍازي الاضلاع کې 
 کیږي .

  ـکل (1-3)

 ؽعر: 

دًعفغیکػػي اوفضػػایػػي ذؼػػم تػػعموځ ؽػػعزط اویػػایٍې  ڇػػېؽػػعر دًوطؽػػې لػػي اؽاؽػػي مفاًیمٍڅضػػي ګڼػػل کیػػږي 
 بعصې تي ؽعر ویل کیږي . لکي دمیغؽعر،ددیٍال ؽعر اوداؽې هٍر..

  : (Area)مؼازت

وطؽػػػػي ـػػػػکل ټٍلػػػػي ؽػػػػعر مؼػػػػازت دیػػػػٍې دوى اړصیػػػػغې ؽػػػػعسې  دپعاصػػػػٍالي ټاکػػػػل کیطلٍتػػػػي وایػػػػػػي ، دًعً
یادًوطؽي ـکل کػف تػي دًغػي ـػکل مؼػازت ویػل کیػږي .کیػطای ـػي دغػي ؽػعر پػي یػٍى دوى اړصیعیػادری 

کل پٍرې اړى ولعي.  اصیغـ

دیٍى ـػکل یاذؼػم مؼػازت )پعاصػٍالی( دًغػي ذؼػم یاـػکل کٍڇویػٍ جػابتٍ معبؿػاتٍ تػي پػي  یاپي بل ؾبارت :
دًغػي دؽػعسې دمعبػؽ دوازػط پػي اؽػػاس لاس تػي راځػي . ؽػعر دفضػاء داوږدوالػي اوؽػٍر دزاقػػل  اړولٍؽػعى

ضػػعب څضػػي اظلالیػػږي ،ؽػػعر یػػٍى دوى بؿػػطي )دوى اړصیػػغ( کمیػػت دي پػػي داؽػػې زػػال کػػې ڇػػې زدػػم دری 
 بؿطي)دری اړصیغ( کمیت دی .

 :(Perimeter) مسیط

غي مدمػػٍؾې تػػي ڇػػې یٍـػػکل یػػا یٍى ؽػػعر یػػػػې ازاظػػي کػػړی وي مسػػیط دلعؿػػي صػػط یالعؿػػي صعٍهػػٍ اومؼػػیعً
 بٌعهػۍ څوػډې داهػطازى کٍلػٍ دیٍى رؽۍ پي واؽعي کٍلای ـػٍ دًوطؽػي ـػکلٍهٍ مسػیط دًغػي د  ویل کیږي .

 څضي پي لاس راوړو.

 
 

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

22 

 
  :(Volume) زدم

ًغػػػي دری اړصیػػػغى فضػػػاء ڇػػػې دتړلیػػػٍ زػػػطودو پٍاؽػػػعي ازاظػػػي ـػػػٍې وي ،یادفضػػػاء ًغػػػي اهػػػطازى ڇػػػې مػػػادى 
اـػػغالٍي زدػػم بلػػل کیػػږي. دؽػػیالیاتٍپي بعصػػي کػػې ویػػلای ـػػٍڇې دذؼػػم زدػػم دًمغػػي لٍښػػي دهیػػٍل ـػػٍې 
ؽاهۍ ؽ

 
کٍې دیٍى دری اړصیغذؼم زدم دفٍرمٍلٍهٍپي ذریؿي پي ډیعى ا عى بعصې څضي ؾبارت دي ،پي ریاضیات

لاس تػػػي راوړلای ـػػػػٍ ،یػػػٍاړصیغ ذؼػػػػم لکػػػي صػػػػط اودوى اړصیغذؼػػػم لکػػػػي معبػػػؽ دصپػػػػل زدػػػم پػػػػي فضػػػاء کػػػػې 
،دځیوٍ ـکلٍهٍ یاذؼمٍهٍزدمٍهي ڇې غیعموؼمي بڼي ولعي دًغػي زدػم پػي یػٍى ؽػیال کػې پػي دهوػي یقفعد

 )غٍټي( کٍلٍؽعى پي لاس راوړو.

 ( : Height)یاذګٍالی ارتفاع

ؽٍهٍ تعموځ فاقلې تي ارتفاع وایػػي .دیٍى ذؼم یاـکل دلاؾطو 
 
 یالاؾطو او را

 :(Diameter)لعع2

ؽػػػٍهي ؽػػػعى وهښػػػلٍي  
 
ػػػي اودًغػػػي ـػػػکل دمسػػػیط دوى را ًغػػػي وتعڇػػػې دیػػػٍى ذؼػػػم یاـػػػکل لػػػي معکغڅضػػػي تیعـ

 ،لععبلل کیږي .

  وتع:

 ًغي ټٍټي صط یاکعښي ڇې دیٍى ذؼم یاـکل دمسیط دوې هكعې)ټکي( ؽعى وهښلٍی ،وتعبلل کیږي .

 لٍس: 

 دیٍى ذؼم یاـکل دمسیط یٍى بعصي دلٍس پي هٍم یادیږي .

 لعاع:

دیٍى ذؼػم یاـػکل دؽػعسې یػٍى بعصػي ڇػې ددوى ـػؿاع ګاهٍاواړوهػط لػٍس پػي واؽػعي لػي ؽػعسې بیلػي ـػٍې 
 وي، لعاع بلل کیږي .

 لعؿي :

دیػػٍى ذؼػػم یاـػػکل دؽػػعسې یػػٍى بعصػػي ڇػػې دوتعپػػي واؽػػعي لػػي ؽػػعسې څضػػي ذلاـػػٍی وي دلعؿػػې پػػي هػػٍم 
 .  یادیږي 

 

 .ـکل کې ښٍدل ـٍي دي  (2-5)یادښت : ،لٍس،لعاع او لعؿي د - 2                                                           

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

23 

 
س :

 
 را

س ویل کیږي. لکي پي لاهطې ـکل کې د  
 
س :AOBˆددوو هیمٍ صعٍهٍمؿتعکې مبطاء تي را

 
 زاویػػې را

  ـکل (1-4)

 میاهي : 

س لػي مكػابلې ضػلؿې ؽػعى وهښػلٍي دمیػاهې پػي هػٍم یػادیږي 
 
ًغي ټٍټي صػط یاکعښػي ڇػې دیػٍى ًوطؽػي ـػکل را

 .محلث میاهې دي ABCد  BNاو AO،CMد  :.لکي پي لاهطې ـکل کې

  ـکل (1-5)

 لعؿي)ټٍټي( صط :

 ABد :صط ویل کیږي.لکي پي لاهطې ـکل کې دیٍې مؼتٍي پعمش ددوى هكعٍلوډې فاقلې تي لعؿي )ټٍټي(
 پای وایػػي .یػػې تي  Bتي مبطاء اوAلعؿي صط ڇې  

  ـکل (1-6)

 :  هیم صط )ـؿاع(

ًغي مؼتكیم صط تي وایػػې ڇې لي یٍې صٍامسطود)تړلی( اولي بلې صٍاغیعمسطود)صلاص( وي ،صلاص لٍري 
 . هیم صط  ABد  :تي یػػې پي صپلي صٍښي امتطادورکٍلای ـٍ.لکي پي لاهطې ـکل کې

  ـکل (1-7)

    صط پي دری ډولي دي :دصط ډولٍهي:

 مؼتكیم صط:  .1
 مؼتكیم صط مٍمضکې ذکعکړ.
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 موکؼعصط:  .2

ًغػػي ټٍټػػي صعٍهػػي ڇػػې دیػػٍى مؼػػتكیم صػػط پػػي امتطادهػػي وي صٍلػػي یٍبػػل ؽػػعى مؿػػتعکي هكعػػي ولػػعي 
 اوداؽې هٍر... یالکي پي لاهطې ـکل کې :موکؼعصط بلل کیږي .لکي دارې غاښٍهي دوهٍدپاڼٍڅوډې 

  ـکل (1-8)

 موسوي صط: .3
ًغػػػي صػػػط ڇػػػې هػػػي مؼػػػتكیم وي اوهػػػي موکؼػػػعموسوي صػػػط بلػػػل کیػػػږي .لکػػػي هػػػٍې میاـػػػت ،وروځػػػې  

  اویاًم لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-9)

  : ٍهيدمؼتكیم صط زالت

 افكي صط ،ؾمٍدصط،مایل صط . لعي : مؼتكیم صط دری زالتٍهي

 صط : افكي (1

ًغي صط ڇې داوبٍدؽعسې پي امتطادپعوت وي افكي صط بلل کیږي .لکػي دکٍردڇػت څوػډى ،دغػالۍ څوػډى  

 .صط  AB د :پي لاهطې ـکل کېلکي اویاًم 

  ـکل (1-10)

 ؾمٍد یالایم صط : (2

لکػي پػي لاهػطې ـػکل  ًغي صط ڇې پي افكي صػط باهػطې دوى لػایمې زاویػػػې ذػٍړې کػړي ؾمػٍدصط بلػل کیػږي .

 .صط HDد: کې 

  ـکل (1-11)
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  مایل صط : (3

 .صط CDد : ًغي صط ڇې هي ؾمٍدوي اوهي افكي مایل صط بلل کیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې

  ـکل (1-12)

 :ـاول )ـالٍل( 

ـاول یاـالٍل یٍ ګلٍلي اي ،ډبعین اویافلغي ذؼم دی ڇې رؽۍ یػػې پي ځمکي ؾمٍدى وي اودؽعسې  
دؾمٍدوالي دښٍدلٍلپارى تعې کاراصیؼتل کیږي . مؿماران یػػې مؿمٍلا ددیٍالٍهٍ دکږوالي دمضویٍي لپارى 

کٍې : اؽتؿمالٍي .  لکي پي لاهطې اهځٍروه

 
 لعوهکې تلي یااوبي 

 
 ب تعاز :ا

غػػي لعوهکػػې تلػػي یػػااوبػػي  ب تعازً
 
ڇػػې پػػي مػػوځ کػػې یػػػػې اوبػػي مٍذػػٍدې وي اودځمکػػې  ید ذؼػػم فلػػغي یػػادلعګي ا

 : دلتي یػػې ځیوې اهځٍروهي کػتلای ـس دؽعسې ًٍاروالي)افكیت( دښٍدلٍلپارى تعې کاراصیؼتل کیږي .
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  :ٍهيددوى یاڅٍمؼتكیم صعٍهٍزالت

 .دوى یاڅٍمؼتكیم صعٍهي دری زالتٍهي لعي: متكاظؽ صعٍهي،مٍازي صعٍهي،موعبق صعٍهي

 :متكاظؽ صعٍهي  .1

کي ڇیعې دوى مؼتكم صعٍهي یٍى ګډى )ـعیکي(هكعي ولعي متكاظؽ صعٍهي بلل کیږي .لکػي پػي لاهػطې ـػکل  

 متكاظؽ صعٍهي. CDاوABد کې :

  ـکل (1-13)

 مٍازي صعٍهي: .2

ABد کیږي.لکي پػي لاهػطې ـػکل کػې :هكعي وهي لعي مٍازي صعٍهي بلل  ًغي صعٍهي ڇې مؿتعکي )ـعیکي(

 مٍازي صعٍهي. CDاو

  ـکل (1-14)

 موعبق صعٍهي : .3

هكعػػې ولػػعي موعبػػق صعٍهػػي بلػػل کیػػږي .لکػػي پػػي لاهػػطې  کػػي ڇیػػعې دوى مؼػػتكیم صعٍهػػي دوى ګػػډې )ـػػعیکې(

 موعبق صعٍهي. CDاو EFد ـکل کې :

  ـکل (1-15)
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 زاویي:

پػػي واؽػػعي ڇػػې مؿػػتعکي هكعػػي ولػػعي مػػوځ تػػي راځػػي .  زاویػػي ًغػػي ـػػکل دي ڇػػې ددوى هػػیم صعٍهٍ)ـػػؿاؾٍ( 
س اوًػػعې ـػػؿاع تػػي یػػػػې دزاویػػػػې ضػػلؽ وایػػػػي .لکػػي پػػي لاهػػطې 

 
ددواړو هػػیم صعٍهٍمؿػػتعکې مبػػطاء تػػي دزاویػػػػې را

 ـکل کې :

  ـکل (1-16)

 کٍې پي ًعى اهطازى زاویػي درلػٍدلای  360څضي تع  1پي ًوطؽي کې زاویي د پٍرې وي ،صٍپي محلحات
کٍې محبتې اوموفې زاویػػې ًم ـتي دي .  ـٍ. لي بلې صٍاپي محلحات

کٍې زاویػػي دیػػٍصط لػػي دوران څضػػي پػػي دې ډول ڇػػې دصػػط یٍاهدػػام جابػػت وي لاس تػػي راځػػي ،ڇػػې  پػػي محلحػػات
س پػػي هكعػػي کػػې دوران کػػٍي( . ڇػػې 

 
دلػػٍمړی صػػط دوران ددویمػػې ضػػلؿې مٍلؿیػػت اصتیػػاروي )یػػٍى ضػػلؿي درا

.لکػػي پػػي وایػػػػي  (Terminal side)او ددوران پػػای تػػي یػػػػې دویمػػي ضػػلؿي  (Initial side)لمػړې ضػػلؿې تػػي یػػػػې 
 لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-17)

 

  موفي زاویي :

 تي موفي زاویي ویل کیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې : (Clock wise)دؽاؾت دؾكعبې دزعکت معابق دوران 

  ـکل (1-18)

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

28 

 
  محبتي زاویي :

تي محبتي زاویي وایػػي .لکي پي لاهطې ـکل (Counter clock wise) دؽاؾت دؾكعبې دزعکت مضالف دوران  
 کې : 

  ـکل (1-19)

 دزاویػػې ښٍدهي :

س تٍری دلیکلٍاولٍؽتلٍپي وصت کې دهٍرو  
 
زاویي دتٍروپي واؽعي ښٍدل کیږي.پي دې ډول ڇې دزاویػػې درا

 ( ؾلامي ورؽعى لیکل کیږي .اوپي ؽعیػػې دا ) ي تٍروپي موځ کې راـ

 داهطازى کٍلٍوازطوهي :دزاویػػې 

 زاویي ددرذې ، ګعاد اوراډیان پي واؽعي اهطازى کیږي.

 درذي :

1درذي دیٍې لایمې زاویػػې  

90
1راډیان  یٍ بعصې تي وایػػې ،یاد

360
 بعصې تي درذي ویل کیږي .

 : DMSیا (Degree ,Minute ,Second)درذي ،دلیكي اوجاهیي 

1یٍى درذي ـپیتي دلیكې  60. کیږي 

1یا یٍى دلیكي دیٍې درذې 
( ) 1
60


 بعصي دى . 

1یٍى دلیكي ـپیتي جاهیػػې  60 . کیږي 

1یایٍى جاهیي دیٍې دلیكې 
( ) 1
60

 . بعصي دى 

1یٍى درذي دری زرى اوـپږؽٍى جاهیػػې  60.60 3600 . کیږي 

1یٍى جاهیي دیٍې درذې
( ) 1
3600


 بعصي دى . 
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 ددرذې ؾلامي:

360)یٍؽػػػل اتیػػػادرذې(،180)هػػػٍي درذػػػې(،90( دى اوداؽػػػې ښػػػٍدل کیػػػږي لکػػػي:ددرذػػػې ؾلامػػػي ) 

 )دری ؽٍى اوـپیتي درذې( اوداؽې هٍر..

 ګعاد:

1ګعاد ًم دزاویػػې داهطازى کٍلٍ وازط دي . دیٍدوران 

400
 بعصې تي ګعادوایػػې .

  دلیكي ګعاد :

1دیٍى ګعاد 

100
 تي دلیكي ګعاد وایػػي .بعصې 

  جاهیي ګعاد:

1دیٍى دلیكي ګعاد 

100
 بعصې تي جاهیي ګعاد وایػػي .

  راډیان :

ددرذػې اوګعادؽػعبیعى دزاویػػػې داهػطازى کٍلٍبػل وازػطراډیان دي . راډیػان دًغػي معکػغي زاویػػػې اهػطازى دى ،ڇػػې 
ؽػتؿمالیږي دمكابل لٍس اوږدوالی یػػې دـؿاع لي اوږدوالي ؽعى 

 
کٍې ډیعا مؼاوي وي .راډیان پي ؾالي ریاضیات

ؽػعى مؼػاوي دی هػٍد rلػٍس اوږدوالػی لػي ABاود  rمعکػغي زاویػي ڇػې ـػؿاع یػػػېACBˆ.پي لاهطې ـػکل کػې د
ˆACB.زاویي یٍراډیان دى 

  ـکل (1-20)

ˆACB = 1radian = 1R 

ˆ دراډیػان پػي زؼػاب مؼػاوي دى پػي : ؽػعى مؼػاوي وي ، rلٍس ددایعې لػي ـػؿاع AB کي د AB

r
  = s

r
 

 یػػې ددایعې ـؿاع دى .  rیػػې دمعکغي زاویػػې مكابل لٍس او  sڇې s=r. ̂اویاًم 
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  :  (Circle Unite)محلحاتي دایعى

 ًغي دایعى ڇې دـؿاع اوږدوالی یػػې داوږدوالي وازط وي دمحلحاتي دایعې پي هٍم یاديږي . 

  پػػي محلحػػاتي دایػػػعى یاوازػػطى دایػػػعى(Circle Unite)  کػػې ڇػػػې ـػػؿاع یػػػػػې داوږدوالػػي وازػػػطاومعکغیػػې
دوضػػؿیي کمیاتٍپػػي مبػػطاء کػػې والػػؽ وي هػػٍ دراډیػػان پػػي زؼػػاب ؽػػعى دمعکػػغي زاويػػػػې اهػػطازى لػػي مكابػػل 

 لٍس ؽعى مؼاوي دى . لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-21)

 ددرذې،ګعاد اوراډیان بطلٍل پي یٍبل باهطې :

ؽاهۍ ؽعى کٍلای ـػٍ زاویػي لػي یٍوازطڅضػي بػل وازطتػي واړوو) درذػي پػي 
 
دلاهطې فٍرمٍل پي واؽعي پي ډیعى ا

 ګعاد او راډیان ،ګعادپي درذي اوراډیان  اوپي ًمطې تعتیب راډیان پي درذي اوګعاد تبطیل کړو( : 

180 200

d g R


     یا

360 400 2

d g R


  

 

 :زیعاهٍوهکی ؾطد(π) د پای

پای پي هړې کې تع ټٍلٍ ډېع پېژهطل ـٍی جابت ؾطد دی ڇې د يٍې دايعې د مسيط کڈې پع لعع لي وېؿلٍ 
څضي پي لاس راځي. دا هؼبت د ًعې دايعې لپارى کي څي ًم د لاس پي اهطازى وړى او يا د کٌکؿان پي کڈي 

دى صٍ زكيكي او وروؽتی ؾطد مٍهطل يػػې  (3,14159)لٍيي ويل جابت او مؼاوي دی. د دې ؾطد تكعيبي کڈي
ډېع ؽتٍهغمن دي. د دې ؾطد د تكعيبي ـمېعې لپارى بېلابېل فٍرمٍلٍهي او لارې پي هښي ـٍېل د بېلګې پي 

ښٍول  (П يا π ) پای پي د وېؾ لي زاقل څضي ًم دا تكعيبي ګڼي پي لاس راتلای ـي.  ( 22/7ډول د )

ميطس د  تلفغ کيږي. دا ؾطد PI (paɪ)) کيږي او پي ًوطؽي، فغيک او رياضي کې ډېع کارول کيږي او د ارـ

 جابت پي هٍم ًم ياديږي.

د دې ؾطد هښي يٍهاهياهٍ وښٍدى صٍ کاروهي يػػې لي دوی مضکې بابلياهٍ، ًوطواهٍ او تع ټٍلٍ مضکې مكعياهٍ  
کالي د مضي کښل  1650کړې دى. د ځيوٍ څېړهٍ لي مضې پي مكع کې د پای کارول ـٍی ؾطد لي ميلاد څضي 

 .ـٍی دی
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 لـک (1-22)

c

d
  

پای د دايعې د مؼازت او د اؽتٍاهې لي زدمي هيٍلې، ان د اهؿتين د ؾام هؼبيت پي مؿادلي او د کپلع د 
لٍاهيوٍ پي ـان پي مٌمٍ فٍرمٍلٍهٍ کې کارول کيږي. ښايػػي تاؽې تي پي زړى پٍرې وي ڇې د پای د اؾؿاري 

 .لي ـمېعې څضي زتی د ؽتعو کمپيٍټعوهٍ د ځٍاک مؿلٍمٍلٍ پي ازمٍيوي کې کار اصيؼتل کيږي رلم 

تع اوؽي د پای ؾطد وروؽتی ليمت هي دی مٍهطل ـٍی صٍ د تكعيبي ليمت مٍهطلٍ لپارى زياتې ًڅې ـٍې 
 ديل تع دې ڇې ځيوٍ کؼاهٍ د دې ؾطد د وروؽتي زط د مٍهطلٍ لپارى صپل ټٍل ژوهط ولف کړ صٍ د

 .کمپيٍټع تع پوځېطهې مضکې يػػې لي زرمې اؾؿاري ـمېعې ًاصٍا ؽم ګڼل وهؿٍای کړای

زېږديغ کال ـٍى او دا ؾطد يػػې تع دوى زرمې اؾؿاريػػې وـمېعى او بيا پي  1949لٍمړهۍ کمپيٍټعي ـمېعهي پي 
کٍيٍ پًٍوتٍن يٍى ؽتع کمپٍټع تع 1999  .ایـمېعې ګڼل وکړای ـٍ (206,158,430,000)زېږديغ کال د ت

دوى زرى، اووى ؽٍى ميلياردمې اؾؿارې ـمېعې پٍرې د فابعيػ بلارډ لي   پي دې وروؽتيٍ کې د پای لپارى تع
تعيليٍهمې اؾؿاريػػې  13,3کال کې دا ـمېعى  2013لٍري د يٍى ؽتع کمپيٍټع پي معؽتي ګڼل ـٍی دی او پي 

 .تي ورؽېطى

 :دلتي تع زرمې اؾؿاري ـمېعې پٍرې د پای ؾطد ليطلی ـس

3.1415926535 8979323846  2643383279  5028841971 

6939937510 5820974944 5923078164 0628620899 

8628034825 3421170679  8214808651 3282306647 

0938446095 5058223172 5359408128 4811174502 

8410270193 8521105559 6446229489 5493038196 

4428810975 6659334461 2847564823 3786783165 
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2712019091 4564856692 3460348610 4543266482 

1339360726 0249141273 7245870066 0631558817 

4881520920 9628292540 9171536436 7892590360 

0113305305 4882046652 1384146951 9415116094 

3305727036 5759591953 0921861173 8193261179 

3105118548 0744623799 6274956735 1885752724 

8912279381 8301194912 9833673362 4406566430 

8602139494 6395224737 1907021798 6094370277 

0539217176 2931767523 8467481846 7669405132 

0005681271 4526356082 7785771342 7577896091 

7363717872 1468440901 2249534301 4654958537 

1050792279 6892589235 4201995611 2129021960 

8640344181 5981362977 4771309960 5187072113 

4999999837 2978049951 0597317328 1609631859 

5024459455 3469083026 4252230825 3344685035 

2619311881 7101000313 7838752886 5875332083 

8142061717 7669147303 5982534904 2875546873 

1159562863 8823537875 9375195778 1857780532 

1712268066      1300192787      6611195909    2164201989 

مي ورځ د پای ؾطد پي هٍم هٍمٍل ـٍې او د دې ؾطد د 14اًيؼې پي امعيکا کې د مارچ زېږديغ کال ر  1988لي 
ارزښت او پېژهطهې لپارى پي ډېعو ًېٍادهٍ کې بېلابېل معاؽم تع ؽعى کيږي. ډېع کؼان د پای ؾطد د اؾؿاري 

ې پٍرې جبت مې اؾؿاريػػ67,000ګڼٍ د يادولٍ ًڅې کٍيل تع اوؽي د پای د اؾؿاري ګڼې د يادولٍ ريکارډ تع 
 .ـٍی دی

 :سٍهٍ د پيطا کٍلٍ څٍ بېلګې کػتلی ـد زدم دلتي د پای پي معؽتي د ځيوٍ ـکلٍهٍ
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(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

34 

 
 :  (Standard Position of an angle)دیٍې زاویػػې مؿیاري زالت 

س د
 
دمسٍرپػي محبػت ذٌػت )لػػٍري(  Xضػلؿي یػػػػې د  ۍوضػؿیي کمیاتٍپػػي مبػطاء کػې اولػٍمړهکػي دیػٍې زاویػػػې را

 موعبق وي ،زاویي پي مؿیاري زالت کې دى . لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-23)

 

  : (Conterminal angles)کٍتعمیول زاویػػې 

کػػي پػػي مؿیػػاري زالػػت کػػې ددوو یػػاڅٍزاویٍدویمې ضػػلؿې یٍپعبػػل موعبكػػې وي دازاویػػػػې کٍټعمیوػػل زاویػػػػې بلػػل 
زاویػػٍدویمې ضػػلؿې یٍپعبػػل موعبػػق دي  120او  60 لیػػطل کیػػږي ڇػػې کیػػږي .لػػک پػػي لاهػػطې ـػػکل کػػې

 هٍلدتؿعیف پي اؽاس دا دواړى زاویػػې ؽعى کٍتعمیول دي  :

 ـکل (1-24)
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 هكالي:

لي ڇې زاویػػػې ورباهػطې اهػطازى کیػږي هكالػي بلػل کیػږي .هكالػي هیمػي دایػعوي ـػکل لػعي ڇػې مسػیط یػػػې پػي 
 
ًغي ا

ګٍي ښٍدل ـٍی دی :بعصٍوویؿل ـٍی وي . بعابعو)مؼاوي( 180  دهكالې ـکل پي لاهطې ت

 ـکل (1-25)

 

 زاویي پي دری ډولي دى : لایمي زاویي ،زادى زاویي،موفعذي زاویي.دزاویػػې ډولٍهي: 

 لایمي زاویي: .1

 . زاویي  AOBˆد :درذې وي .لکي پي لاهطې ـکل کې 90 ًغي زاویي دى ڇې پعاصٍالی یػػې

  ـکل (1-26)

 زادى زاویي :  .2

CODˆد :درذػې څضػي کػٍڇوۍ وي زػادى زاویػي بلػل کیػږي .لکػي پػي لاهػطې ـػکل کػې 90ًغي زاویػي ڇػې لػي 

 .زاویي 

  ـکل (1-27)
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 موفعذي زاویي:  .3

درذې څضي لٍی وي یالي یٍې لایمې زاویػػې څضي لٍیي وي موفعذي زاویػي  90 ًغي زاویي ڇې پعاصٍالی یػػې لي

 . زاویيEOFˆد :بلل کیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې

  ـکل (1-28)

 مداورې زاویػػې :

س،مؿػػػتعکي ضػػػلؽ ولػػػعي اودمؿػػػتعکې ضػػػلؿې دواړى صػػػٍاوو تػػػي پعتػػػې وي دمدػػػاورو 
 
دوى زاویػػػػػې ڇػػػې مؿػػػتعک را

 .زاویػػې  AOB ،ˆBOCˆد :یادیږي .لکي پي لاهطې ـکل کېزاویٍپي هٍم 

  ـکل (1-29)

 مکملې زاویػػې :

 وي  دمکملٍزاویٍپي هٍم یادیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې : 90 دوى زاویػػې ڇې دزاویٍداهطازې مدمٍؾي یػػې

  ـکل (1-30)

 متممې زاویػػې: 

 درذې وي دمتممٍزاویٍپي هٍم یادیږي .180ًغي دوى زاویػػې ڇې مداورې هي وي صٍمدمٍؾي یػػې 
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 . زاویػػې  2̂ او 1̂ د :لکي پي لاهطې ـکل کې

  ـکل (1-31)

 مکملې مداورې زاویػػې: 

درذػػې وي دمکملٍمدػػاورو زاویٍپػػي هػػٍم یػػادیږي 90دوى مدػػاورې زاویػػػػې ڇػػې دزاویٍدپعاصػػٍالي مدمٍؾػػي یػػػػې 
 .لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-32)

 متممې مداورې زاویػػې :

س 180دوى مدػػػػاورې زاویػػػػػػې ڇػػػػې د زاویػػػػٍ مدمٍؾػػػػي یػػػػػػې 
 
اومؿػػػػتعکي ضػػػػلؿي ولػػػػعي درذػػػػې وي ،مؿػػػػتعک را

 دمتممٍمداورو زاویٍ پي هٍم یادیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-33)

س تي مضامش زاویػػې :
 
 را

س زاویٍ ( پي 
 
س تي مضامش زاویٍ)متكابل بي را

 
س ولعي دیٍبل پي امتطادوالؽ وي درا

 
دوى زاویػػې ڇې مؿتعک را

 هٍم یادیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-34)
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 مؼتكیمي زاویي :

درذػې وي دمؼػتكیمې زاویػػػې پػي هػٍم  180ًغي زاویي ڇې دمؼتكیم صط یٍې صٍاتي پعتي وي اوداهػطازى یػػػې  
 یادیږي لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-35)

 : (Angle of Elevation)دارتفاع زاویي 

کي یٍـی پي یٍى ارتفاع پعوت وي هٍلدلیطکعښي لي افق ؽعى یٍى زاویي ذٍړوي ڇې دذګٍالې زاویػي بلػل کیػږي 

 زاویي . ̂ ـکل کې د (36-1)لکي د 

 : (Angle of Depression)دتوغیل زاویي 

ذػٍړوي ڇػې دتوغیػل زاویػػػې پػي کي یٍـی پي ټیټ ځای کې پعوت وي دلیطکعښي لي هٍمٍړي ـي ؽعى یٍى زاویي 
 زاویي. ̂د هٍم یادیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (1-36)

 هاقف الغاویي :

ًغي ټٍټي صط ڇې یٍى زاویي پي دوى مؼاوي بعصٍوویؿي دهاقف الغاویػػې پي هٍم یادیږي . اودهاقػف الغاویػػػې 

زوایػػػػې  XOYˆ د OZد : ًعټکػػی دزاویػػػػې لػػي دوى ضػػلؿٍڅضي مؼػػاوي فاقػػلي لػػعي .لکػػي پػػي لاهػػطې ـػػکل کػػې 
 . هاقف الغاویي دي 

 ـکل (1-37)
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 ؾمٍدي هاقف :

ګٍػي ؽػعى وویؿػي اودًمػطې ؾمػٍدي هاقػف ًعټکػی دًوطؽػي  ًغي ټٍټي صط ڇې یًٍوطؽي ـکل پػي ؾمػٍدى ت
 :  ـػػکل لػػي دوى ؽػػعوهٍڅضي مؼػػاوي فاقػػلي ولػػعي دؾمػػٍدي هاقػػف پػػي هػػٍم یػػادیږي .لکػػي پػػي لاهػػطې ـػػکل کػػې

XY د PAB محلث ؾمٍدي هاقف ذٍړوي . 

 ـکل (1-38)

 یافعذي زاویي : مضیغىدوى 

یافعذػػي زاویػػي ذػػػٍړوي . ددوى وذٌػػې دزاویػػػػػې  مضیػػػغىکػػي دوى مؼػػتٍي پػػػي فضػػاء کػػػې یٍبػػل لعػػؽ کػػػړي یػػٍدوى 
س وایػػػػي او دمؼػػتٍي ګػػاهٍ تػػي ددوى  څپعکػػیمؿػػتعک 

 
وذػػٍى یػػا اضػػلاع وایػػػػي .لکػػي پػػي لاهػػطې  مضیػػغىتػػي صػػط الػػعا

 ـکل کې :

  ـکل (1-39)

  پٍرې لیمتٍهي اصیؼتلای ـي .180 هي تع 0 د مضیغىًعى دوى 

  یافعذې زاویػػې ټٍلې مؼعسې زاویػػې مؼاوي دي . مضیغىدیٍې دوى 
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 :مؼعسي زاویيې دوى مضیغې  دیٍ

س لػي تكػػاظؽ څضػػي  څپعکػػیزاويػػػػې دمؿػتعک  مضیػػغىًغػي زاویػػي ڇػې دیٍؾمػػٍدي مؼػػتٍي اودیػٍ دوى 
 
یػا صػػط الػػعا

 مؼعسي زاویي بلل کیږي . مضیغىموځ تي راځي ددوى 

  ـکل (1-40)

 : مضیغىدری 

ػٍی وي  ًغي ـکل ڇې ددریٍمؼتكیم صعٍهٍ څضي ڇػې دری پػي دری پػي یػٍى مؼػتٍي کػې والػؽ هػي وي ذٍړـ
 بلل کیږی .لکي پي لاهطې ـکل کې : مضیغىدری 

  ـکل (1-41)

 یاکوخ:ذامطى زاویي 

دڅٍمؼػػتكیمٍ صعٍهٍڅضػػي ڇػػې دری پػػي دری پػػي یػػٍى مؼػػتٍي کػػې والػػؽ هػػي وي مػػوځ تػػي راځػػي . لکػػي پػػي لاهػػطې 
 ـکل کې :

  ـکل (1-42)

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

41 

 
 ارتؼام:

بعصػػې تػػي وایػػػػې ڇػػې لػػي هكعػػې څضػػي  ۍیم ارتؼػػام دًغػػې ؾمػػٍدي پػػایػػې وروؽػػتپػػي یٍمؼػػتٍي دیػػٍې هكعػػې لػػا 
پعمؼػتٍي والػػؽ کیػږي .یاپػػي بػػل ؾبػارت : پعیٍمؼػػتٍي دیػػٍصط لػایم ارتؼػػام دهٍمػػٍړي مؼػتٍي دمضتلفػػٍ هكعػػٍ 

  رؽم ـي . لکي پي لاهطې ـکل کې : ا  ؾمٍدؽیټ دی ڇې دصط دټٍلٍهكعٍ څضي پعمؼتٍي 

  ـکل (1-43)

ٍ څٍ يمضیغى )څ ٌٍ   ( :وذ

بلػػل کیػػږي . لکػػي پػػي لاهػػطې  مضیغىڅٍضػػلؿي مسػػطود کػػړی وي ،څػػٍ ًغػػي ذؼػػم ڇػػې لػػي ًػػعاړخ څضػػي مؼػػعر
 ـکل کې :

  ـکل (1-44)

 ٍوایػػي. (وذيمش ) ې مضیغ ًعیٍضلؿې تي دڅ 

 ضلؽ وایػػي . ې مضیغ اضلاؾٍتي دڅٍ( وذيمش )د 

 س تي د (وذٍىمضٍهٍ)د
 
س وایػػي. (وذيمش)ًع یٍرا

 
 را

  زاویي  وایػػي. ې مضیغ تعموځ زاویػػې تي دڅٍ (وذٍىمضٍهٍ)ددوى 

 س کې ومٍهطل ـي دڅٍ( وذٍىمضٍهٍ)اوًعکٍهخ ڇي د
 
 یٍ کٍهخ بلل کیږي . ې مضیغ څضي تیعاو پي را

 ٍؽٍهي تیعیږي . ې مضیغ دڅ
 
 لي ًعکٍهخ څضي لږتعلږى دری صط العا

 ٍس دوى اهدامٍهػي دڅػٍ ې مضیغ دڅ
 
س لػعي اودًػعصط الػعا

 
ې مضیغ دوى مداورې وذي مؿتعک صػط الػعا

ؽٍهي دي .
 
 دوى را

 
 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

42 

 
 مضیغىڇې ًغٍ تي اپلاتٍهي اذؼام وایػػي .لاهطې ذطول دیػٍموؼم څػٍ یپوځي ډولي دـمیعیٍازې ې مضیغ دڅٍ

 مؿضكات راښیػػي : 

 (وذٌېمضیغې )دًعې  دذؼم هٍم
 دضلؿٍـمیع

ؽٍهٍ 
 
دصط العا

س تي موتٌي
 
 ـمیعیٍرا

ؽٍهٍـمیع
 
ؽٍهٍـمیع درا

 
 دصط العا

 6 4 3 3 مضیغىڅلٍر 

 12 8 3 4 مضیغىـپږ 

 12 6 4 3 مضیغىاتي 

 35 25 3 5 مضیغىدولػ 

 35 120 5 3 مضیغىـل 

 

درذػي وي هػٍل ددریٍ،څلػٍرو اوپوځػٍ محلحٍهٍتكػاظؽ پػي ۶۲پًٍیږوڇې دًعمتؼاوي الاضلاع محلث ًػعى زاویػي 
س کې امکان لعي صٍلي دې څضي دډیعوامکان ځکي هؿتي ڇې :

 
 یٍى را

3.60 دری محلحي : .1 180 360  
4.60 څلٍرمحلحي : .2 240 360  
5.60 پوځي محلحي : .3 300 360  
6.60 ـپږمحلحي: .4 360 360  

س کػې تكػاظؽ وکػړي مؼػتٍي تؿػکیلیږي  ۶۲وروؽتس رابعي امکان هي لعي ځکي کي ـپږ
 
درذې زاویػػې پي یٍى را

لاس تي هي راځي .ًمطې اؽتطلال تي پي کػتٍؽعى دمتٍازي الاضلاع لي مؼػاوي محلحٍهٍڅضػي دری  مضیغىصٍڅٍ
 کړو:ې ذٍړ  ې مضیغ څٍ ېډولي موؼم

 .مضیغىڅلٍر  يموؼم .1
 . مضیغىاتي  يموؼم .2
 . مضیغىـل  يموؼم .3

 : مضیغىڅٍ بيمسط

 ڇې دصپلًٍعیٍوذٍى ګاهٍ پي یٍې صٍاکې والؽ وي .لکي پي لاهطې ـکل کې : مضیغىًغي څٍ

  ـکل (1-45)
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 )داولعفٍرمٍل( : 

 

 :مضیغىڅٍى مؿكع 

بلل کیږي . لکػي پػي لاهػطې  مضیغىڅٍى ڇې دیٍى یاڅٍ وذٍى ګاهٍپي یٍى صٍاکې والؽ وي مؿكع  مضیغىًغي څٍ  
 : ـکل کې

  ـکل (1-46)

 لعع: ې مضیغ دڅٍ

ؽٍهي ڇې پي یٍى وذي کې والؽ هي وي وهښلٍي دڅٍ 
 
 لععبلل کیږی . ې مضیغ ًغي لعؿي صط ڇې دوى را

 دهوي اوبٌع:ې مضیغ دڅٍ

 فضاء پي دریٍبیلابیلٍبعصٍ ویؿي :ې مضیغ ًعڅٍ 

 پعوذٌې والؽ وي . ې مضیغ ًغي هكعې ڇې دڅٍ .1
 دهوي والؽ وي .  ې مضیغ ڇې دڅٍ ًغي هكعې .2
 څضي دبٌعوالؽ وي . ې مضیغ ًغي هكعې ڇې دڅٍ .3

 : مضیغىموؼمي څٍ

ڇػػې ټػػٍلې ؽػػعسې یػػػػې لػػي موؼمػػٍ اومؼػػاوي  مضیغىوایػػػػي یاًغػػي څػػٍ مضیغىڅػػٍ يتػػي مسطبػػې مضیغ څػػٍ ېیػػٍ موؼػػ
ػػٍی وي او زاویػػػػې یػػػػې ًػػم ؽػػعى مؼػػاوي وي دمػػوؼم څػػٍ پػػي هػػٍم یػػادیږي .لکػػي پػػي  مضیغىمضػػلؿاتٍ څضػػي ذٍړـ

 لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-47)

S=p+t-2 دمضٍهٍـمیع، مسطبي څٍمضیغى P=دراؽٍهٍـمیع ، t= 
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 : مضیغىـپږ  يموؼم

لي ـپږو مؼاوي معبؿٍ څضػي ذػٍړیږي ،ڇػې ًغػې تػي مکؿػب ًػم وایػػػي ،دمکؿػب پػي ًعکػٍهخ  مضیغىدغي څٍ
3.90 کې دری معبؽ وذٍد لعي داځکي ڇي : 270 360  

 : یـکل یػػې داد

  ـکل (1-48)

 : مضیغىدولػ  يموؼم

ٍهخ کػػې یػػػػې دری ددولؼػػٍ موؼمػػٍ مؼػػاوي پوځػػي ضػػلؿٍڅضي لاس تػػي راځػػي ،اوپػػي ًعکػػ مضیغىڅػػٍ يدغػػي موؼمػػ 
3.108 داځکي ڇې : يپوځي ضلؿي مٍذٍد د 324 360  

 : یـکل یػػې داد

  ـکل (1-49)
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 مؿابٌت )ورتي والی( 

 ورتي ـکلٍهي : 

کٍې ًم ډولي زاویػػې یٍلي بل ؽعى مؼػاوي وي اودًػم ډولػي ضلؿٍهؼػبت یػػػې یٍجابػت  کي ڇیعې پي دوى ـکلٍه
والػي هښػي دادى   دورتػي مكطارولعي دورتي ـکلٍهٍپي هٍم یادیږي . جابت مكطارتي یػػې دورتي والي هؼبت وایػػي . 

Aاو ABCد: ( . لکػػي پػػي لاهػػطې ـػػکل کػػې   )   B C    محلحٍهػػي  ڇػػې زاویػػػػې یػػػػې یٍلػػي بػػل ؽػػعى اهعبػػاؽ
 موٍهکې دي اودضلؿٍتعموځ یػػې ًم تواؽب مٍذٍد دي .

 ـکل (1-50)

ˆ ˆ ˆ ˆˆ ˆ, ,

6 3

4 2

A A B B C C

AB AC BC

A B A C B C

ABC A B C

    

   
     

    

 

 ورتي محلحٍهي : 

کٍې یٍبل تي ورتي دي :  محلحٍهي پي دریٍزالات

کػػي ڇیػػعې دیػػٍى محلػػث دوى زاویػػػػې دبػػل محلػػث لػػي دوى زاویٍؽػػعى مؼػػاوي وي هػػٍل دامحلحٍهػػي  لػػٍمړی زالػػت :
 یٍبل تي ورتي )مؿابي( دي .

کي ڇیعې دیٍى محلث دوى ضلؿې دبل محلث لػي دوى ضلؿٍؽػعى متواؽػب اودضػلؿٍپي مػوځ کػې  دویم زالت :
 زاویػػې یػػې مؼاوي وي هٍلدامحلحٍهي یٍبل تي ورتي )مؿابي( دي .

کػػي ڇیػػعې دیػػػٍى محلػػث دری ضػػػلؿې دبػػل محلػػػث لػػي دریٍضلؿٍؽػػػعى متواؽػػبې وي هػػػٍ لدادوى  : دریػػم زالػػػت
 محلحٍهي یٍبل تي ورتي)مؿابي( دي .

 ورتي مضلؽ: 

 دوى مضلؽ ګاهې یاڅٍضلؿي ًغي وصت یٍبل تي ورتي دي ڇي :

ؽٍهٍـمیعیػػې ؽعى مؼاوي وي . .1
 
 درا
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 ټٍلې زاویػػې یػػې یٍلي بل ؽعى اهعباؽ موٍهکې وي . .2
 ؿې یػػې یٍلي بل ؽعى متواؽبې وي .ًم ډولي ضل .3

AاوABCDلکػػي پػػي لاهػػطې ـػػکل کػػې د B C D     مضػػلؽ ګػػاهې ڇػػې زاویػػػػې یػػػػې یٍلػػي بػػل ؽػػعى بعابػػعې
 اوضلؿې یػػې ؽعى متواؽبې دي :

  ـکل (1-51)

ˆ ˆ ˆ ˆˆ ˆ ˆ ˆ, , ,

8 6 2
2

4 3 2

A A B B C C D D

AB AC CD DA

A B A C C D D A

      

  
       

  

 

Aمضػػػلؽ دABCDدي ،یؿوػػػې د 2دپٍرتویٍمضػػػلؽ ګػػػاهٍ دورتػػػي والػػػي هؼػػػبت  B C D     دمضػػػلؽ د ضػػػلؿٍ دوى
 بعابعى دى هٍ:

A B C D ABCD     

 تواػع: 

کي ڇیعې دیٍصط پػي امتطادؽػعى یٍـػکل داؽػې لػات کړوڇػې دـػکل دوى بعصػې یٍپعبػل باهػطې موعبكػې ـػي 
 لکي پي لاهطې ـکل کې : ،دې ـکل تي متواػع هؼبت صط تي وایػػي .

  ـکل (1-52)

 

   مسٍر:تواػعي 

 ًغي صط ڇې ـکل یػػې پعمش باهطې لاتیږي دـکل تواػعي مسٍربلل کیږي .
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 مسٍري تواػع:

کل مسٍري تواػعلي ًغي ًوطؽي ـکل څضي ؾبارت دي ڇې ًعى هكعي یػػې هؼػبت دلػٍمړي ـػکل یػٍې  دًعـ
 هكعې تي متواػعى وي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-53)

 

تعموځ دټٍټي صط ؾمٍدي هاقػف  AاوAصط دdصط تي وایٍ کي ڇیعې د dټکي متواػعهؼبت دAټکی دAد
 وي .

 کي ڇیعې دAټکی دdدصط پعمش باهطې وي ،متواػعیػػې هؼبت دd. صط تي پي صپلي ًمغي ټکی دی 

  معکغي تواػع:

  ـکل (1-54)

 ټکي تي بٍلي .Oدټکي متواػعهؼبت دAټکی دA دپٍرتي ـکل پي اؽاس : د

 او Aوایػٍڇې  وایػػػي او تػي معکػغي توػاػعOدټٍټي صط موځوی ټکی وي ،پي دې زالت کػې AA د Oکي ڇیعې 
Aهؼبت دO . ټکي تي متواػعدي 
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 دلایم مضتكات ؽیؼتم :

پػػػي ټکػػػي کػػػې لعػػػؽ کػػػٍي دلػػػایم مضتكػػػات ؽیؼػػػتم پػػػي هامػػػي Oڇػػػې د  yy او xx دوى ؾمٍدمسٍروهػػػي د 
دټکی دفاقلې او دتعتیػب پػي هػٍم  ًعې معتبې ذٍړې ؽعى دمؼتٍي یٍټکی اړیکې لعي.  (x,y)یادیږي،دًغٍد

وازطوهٍؽعى ویؿل ـٍي دي ټاکػل کیػږي . لکػي یادیږي .دًغٍی لیمتٍهي دمسٍروهٍ لي مضې ڇې پي مؼاوي 
 پي لاهطې ـکل کې :

  ـکل (1-55)
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 څپعکی دویم

 داوږدوالي ،ؽعسې  اوزدم وازطوهي

پي ؽیؼتم کې داوږدوالي وازػط متػعدی .دمتعپػي څوػو داوږدوالػي SI:داوږدوالي )ظٍل( وازطوهي -الف 
 : لکي  .هٍروازطوهي ًم ـتي

ګٍػػي  «ایوچ،فٍټ،یارډ،میل،ذرع،ڇارک،ګعى)غٍټي(،بع)بٌع(،فعؽوو)فعؽػػش(» ڇػػې ًعیػػٍیػػې پػػي لوػػډى ت
 تؿعیر کٍو:

A. متػػػع(metter)3: ،غػػػي درذػػػي بوػػػطي ـػػػٍې فیتػػػي دى ڇػػػې لػػػي فلغ کٍعمتعً یػػػاکٍم بػػػل ذػػػوػ څضػػػي  ټػػػ
ذػػٍړوي اودـػػیاهٍداوږدوالي اوؽػػٍر دمؿلٍمٍلٍلپػػارى اؽػػتؿمالیږي .یاپػػي بػػل ؾبػػارت متعداوږدوالػػي 
 ًغي وازطدی ڇې دځمکې دهكف الوٌار ددایعې دڅلٍیښت میلیٍهمې بعصې ؽعى مؼاوي وي .

 

دمتعاذػغاء  تعاذػغاء بلػل کیػږي .دمتعاړوهط ًغي  وازطوهي ڇػې لػي متعڅضػي کػٍڇوي وي دم: دمتعاذغاء 
ګٍي بیاهیږي : څلٍر   دي ڇې پي لاهطې ت

a. :بعصې ؽعى بعابعدی 1000دیٍى ملي متعلي زرمې میکعون. 
b.  :میکعون ؽعى بعابعدی 1000یٍ ملي متعدملي متع . 
c. :ملي متعلي یٍؽاهتي متعؽعى بعابعدی10ؽاهتي متع . 
d. :ؽاهتي متعیٍدؽي متعکیږي. 10دؽي متع 

 ڇػػػػػې لػػػػػي متعڅضػػػػػي لػػػػػٍی وي دمتعاضػػػػػؿاؼ بلػػػػػل کیػػػػػږي . دمتعاړوهػػػػػط ًغػػػػػي وازطوهػػػػػي: اضػػػػػؿاؼدمتع 
ګٍي بیاهیږي : دمتعاضؿاؼ  دری دي ڇې پي لاهطې ت

a.  :متعو ؽعى بعابعدی . 10یٍ دکامتعلي دکامتع 
b. :متعوؽعى بعابعدی 100یًٍکػتٍمتعلي ًکػتٍمتع . 

 هاػم الاظباء - 3                                                           
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c. :کٍیلٍمتعلي کیلٍمتع  متعوؽعى بعابعدی .1000ی

B. ایوچ(inches): (لي يٍ ايو داوږدوالي داوازط )ؽاهتي متعؽعى بعابعدی 2.54چ. 
(1inches= 2.54 centimeter)  

C. فٍټ(feet) :(لي  داوږدوالي داوازط )ؽامتي متعؽعى بعابعدي.30.5یٍفٍټ 

(1feet = 30.5 centimeter)  
D. یارډ(Yard) :(لي  داوږدوالي داوازط) ؽاهتي متعؽعى بعابعدي.91.44یٍیارډ 

 (Yard = 91.44centimeter)  
E. میل(mile) :(لي  داوږدوالي داوازط )کیلٍمتعؽعى بعابعدي .1.6یٍمیل 

)   (1mile = 1.6 kilometer 
F.  :ؽاهتي متعؽعى بعابعدي .104داوږدوالي یٍپضٍاهی وازط دی ڇې دذرع 

G. :ؽاهتي متعؽعى بعابعدي.90داوږدوالي ًغي وازط دی ڇې تكعیبا لي ګغ 
H.  کٍې پػػٍرې زراع: داوږدوالػػي یٍپضػػٍاهی وازػػطدی ڇػػې دیػػٍى موځوػػي ؽػػړي دڅوګلػػې څضػػي دګٍتٍتعڅػػ

 ښٍدل ـٍی دی.
I.  :دڇػارک کلمػي پػي دوى مفٌٍمٍهػٍ ڇػې  یک دوزن اواوږدوالػي پضػٍاهی وازػط دڇارک یاڇاریػڇارک

ي څلٍرمي بعصي .دویم : دوزن پي مكیػاس کػې دمػن څلٍرمػي بعصػي  ؽعى کارول کیږي :لٍمړي : دًعـ
 .ې ديیاڅلٍرغٍټې )ګعى( ښٍدل ـٍعصي  رع څلٍرمي بذدى اوداوږدوالي پي مكیاس کې د

J. : )ؽاهتي متعؽعى بعابعى دى . 6.5ڇې یٍى غٍټي د داوږدوالي پضٍاهی وازط دی ګعى )غٍټي 
K.  )بعصػې ؽػعى 16ڇې دیٍڇػارک لػي څلػٍرمې اویػادیٍې ذرع لػي داوږدوالي پضٍاهی وازط دی :4بع)بٌع

 بعابعدي .
L.  : )میلػػػػػػػي 3کیلػػػػػػػٍمتعو، 6ڇػػػػػػػې هػػػػػػػږدې ددی  داوږدوالػػػػػػػي ًغػػػػػػػي پضػػػػػػػٍاهی وازػػػػػػػط فعؽوو)فعؽػػػػػػػش

ګٍػػػػػي 12000اویػػػػا کٍې بػػػػي دا وازػػػػط دمؼػػػػافعت دوازطپػػػػي ت ذراع ؽػػػػعى بعابػػػػعدي ،اوپػػػػي پضٍاوصتٍهػػػػػ
 اؽتؿمالیطى.

 :  دؽعسې وازطوهي -ب

A. متعمعبؽ(m2) : متعمعبؽ بلل کیږي .,دًغي معبؽ مؼازت ڇې دًعې ضلؿې اوږدوالی یػػې یٍمتعوي 
B. ایوچ معبؽ(in2): ؽعى بعابعدی. ؽاهتي متع معبؽ2.54یٍایوچ معبؽ لي  
C. فٍټ معبؽ(ft2): ؽاهتي متع معبؽ ؽعى بعابعدی30.5یٍفٍټ معبؽ لي. 
D. یارډمعبؽ(yd2): ؽاهتي متع معبؽ ؽعى بعابعدی91.44یٍیارډ معبؽ لي. 
E. میل معبؽ(ml2): کیلٍمتع معبؽ ؽعى بعابعدی1.6یٍمیل معبؽ لي. 

 

کٍې تٍپیعلعي . - 4                                                             ګعى )غٍټي( اوبع)بٌع( پي زكیكت کې یٍـان دي مګعهمٍهي یػػې پي ځیوٍ ؽیم
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 :دؽعسې داهګلؼي وازطوهٍ دتبطیلٍلٍ دضعایبٍ ذطول دلتي کػتلای ـس

 

 دځمکې دپعاصٍالي داهطازى کٍلٍ وازطوهي : -ج

A. : متعمعبؽ 
متػػعوي .دؽػػعسې  1دًغػػي معبػػؽ دمؼػػازت څضػػي ؾبػػارت دی ڇػػې دًػػعې ضػػلؿې اوږدوالػػی یػػػػې  

 . هٍرو وازطوهٍ زیات داؽتؿمال وړدی داوازط تع
B. :ذعیب  

 متعمعبؽ ؽعى مؼاوي کیږي . 2000دؽعسې دمؼازت داهطازى کٍلًٍغي وازط دی ڇې د
C. :ًکػتار  

متعمعبػؽ ؽػعى مؼػاوي کیػږي .یاپػي بػل ؾبػارت  10000دؽعسې داهطازى کٍلًٍغػي وازػط دي ڇػې 
 متعى وي .100:ًکػتاردًغي معبؽ مؼازت دي ڇې دیٍې ضلؿې اوږدوالی یػػې 

D. : )ر
 
  بؼٍى)ا

دوداهیػٍ  لامؼػاوي کیػږي .اومؿمػٍ متعمعبػؽ ؽػعى 100دؽعسې داهطازى کٍلًٍغي وازػطدی ڇػې د
 ې کاراصیؼتل کیږي .دؽعسې داهطازى کٍلٍلپارى تع 

E. :بؼٍاؽي 
متعمعبؽ ؽعى مؼاوي کیږي . اوداًم دبؼػٍې پػي  5دؽعسې داهطازى کٍلًٍغي وازط دي ڇې لي  

 څیعدوداهیٍ دؽعسې داهطازى کٍلٍلپارى زیات اؽتؿمالیږي .
F. : من 

متعمعبػػؽ ؽػػعى  166.66مػػن ًػػم دځمکػػې دپعاصػػٍالي داهػػطازى کٍلػػٍ یػػٍ وازػػط دي ڇػػې تكعیبػػا لػػي  
 . بعابعدی

G. رک:ڇا  
 ڇارک یاڇاریک ڇې مضکې یػػې ًم یادوهي وـٍى دیٍى من څلٍرمي بعصي تؿکیلٍي.
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H. :لفیغ 

 5. زراع معبؽ ؽعى بعابعدی 360سې داهطازى کٍلٍ یٍپضٍاهی وازط دی ڇې ددځمکې دؽع 
 ؾؿیع)لؼیغ(:

I. م دځمکػې دپعاصػٍالي داهػػطازى متعمعبػؽ ؽػػعى 11.62ڇػػې تكعیبػا د کٍلٍیٍپضػٍاهی وازػط دی ؾؿػیعً
 . دیمؼاوي 

 

 دزدم وازطوهي -د

صٍځیوې هٍر وازطوهي ًم ـتي ڇػې ًعیػٍ  اهطازى کیږي . (M3)پي ؽیؼتم کې مؿمٍلا زدم پي متعمکؿب SIد
ګٍي تؿعیر کٍو:  یػػې پي لوډى ت

  
A.  :متعمکؿب 

 دًغي مکؿب زدم ڇې دًعبؿط)اړخ( اوږدوالی یػػې یٍمتعوي ،متعمکؿب بلل کیږي .
B.  : ملی متعمکؿب 

 دًعبؿط)اړخ(  اوږدوالی یػػې یٍملی متعوي،ملی متعمکؿب بلل کیږي.دًغي مکؿب زدم ڇې 
C. : ؽاهتي متعمکؿب  

دًغػي مکؿػب زدػم ڇػې دًعبؿػط )اړخ( اوږدوالػی یػػػې یٍؽػاهتي متػعوي ،ؽػاهتي متعمکؿػب بلػل 
 کیږي .

D. : دؽي متعمکؿب 
ؽػاهتي متػعى وي ،دؽػي متعمکؿػب بلػل 10دًغي مکؿب زدم ڇې دًعبؿط)اړخ(  اوږدوالی یػػػې 

 کیږي.
E. چ مکؿب :ایو 

 دًغي مکؿب زدم ڇې دًعبؿط)اړخ( اوږدوالی یػػې یٍایوچ وي .ایوچ مکؿب بلل کیږي  
F. : فٍټ مکؿب  

 دًغي مکؿب زدم ڇې دًعبؿط)اړخ(  اوږدوالی یػػې یٍفٍټ وي .فٍټ مکؿب بلل کیږي.
G. : یارډمکؿب 

 دًغي مکؿب زدم ڇې دًعبؿط)اړخ(  اوږدوالی یػػې یٍیارډ وي .یارډ مکؿب بلل کیږي. 
H.  :لیتع 

ؽػػػاهتي متػػػػعى وی .  10دًغػػػي مکؿبػػػي صػػػالي ذؼػػػػم ػعفیػػػت ڇػػػې دًعبؿػػػط)اړخ(  اوږدوالػػػػی یػػػػػې 
 ؽی ؽی ؽعى بعابعدی . 1000یایٍلیتعد

                                                           
 (۰۲۲،مش ۱۸۹۵)صٍارزمی، - 5 
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I. : ؽی ؽی 

 یٍؽی ؽی دیٍؽاهتي متعمکؿب ؽعى بعابعدي . 
 

 دزدم دوازطوهٍ دتبطیلٍلٍ ذطول :

 دزدم دوازطوهٍ دتبطیلٍلٍ ذطول

1 cm3 1000 mm3 

1 dm3 1000 cm3 

1 m3 1000 dm3 

1 liter 0.001 m3 

1 liter 10 dlit  

1 dlit 10 clit  

1 clit 10 mlit  

1liter 1000 cc 

1 ft3 1728 in3 

1 yd3 27 ft3 
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 څپعکی یمرد

 مؼعر ًوطؽي

 : (Regular Polygon of Sides)مضلؽ یاڅٍضلؿي

ًغػي ًوطؽػي ـػکلٍهي ڇػې لږتعلػږى ددریػػٍ یازیػاتٍ ټٍټػي صعٍهٍپػي واؽػعي ازاظػي ـػٍی وي  دمضػػلؽ  تؿعیػف :
 یاڅٍضلؿي پي هٍم یادیږي ، پي دې ـعط ڇې :

 . کٍې ؽعى لعؽ کړي  دوى ضلؿې یػػې یٍازې پي صپلٍاهدامٍه

 . دوى ګاوهډئ ضلؿې یػػې دیٍې مؼتكیمې کعښې پي امتطاد والؽ هي وي 

 ًغي مضلؽ ڇې ضلؿې اوزاویػػې یػػې ؽعى مؼاوي وي ،موؼمي مضلؽ بلل کیږي . موؼمي مضلؽ :

س : 
 
س وایػػي .دمضلؽ را

 
 ًعټٍټي صط تي دمضلؽ ضلؿي اوددوى ټٍټٍصعٍهٍدیٍځای کیطو هكعې تي دمضلؽ را

ؽٍهي )کٍهدٍهي( ؽعى هښلٍي دمضلؽ لععبلػل  دمضلؽ لعع :
 
ًغي ټٍټي صط ڇې دیٍى مضلؽ دوى غیعمداوررا

 ؿي یػػې مٌمي بعصي  تؿکیلٍي ڇې دلتي یػػې تعڅیړهې لاهطې هیؼٍ :کیږي.  څلٍرضل

 دمضلؽ یاڅٍضلؿي دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي :

ؽػعى  aاویٍى ضػلؿي یػػػې پػي n،دضلؿٍـمیعیػػې پيV،زدم یػػې پي Aکي ڇیعې دمضلؽ یاڅٍضلؿي مؼازت پي
   وښیٍهٍللعوڇې :

          

 ـکل (3-1)

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

55 

 
2

2.n .sin( )

2

.

180
cot

2

180
2sin

R
nA

P a n

a
r

n

a
R

n











 

 یاڅٍضلؿي دلععوهٍ دـمیعفٍرمٍل :دمضلؽ 

( 3)

2

n n
sn


 

 

 دًغي موؼم  مضلؽ څٍضلؿي داضلاؾٍدـمیعفٍرمٍل ڇې یٍى داصلي زاویي یػػې مؿلٍمي وي :

360

180
n

D



 

 

 دداصلي اوصارذي زاویٍ مدمٍؾي :ضلؿي دمضلؽ یاڅٍ 

A.  ـػػمیعپٍرې اړى لػػعي ،دمضػػلؽ دداصلػػي زاویػػٍ دیػٍې مضػػلؽ دداصلػػي زاویٍمدمٍؾػػي دمضػػلؽ دضػلؿٍپي
 دمدمٍؾې دپیطاکٍلٍلپارى لي لاهطي فٍرمٍل څضي ګػټي اصیؼتل کیږي :

Sn = (n-2). 180 
 

  =Snدمضلؽ دداصلي زاویٍمدمٍؾي  
  = nدمضلؽ دضلؿٍـمیع

B.  پي کمک لاس تي راځي فٍرمٍل موؼم څٍضلؿي یٍى داصلي زاویي دلاهطې دیٍى: 

( 2)180n
D

n


 

 
C.   ؽ دضلؿٍپي ـمیعپٍرې اړى هي لعي .درذې دى اودمضل 360دیٍې مضلؽ دصارذي زاویٍمدمٍؾي 
D.  دیٍموؼمn  : ضلؿي مضلؽ دًعې ضلؿې مضامش دمعکغي زاویػػې پعاصٍالی مؼاوي دی پي 

 

360ˆ
n

  

 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

56 

 
 (Quadrilaterals)څلٍرضلؿي  

ًغي ـکل ڇې دڅلٍرولعؿي صعٍهٍپي واؽعي مسطود ـٍی وي دڅلٍرضلؿي پي هٍم تؿعیف : دڅلٍرضلؿي 
 یادیږي .

 : څلٍرلعؿػػػي صعٍهػػػي ڇػػػې څلٍرضػػػلؿې یػػػػػې مػػػوځ تػػػي راوړې دی ،دڅلٍرضػػػلؿي دڅلٍرضػػػلؿي اضػػػلاع
 اضلاع بلل کیږي .

 :س
 
س بلل کیږي . دڅلٍرضلؿي را

 
 ددوى ضلؿٍتعموځ مؿتعکي هكعي دڅلٍرضلؿي را

 : ددوى ضلؿٍتعموځ زوایي دڅلٍرضلؿي زاویي بلل کیږي .دڅلٍرضلؿي زاویي 

 : ؽػػٍهٍ تػػعموځ دلعؿػػي صعٍهػػٍاوږدوالی دڅلٍرضػػلؿي  دڅلٍرضػػلؿي لععوهػػي
 
دڅلٍرضػػلؿي دمضػػامش را

 لععوهي بلل کیږي .

 : دڅلٍرضلؿي ښٍدهي 
 
ؽٍهٍ پي تٍروښٍدل کیػږي .لکػي پػي لاهػطې ـػکل څلٍرضلؿي مؿمٍلا دًغي درا

 . څلٍرضلؿيABCDد: کې 

 ـکل (3-2)

 

 دڅلٍرضؿلي ډولٍهي :

   :(Square)معبؽ .1

معبػػؽ ًغػػي څلٍرضػػلؿي دى ڇػػې دڅلػػٍر واړى ضػػلؿٍ اوږدوالػػی یػػػػې ؽػػعى مؼػػاوي وي اوڅلػػٍرواړى  تؿعیػػف :
   زاویػػې یػػې لایمې وي . لکي پي لاهطې ـکل کې : 

 ـکل (3-3)
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 لععوهي :دمعبؽ 

س زاویػػػػې هیمػػایػػي  
 
دمعبػػؽ لععوهػػي ؽػػعى مؼػػاوي دي ،یٍپعؾمٍداویٍبػػل ؽػػعى هیمػػایػػي کػػٍي .دمعبػػؽ لععوهػػي درا

 کٍي اودلععوهٍلي تكاظؽ څضي یػػې څلٍراهعباؽ موٍهکې محلحٍهي ذٍړیږي .

 دمعبؽ دمسیط ،مؼازت اولععفٍرمٍلٍهي :

 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې :  dاولععپي A،مؼازت پيPکي ڇیعې دمعبؽ مسیط پي 

P= 4a )مسیط )ڇاپیعیال 

A= a2)مؼازت )پعاصٍالی 

2.d a لعع 

  :(Rectangle)مؼتعیل  .2

ًغػػػػي څلٍرضػػػػلؿي دى ڇػػػػې مضػػػػامش ضػػػػلؿې یػػػػػػې دوى پػػػػي دوى ؽػػػػعى مػػػػٍازي اومؼػػػػاوي دي  مؼػػػػتعیلتؿعیػػػػف :
 اوڅلٍرواړى زاویػػې یػػې لایمې دي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (3-4)

 دمؼتعیل لععوهي : 

دًعمؼػػتعیل لععوهػػي ؽػػعى مؼػػاوي اویٍبػػل ؽػػعى هیمػػایػػي کػػٍي اودمؼػػتعیل دلععوهػػٍ لػػي تكػػاظؽ څضػػي دوې 
 ذٍړې اهعباؽ موٍهکي محلحٍهي ذٍړیږي اودمؼتعیل څلٍرواړى زاویػػې لایمې دي .

 دمؼتعیل دمسیط ،مؼازت اولعع فٍرمٍلٍهي :

 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې :  dاولععپي A،مؼازت پيPکي ڇیعې دمؼتعیل مسیط پي 

P = 2(a+b) )مسیط )ڇاپیعیال 

 A= a.b)مؼازت )پعاصٍالی 

 d= 2 2a b  لعع 
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  (Rhombus): مؿین یا لٍزي  .3

مؿین یالٍزي ًغي څلٍرضلؿي دى ڇې مضػامش ضػلؿې یػػػې دوى پػي دوى مػٍازي ،څلػٍرواړى ضػلؿې یػػػې تؿعیف : 
 لکي پي لاهطې ـکل کې : یٍلي بل ؽعى مؼاوي وي .مؼاوي اومضامش زاویػػې یػػې 

 ـکل (3-5)

 دمؿین یالٍزي لععوهي :

دمؿػػػػین یػػػػالٍزي لععوهػػػػي یٍپعؾمػػػػٍد اویٍبػػػػل ؽػػػػعى هیمػػػػايػػي کػػػػٍي .ًمطارهګػػػػي دلععوهٍلػػػػي تكػػػػاظؽ څضػػػػي یػػػػػػې  
ؽٍهٍ زاویػػې هیمایػػي کٍي .

 
 څلٍراهعباؽ موٍوهکي محلحٍهي ذٍړیږي اوًم یػػې لععوهي درا

 دمسیط اومؼازت فٍرمٍلٍهي :دمؿین یالٍزي 

 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې : Aاو مؼازت یػػې پيPکي ڇیعې دمؿین یالٍزي  مسیط پي 

 P = 4a)مسیط )ڇاپیعیال 

 A = 1

2
d1.d2)مؼازت )پعاصٍالی 

 : (Parallelogram)متٍازی الاضلاع .4

 دوى پػي دوى ؽػعى مػٍازي اومؼػاوي دي .متٍازی الاضلاع ًغي څلٍرضلؿي دى ڇې مضامش ضلؿې یػػې تؿعیف : 
 لکي پي لاهطې ـکل کې :

 

 ـکل                              (3-6)

 اومكػػابلې زاویػػػػې یػػػػې  دمتػػٍازي الاضػػلاع لععوهػػي : دمتػػٍازي الاضػػلاع لععوهػػي یٍبػػل ؽػػعى هیمػػایػػي کػػٍي
 دوى پي دوى ؽعى مؼاوي دي.
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 یتٍهٍ ـػػعیکٍالی ددؽػػټٍهٍ دتكػػاظؽ پػػي دمتػػٍازي الاضػػلاع ،مؼػػتعیل،مؿین یػػالٍزي اومعبػػؽ دصاقػػ
 ډول پي وین دیاګعام کې ښٍدل ـٍی دی:

    ـکل (3-7)

 دمتٍازی الاضلاع دمسیط اومؼازت فٍرمٍلٍهي :

 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې : hاوارتفاع یػػې پي  A،مؼازت پيPکي ڇیعې دمتٍازی الاضلاع  مسیط پي 

180   

h = a.sin 

h =a.sin  

 P= 2(a+b) )مسیط )ڇاپیعیال 

 A = b.h=ab.sin   =a.b.sin  )مؼازت )پعاصٍالی 

 : (Trapezoid)ذوذهكي یا موسعؼ  .5

لکػي پػي  مضػامش ضػلؿې یػػػې ؽػعى مػٍازي دي . ېیػٍازې دوسعؼ ًغي څلٍرضػلؿي دى ڇػې ذوذهكي یامو تؿعیف :
 لاهطې ـکل کې :

 ـکل (3-8)
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 دذوذهكې دمسیط اومؼازت فٍرمٍلٍهي :

 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې : A،مؼازت پيPکي ڇیعې دذوذهكې  مسیط پي 

 P = a+b+c+d)مسیط )ڇاپیعیال 

 A = 1
(a b) h

2
)مؼازت )پعاصٍالی 

. 2d a b c  

کٍې لػي ذوذهكػې پعتػي دهٍروټٍلٍمضػامش ضػلؿې دوى پػي دوى ؽػعى مػٍازي  یادوهي : پي پٍرتویٍټٍلٍڅلٍرضػلؿي ګػاه
 دي ،البتي پي ذوذهكي کې یٍازې دوى مضامش ضلؿې ؽعى مٍازي دي .

 دموؼم پوځي ضلؿي دمؼازت فٍرمٍل :

 دی:دموؼم پوځي ضلؿي دمؼازت فٍرمٍل پي لاهطې دول 

( 2.5)(4.tan( ) / 5)A a  

 

  ـکل (3-9)

 دمؼازت فٍرمٍل : (Hexagon)دموؼم ـپږضلؿي

 ـپږضلؿي دمؼازت فٍرمٍل پي لاهطې ډول دي :دموؼم 

 

3 3
2

2
A a 
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  ـکل (3-10)

 دموؼم اتي ضلؿي دمؼازت فٍرمٍل :

2(1 2) 2A a  
 

  ـکل (3-11)
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 څپعکیم څلٍر 

 ) Triangle ) محلث            

 محلث ًغي ؽعسي دى ڇې ددریٍ ټٍټي صعٍهٍپي واؽعي ازاظي ـٍې وي . تؿعیف :

 : دمحلث ًعصط تي دمحلث ضلؿي وایػػي . دمحلث ضلؿي 

  : س
 
س وایػػي .   دمحلث را

 
 دمحلث ددوى ضلؿٍدهښلیطوهكعې تي دمحلث را

  : دمحلػػث معکغلػػي مكابلٍضلؿٍؽػػعى وهښػػلٍي دمحلػػث دمیػػاهې پػػي هػػٍم ًغػػي ټٍټػػي صػػط ڇػػې دمحلػػث میاهػػي
 یادیږي . دًعمحلث میاهې پي یٍى ټکي کې لعؽ کٍي ،دمیاهٍدتكاظؽ ټکی دجكل دمعکغپي هٍم یادیږي .

 : ًغػػي ټٍټػػي صػػط ڇػػې دمحلػػث یػػٍى زاویػػي پػػي دوى مؼػػاوي بعصٍوویؿػػي دهاقػػف  دمحلػػث هاقػػف الغاویػػي
 الغاویػػې ًعټکی دزاویػػې لي دوى ضلؿٍڅضي مؼاوي فاقلي لعي.الغاویػػې پي هٍم یادیږي . اودهاقف 

  ؽي ،دری میاهې اودری هاقف الغاویػػػې لػعي ڇػې داټػٍل پػي یػٍى هكعػي کػې
 
ًعمحلث دری ارتفاوې ،دری  را

 لعؽ کٍي. لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل  (4-1)

ؽػػػٍهٍ د دریػػػٍ تػػػٍرو پػػػي واؽػػػعي ښػػػٍدل کیػػػږي لکػػػي د دمحلػػػث ښػػػٍدهي :
 
)دمحلػػػث محلػػػث .  ABCمحلػػػث درا

 دی (. دؾلامي ـکل
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 دمحلث ډولٍهي :

 محلحٍهي دضلؿٍلي صٍاپي دری ډولي دي :دضلؿٍلي صٍادمحلث ډولٍهي : -الف 

 متؼاوي الاضلاع محلث : (1
.پػػػػي  ًغػػػػي محلػػػػث ڇػػػػې دری واړى ضػػػػلؿې یػػػػػػې ؽػػػػعى مؼػػػػاوي وي متؼػػػػاوي الاضػػػػلاع محلػػػػث هػػػػٍمیږي 
 ًعمتؼاوي الاضلاع محلث کې دری واړى زاویػػې ًم ؽعى مؼاوي وي للکي پي لاهطې ـکل کې :

   ـکل (4-2)

 متؼاوي الؼالین محلث : (2
ًغػػي محلػػث ڇػػې دوې ضػػلؿې یػػػػې ؽػػعى مؼػػاوي وي متؼػػاوي الؼػػالین محلػػث هػػٍمیږي ،پػػي متؼػػاوي 

مػػې ضػػلؿې تػػي یػػػػې الؼػػالین محلػػث کػػې ددواړومؼػػاوي ضػػلؿٍڅضي ًػػعې یػػٍې تػػي دمحلػػث ؽػػاؽ اودری
لاؾطى وایػػي ،پي متؼاوي الؼالین محلث کې دؽالٍهٍمداورې زاویػػې ؽعى مؼاوي وي .لکي پي لاهطې 

 ـکل کې :

   ـکل     (4-3)

 مضتلف الاضلاع محلث : (3
ًغي محلث ڇې ددری واړو ضلؿٍ اوږدوالػی یػػػې تػٍپیعولعي مضتلػف الاضػلاع محلػث هػٍمیږي . لکػي پػي 

 لاهطې ـکل کې :

 ـکل (4-4)
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 محلحٍهي دزاویٍلي صٍاًم پي دری ډولي دي :دزوایٍلي صٍا دمحلث ډولٍهي :  –ب 

 لایم الغاویي محلث : (1
 ًغي محلث ڇې یٍى زاویي یػػې لایمي وي ، لایم الغاویي محلث هٍمیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې :

 
 ـکل                           (4-5)

 موفعج الغاویي محلث : (2
زاویي یػػې لي لایمې زاویػػې څضي لٍیي وي ،موفػعج الغاویػي محلػث هػٍمیږي . لکػي پػي ًغي محلث ڇې یٍى 
 لاهطې ـکل کې :

  ـکل (4-6)
 زادى الغاویي محلث : (3

څضػي کػٍڇوۍ وي ،زػادى الغاویػي محلػث هػٍمیږي . لکػي  90ًغي محلث ڇې دری واړى زاویػػې یػػػې لػي 
 پي لاهطې ـکل کې :

 
   ـکل                            (4-7)

 دمحلث دداصلي اوصارذي زاویٍمدمٍؾي :

  درذې دى 180دًعمحلث دداصلي زاویٍمدمٍؾي. 

  . دمحلث ًعیٍې داصلي زاویػػې تي پي لوډډول دمحلث زاویي وايػػي 

  درذې دى   360دًعمحلث دصارذي زاویٍمدمٍؾي. 

 ًعمحلث کې ًغې زاویػػې تي ڇې دمحلث دیٍې ضػلؿې لػي امتطادڅضػي دمحلػث لػي بلػې ضػلؿې ؽػعى  پي
 ذٍړیږي ،دمحلث صارذي زاویي وایػػي .

  دیػػٍى محلػػػث دصػػػارذي زاویػػػػې اهػػػطازى دمحلػػػث ددوى هػػٍرو داصلػػػي غیعمدػػػاورو زاویٍلػػي مدمػػػٍؾې ؽػػػعى
 مؼاوي دى .
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 دمحلث داضلاؾٍ اوزاویٍصاقیتٍهي :

 وزاویٍتعموځ اړیکې :الف ػ دمحلث داضلاؾٍ ا

 . کي دیٍى محلث دوې ضلؿې ؽعى مؼاوي وي لهٍدًغي ضلؿٍمضامش زاویػػې ًم ؽعى مؼاوي دی 

 . کي دیٍى محلث دوى زاویػػې ؽعى مؼاوي دًغي دمؼاوي زاویٍضلؿې ًم ؽعى مؼاوي دي 

  پػػي ًعمحلػػث کػػې ًغػػي زاویػػي ڇػػې دلػػٍیػػې ضػػلؿې مػػش تػػي والػػؽ وي لػػي ًغػػې زاویػػػػې څضػػي ڇػػې دکػػٍڇوۍ
 تي والؽ وي لٍیي دى .ضلؿې مش 

  پي ًعمحلث کې ًغي ضلؿي ڇې دلٍیػػې زاویػػې مش تي والؽ وي دًغې ضلؿې څضي ڇې دکٍڇوۍزاویػػې
 مش تي والؽ وي لٍیي دى .

 دمحلث داضلاؾٍصاقیتٍهي : -ب 

 . پي ًعمحلث کې ددوى ضلؿٍداوږدوالي مدمٍؾي ددریمې ضلؿې لي اوږدوالي څضي لٍیي وي 

 زاویٍدپعاصٍالي مدمٍؾي :دمحلث دداصلي  -ج

 ىدرذې د 180دیٍى محلث دداصلي زاویٍدپعاصٍالي مدمٍؾي دوى لایمې یا . 

 دمحلث دصارذي زاویٍصاقیتٍهي : -د

  دیػػٍى محلػػث دًػػعې صػػارذي زاویػػػػې پعاصػػٍالی دًغػػي دمحلػػث دداصلػػي غیعمدػػاورو زاویػػٍ دپعاصػػٍالي لػػي
 مدمٍؾې ؽعى مؼاوي دی .

 درذې دى . 360محلث دصارذي زاویٍمدمٍؾي څلٍرلایمې یا کي دیٍى 

 دفیحاغٍرث لضیي :

 پي ًعلایم الغاویي محلث کې دوتعمعبؽ دًغي دلایمٍضلؿٍ دمعبؽ لي مدمٍؾې ؽعى مؼاوي دى :

 

 ـکل (4-8)
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 دلضیػػې ؾکػ )ؽعڇپي( :

دًغػػي ددریمػػې ضػػلؿې لػػي معبػػؽ ؽػػعى مؼػػاوي وي کػػي ڇیػػعې پػػي یػػٍى محلػػث کػػې ددوو ضػػلؿٍدمعبؿاتٍمدمٍؾي 
 ،هًٍغي محلث لایم الغاویي دی .

 دلایم الغاویي محلث لضیػػې :

  پي ًعلایم الغاویي محلث کې دلایمٍ ضلؿٍ دضعب زاقل دوتعاودًغې ارتفاع دضعب لي زاقل ؽػعى
 . پعتي دىمؼاوي دی ڇې پعهٍمٍړي وتعباهطې 

  س څضػػػػػي رؽػػػػػم کیػػػػػږي پػػػػػي ًعلػػػػػایم الغاویػػػػػي محلػػػػػث کػػػػػې دًغػػػػػې میػػػػػاهې
 
اوږدوالػػػػػی ڇػػػػػې لػػػػػي لػػػػػایم را

 ،دلایمٍضلؿٍدًوطؽي وؽط څضي ؾبارت دي کٍم ڇې دهٍمٍړي محلث پي وتعپعوت دي .

  س څضػػػي دًغػػػي پعوتعباهػػػطې
 
پػػػي ًعلػػػایم الغاویػػػي محلػػػث کػػػې دًغػػػې ارتفػػػاع اوږدوالػػػی ڇػػػې لػػػي لػػػایم را

 رؽمیږي دوتعداوږدوالي دهیمايػػي ؽعى مؼاوي دی .

 درذػػې وي دمضػػامش ضػػلؿې  30غاویػػي محلػػث کػػې ڇػػې یػػٍى زػػادى زاویػػي یػػػػې کػػي ڇیػػعې پػػي یػػٍى لػػایم ال
 اوږدوالی یػػې دوتعداوږدوالی هیمايػػي دی .
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 دمحلث دمسیط اومؼازت فٍرمٍلٍهي 

i. ؾمٍمي فٍرمٍل : دمؼازت دمحلث 
 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې : A،مؼازت یػػې پيPکي ڇیعې دمحلث مسیط پي 

 

P= a+b+c )مسیط )ڇاپیعیال 

A= 1

2
a.h )مؼازت )پعاصٍالی 

ii. : دلایم الغاویي محلث مؼازت 
 دلایم الغاویي محلث مؼازت دلاهطې فٍرمٍل پي واؽعي لاس تي راوړلای ـٍ:

 ـکل (4-9)

2 2 2

1 1
. .

2 2

1 1 1

2 2 2

a b c

A a b a h

h a B

 

 

 

 

 
iii.  الاضلاع محلث مؼازت دمتؼاوي : 

 اوزدم دلاهطې فٍرمٍلٍهٍپي واؽعي پي لاس راځي : دمتؼاوي الاضلاع محلث مؼازت

  ـکل (4-10)

. 2. 3

2 4

3.

3

2

a h a
A

P a

a
h

 




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iv. : دمحلث مؼازت ددوى ضلؿٍ اوددوى ضلؿٍتعموځ دزاویػػې لي ذوؼي  

 ـکل (4-11)

.، دی(   :) پػػػػػػػػػػًٍیږوڇې دیٍمحلػػػػػػػػػػث مؼػػػػػػػػػػازت
,

2

b h
S ABC      او

(h=csinA) : هٍ لعوڇې 

1 1 1
sin , sinA, sinC

2 2 2
S ac B S bc S ab   

 

 

v. : دمحلث مؼازت دمحلث دضلؿٍ داوږدوالي لي ذوؼي 

p= 
2

a b c  

 دمسیط)ڇاپیعیال( همایػػي دی . pپي داؽې زال کې ڇې 

 

(p )(p )(p )A p a b c    )مؼازت )پعاصٍالی 

 

vi. : )دمحلث دمؼازت پیطاکٍل ددریٍضلؿٍلي ذوؼي )دًیعون فٍرمٍل 

پػػي ًعمحلػػث ABCدمحلػػث دضػػلؿٍداوږدوالي لػػي ذوؼػػي پػػي لاس راوړو د sinددې لپػػارى دیػػٍې زاویػػػػې دهیمػػایػػي 
 کې لاهطې اړیکې قطؽ کٍي :

(p )(p c) (p a)(p c) (p a)(p b)
sin ,sin ,sin

2 2 2

A b B C

bc ac ab

     
   
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vii. : ؽٍهٍ وضؿیي کمیات یػػې مؿلٍم وي

 
 دمحلث دمؼازت پیطاکٍل ڇې درا

 ـکل (4-12)

ؽػػػٍهي وي ،هػػػٍد p3(x3,y3)او p1(x1,y1)، p2(x2,y2)کػػػي دیػػػٍى محلػػػث
 
1 را 2 3p p p   محلػػػث مؼػػػازت

 دلاهطې فٍرمٍل څضي پي لاس راځي :

 
1

1 2 3 2( 3 1) 3( 1 2)
2

A x y y x y y x y y        

 

viii. دمحلث دمیاهې فٍرمٍل: 
 لاهطهي ـکل تي پي کػتٍؽعى دمحلث میاهې دلاهطې فٍرمٍل پي واؽعي پي لاس راځي :

  ـکل (4-13)

1
2 2 2 2 2

2
m a c b

CN AN

  



 

ix. دمحلث دهاقف الغاویػػې فٍرمٍل: 
 لاهطې ـکل تي پي کػتٍؽعى دمحلث هاقف الغاویي دلاهطې فٍرمٍل پي اؽاس پي لاس راوړلای ـٍ:

  ـکل (4-14)
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2
( )g acp p b

a c

CI AI

CB AB

 




 

x. دایعې دـؿاع پیطاکٍل: 6دیٍى محلث دمسیعي 

 ـکل (4-15)

 مؼاوي دى پي : (R)دیٍى محلث دمسیعي دایعې ـؿاع 

 

, 2
2sin 2sin 2sinC sin sin sinC

4

a b c a b c
R R

A B A B

abc
R

S

     



 

 

xi. : دیٍى محلث دمساظي دایعې دـؿاع پیطاکٍل 

 ـکل (4-16)

  دیٍى محلث دمساظي دایعې ـؿاع د لاهطې فٍرمٍل پي معؽتي لاس تي راځي :

s
r

p
  یا( )( )( )p p a p b p c

r
p

  
 

ٍی دیادوهي : دمسیعې اومساظي دایعو تؿعی - 6                                                             . يفٍهي ددایعې پي مبسث کې ذکعـ
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 څپعکی پوځم

 : (Circle)دایعى 

هكعٍؽټ یاًوطؽػي مسػل ڇػې دیػٍى ټػاکلې هكعػې څضػي مؼػاوي فاقػلي ولػعي دایػعى بلػل دایعى دًغي تؿعیف :
کیږي .یاپي بل ؾبارت :دایعى دیٍې تړلې موسوي څضي ؾبارت دى ڇې لي یٍې ټاکلې هكعې څضي مؼاوي فاقػلي 

 ولعي .

ػؿاع کػٍڇوۍ  ددایعې داصلي بعصي : ددایعې معکغاودًغي هكعٍؽیټ ڇې فاقلې یػػػې لػي معکغڅضػي ددایػعې تعـ
 وي ددایعې داصلې بعصي بلل کیږي .

ػػؿاع لػػٍیػػې وي ددایػػعې ددایػػعې صػػارذي بعصػػي :  دًغػػي هكعٍؽػػیټ ڇػػې فاقػػلې یػػػػې لػػي معکغڅضػػي ددایػػعې تعـ
 صارذي بعصي بلل کیږي .

ي معکغڅضػػي ددایػػعې لػػي ـػػؿاع ؽػػعى مؼػػاوي وي دًغػي هكعٍؽػػیټ ڇػػې فاقػػلې یػػػػې ددایػػعې لػػ ددایػػعې مسػػیط :
 ددایعې مسیط بلل کیږي .

دمؼتٍي ًغي بعصي ڇې ددایعې دمسیط اودًغې دداصلې ؽعسې پي واؽعي ذلاـػٍې وي  ددایعې ؽعسي :
 ددایعې ؽعسي بلل کیږي .

 . دایعى  C (O, r) د :لکي پي لاهطې ـکل کې ,پي تٍرو ښٍدل کیږي  rاوـؿاع یػػې د Oددایعې معکغ د

 

 ـکل                                              (5-1) 

(c) ketabton.com: The Digital Library



 ذیٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي
 هؿمت الله پټاهغی 

72 

 
 :  (Elements of Circle)ددایعې ؾواقع

 : (Radius)ددایعې ـؿاع .1
 ًغي کعښي ڇې ددایعې معکغدمسیط لي یٍې هكعې ؽعى وهښلٍي ددایعې ـؿاع بلل کیږي .

 
 : (Chard)ددایعې وتع .2

 بلل کیږي . وتعكعې ؽعى وهښلٍي ددایعې ًغي ټٍټي کعښي ڇې ددایعې دمسیط دوى ه
 

 : (Diameter)ددایعې لعع .3
ػػي  ددایػػعې  لععبلػػل کیػػږي اواوږدوالػػی یػػػػې دـػػؿاع دوى بعابػػعى  ًغػػي وتعڇػػې ددایػػعې دمعکغڅضػػي تیعـ

 وي .
 

 : (Arc)ددایعې لٍس .4
 ددایعې دمسیط یٍى بعصي دى ددایعې لٍس بلل کیږي .

 
 : (Segment)ددایعې لعؿي  .5

یٍى بعصي ڇې دوتعپي واؽعي ددایعې لي ؽعسې څضي ذلاـٍې وي ددایعې لعؿي ددایعې دؽعسې 
 بلل کیږي .

 
 : (Sector)ددایعې لعاع .6

ددایعې دؽعسې یٍى بعصي ڇې ددوى ـؿاع ګاهٍ  اواړوهطلٍس پي واؽعي لي ؽعسې څضي بیل ـٍی 
 وي ددایعې لعاع بلل کیږي . 

 
 : ښٍدل ـٍي دي پي لاهطې ـکل کېددایعې ؾواقع

 ـکل (5-2)
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 بایطپي یاد ولعوڇې : 

 ییعې لععدي ڇې دـؿاع دوى بعابعى دپي ًعى دایعى کې تعټٍلٍ لٍی وتع،ددا . 

  یې ًعلعع وتعدی لاماًع وتعلععهي ددیٍې دایع . 

 کػػػػٍڇوي لػػػػٍس  مسػػػػیط لػػػػي هیمػػػػایػػي څضػػػػي کػػػػٍڇوۍ وي د ًغػػػػي لػػػػٍس ڇػػػػې دیػػػػٍې دایػػػػعې د 
(Minor Arc) . پي هٍم یادیږي 

  دمسػیط لػي هیمػایػػي څضػي لػٍی وي دلػٍی لػٍسًغي لٍس ڇػې دیػٍې دایػعې(Major Arc) 
 پي هٍم یادیږي .

 
 

 :(Angle of Circle)ددایعې زاویػػې 

 لٍمړی: ددایعې معکغي زاویي : 

س یػػػې ددایػعې پػي معکغپػعوت اوضػلؿې یػػػې ددایػعې ـػؿاؾګاهې وي ددایػعې معکػغي  تؿعیػف :
 
ًغػي زاویػي ڇػې را

 . زاویي̂ د  :لکي پي لاهطې ـکل کې زاویي بلل کیږي .

 ـکل (5-3)

 . دًعې معکغي زاویػػې اهطازى دًغې دمضامش لٍس ؽعى مؼاوي دى 

 : دمعکغي زاویػػې دمضامش لٍس اوږدوالی دلاهطې رابعې څضي لاس تي راځي 
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 :ًغي معکغي اومسیعي زاویػػې ڇې ضلؿې یػػې دمسیط لي یٍې هكعې څضي تیعې وي 

 ـکل (5-4)

 

1 ˆˆ
2

ABC AOC 

 

 :(Inscribed Angel): ددایعې مسیعي زاویي  دویم

س یػػػػې ددایػػعې پػػعمسیط اوضػػلؿې یػػػػې ددایػػعې وتعوهػػي وي مسیعػػي زاویػػي بلػػل تؿعیػػف : 
 
ًغػػي زاویػػي دى ڇػػې را

 کیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (5-5)

 مؼاوي دی . دًعې مسیعې زاویػػې پعاصٍالی دًغې دمضامش لٍس لي هیمایػػي ؽعى 

 . ًعى مسیعي زاویي دًغې دمعکغي زاویػػې هیمایػػي دى ڇې دؾین لٍس پي مضامش والؽ وي 
 

1ˆ
2

ABC AC 
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 دریم:ددایعې مماؽي زاویي :

س دتماس پي هكعي تؿعیف :
 
ًغي زاویي دى ڇې یٍى ضلؿي یػػې پي دایعې مماس اوبلي ضلؿي یػػې ددایعې وتعاو را

 . زاویي ̂ د :پعوت وي مماؽي زاویي بلل کیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې کې ددایعې پعمسیط

 ـکل (5-6)

 . ًعى مماؽي زاویي دًغې دمعکغي زاویػػې هیمایػػي دى ڇې دؾین لٍس بي مضامش پعتي وي 

 . مسیعې اومماؽي زاویػػې ڇې دؾین لٍس پي مكابل کې پعتې وي ،ؽعى مؼاوي دي 

1ˆ
2

ABC AB 

 

 څلٍرم : ددایعې داصلي زاویػػې :

ًغي زاویػػې ڇې دلاظؽ کعښٍپي معؽتي ددایعې پي دهوي کې موځ تػي راځػي ددایػعې دداصلػي زاویػػػې پػي تؿعیف : 

ˆد  :هٍم یادیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې ˆ ˆ  .زاویػػې  1,2,3,4ˆ

 ـکل (5-7)

  زاویػػػػػې پعاصػػػٍالی دًغػػػې دمضػػػامش لٍؽػػػٍهٍدمدمٍؾې لػػػي هیمػػػایػػي ؽػػػعى دیػػػٍې دایػػػعې دًػػػعې داصلػػػي
 مؼاوي دی .

 فٍرمٍل یػػې دادئ :

1ˆ ( )
2

APC AC DB  
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 پوځم : ددایعې صارذي زاویػػې :

ًغػػي زاویػػػػې ڇػػې ددوى لػػاظؽ کعښػػٍ،دوى مماؽػػٍهٍ،یایٍلاظؽ اویٍممػػاس دتكػػاظؽ څضػػي ددایػػعې پػػي تؿعیػػف : 
کٍې   .زاویػػې  ABCد:بٌعکې موځ تي راځي ددایعې صارذي زاویػػې بلل کیږي . لکي پي لاهطې ـکلٍه

 ـکل                (5-8)

  هیمایػػي ؽعى مؼاوي دیٍې دایعې دًعې صارذي زاویػػې پعاصٍالی دًغې دمضامش لٍؽٍهٍ دتفاضل لي
 دی .

 فٍرمٍل یػػې دادئ :

1ˆBAC ( )
2

BC EF  

 

 
 دمضلؽ دایعې 

 دمضلؽ مسیعي دایعى :

ؽٍهٍ څضي تیعى ـي دمضلؽ مسیعي دایعى بلل کیػږي اومضػلؽ معؽػٍم پػي تؿعیف : 
 
ًغي دایعى ڇې دمضلؽ درا

 دایعى بلل کیږي .لکي پي لاهطې ـکل کې  :

 ـکل (5-9)
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  ؾمٍدوهٍ دتكاظؽ ټکی دمحلث دمسیعي دایعې معکغ دی . داضلاؾٍدموځوي )وؽعي(دیٍى محلث 

 . ًعموؼم مضلؽ مسیعي اومساظي دایعى لعي 

  درذې دى . 180کي ڇیعې یٍى څلٍرضلؿي معؽٍم پي دایعى وي ،دًغې دمضامش زاویٍمدمٍؾي 
 

 دمضلؽ مساظي دایعى :

لکػي پػي لاهػطې ـػکل  مماس وي دمضلؽ مساظي دایػعى بلػل کیػږي . ضلؿٍ ًغي دایعى ڇې دمضلؽ پع تؿعیف :
 کې :

 ـکل (5-10)

 دمحلث صارذي مساظي دایعى :

لػػٍمړی بایػػط دمحلػػث مسػػاظي دایػػعى تؿعیػػف کػػړو: ًغػػي دایػػعى ڇػػې دیٍمحلػػث پػػي دریٍضػػلؿٍ ممػػاس وي دمحلػػث 
 مساظي دایعى بلل کیږي .

  ساظي دایعې لي معکغڅضي ؾبارت دی الغاویٍتعموځ دپعیکړې هكعي دمحلث دمدًعمحلث دهوی هاقف 

ًغػػػي دایػػػعى ڇػػػې دمحلػػػث پعیػػػٍى ضػػػلؿي اود دوى هٍروضػػػلؿٍ پػػػي دمحلػػػث دصػػػارذي مسػػػاظي دایػػػعې تؿعیػػػف : 
 امتطادمماس وي دمحلث صارذي یابٌعهي مساظي دایعى بلل کیږي للکي پي لاهطې ـکل کې  :

 ـکل (5-11)
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 ددایعې د مؼازت ،مسیط اوزدم فٍرمٍلٍهي : 

 ؽعى وښیٍلهٍلعوڇې :  dاولععپي A،مؼازت پيPکي ڇیعې ددایعې مسیط پي 

 ـکل (5-12)

2p r d  )مسیط )ڇاپیعیال 

  

2
2

4

d
A r  

 مؼازت )پعاصٍالی(     

 2d AB R  لعع 

 3.14...  

 مؼازت : (segment)ددایعې دلعؿې 

 لاهطېؽػعى وښػیٍهٍل اوددایػعې معکػغي زاویػي پػي  r،ـػؿاع یػػػې پػيAکػي ڇیػعې ددایػعې دلعؿػې مؼػازت پػي 
 :لاس تي راځيدلاهطې فٍرمٍل پي اؽاس مؼازت  ؿېلعدایعې دد ـکل تي پي کػتٍؽعى

 ـکل (5-13)
 

1
, 2( sin )

2
A segment r    
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 مؼازت : (sector)ددایعې دلعاع

ؽػػػػػعى bاودمكابػػػػػل لػػػػػٍس اوږدوالػػػػػی یػػػػػػػې پػػػػػي  r،ـػػػػػؿاع یػػػػػػػې پػػػػػيAکػػػػػي ڇیػػػػػعې ددایػػػػػعې دلعػػػػػاع مؼػػػػػازت پػػػػػي 
 لاس تي راځي :دلاهطې فٍرمٍل پي اؽاس لعاع مؼازت دایعې دد ـکل تي پي کػتٍؽعى لاهطېوښیٍهٍل

  ـکل (5-14)

2
360

b r


 ،
1

A,sector 2
2

r  

 

 اوږدوالی: (arc)ددایعې دلٍس

 دr ( پي ـؿاع ددایعې دمعکغي زاويػػې̂: دمكابل لٍس اوږدوالی مؼاوي دي پي ) 
 

ˆ

180
l r


 

 

 دr ( پي ـؿاع ددایعې دمعکغي زوایػػې̂ راډیان ): دمكابل لٍس اوږدوالی مؼاوي دی پي 
 

l r 
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 څپعکی ـپږم

 ًوطؽي ذؼمٍهٍ مؼازت اوزدمٍهيدفضایػػي 

I.  مؼتعیل مکؿب(Cuboid) : 

مؼتعیل مکؿب یٍموؼم ـپږمضیغى )ؽعسې(  ذؼم دی ڇې ټػٍلې ؽػعسې  یػػػې دمؼػتعیل ـػکل  تؿعیف :
 لکي پي لاهطې ـکل کې :ولعي اودؽعسٍ مضامش زاویػػې یػػې لایمې وي . 

 ـکل(6-1)

 ګٍړولعی اوداؽې هٍر... د  مکؿب محالٍهي دي .دمؼتعیل کػتاب ،صښتي ،دګ

 مؼتعیل مکؿب دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي : د

ؽػػػعى   dاولععپػػػي A،کلػػػي مؼػػػازت پػػي S،ذػػػاهبي مؼػػػازت پػػي Pکػػي ڇیػػػعې د مؼػػتعیل مکؿػػػب مسػػػیط پػػي 
 وښیٍلهٍلعوڇې :

S=2(ab+bc) پعاصٍالی( (ذاهبي مؼازت 

A=2(ab+bc+ac) )مؼازت )پعاصٍالی 

V=a.b.c زدم 

2

a
r ،

3

2

a
R ،2 2 2d a b c   لعع 
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II.  مکؿبمعبؽ(Cube) : 

مکؿػػب بلػػل معبػػؽ )ؽػػعسې( ڇػػې دًغػػي ټػػٍلې ؽػػعسې  یٍلػػي بػػل ؽػػعى مؼػػاوي وي مضیغىًغػػي ـػػپږ  تؿعیػػف :
 کیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (6-2)

 مکؿب دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي :معبؽ د

ؽػػعى dاولععیػػػػې پػػي   V ،زدػػم یػػػػې پػػي Aاوکلػػي مؼػػازت پػػي  Sمکؿػػب ذػػاهبي مؼػػازت پػػي معبػػؽ کػػي ڇیػػعې د
 وښیٍ ل هٍلعوڇې :

S=4a2 )ذاهبي مؼازت )پعاصٍالی 

 A=6a2)کلي مؼازت )پعاصٍالی 

 V=a3زدم 

 3.d a لعع 

III. : موؿٍر 

موؿٍریٍموؼم ًوطؽي ذؼم دی ڇې مضامش ذاهبي ؽعسې یػػې یٍلي بل ؽعى مؼػاوي اومػٍازي دی  تؿعیف :
اودمضػػػامش ذػػػاهبي ؽػػػعسٍزاویػػې یػػػػػې یٍپعبػػػل باهػػػطې اهعبػػػاؽ موػػػٍهکې دي . څعهګػػػي ڇػػػې ذػػػاهبي مضٍهػػػي یػػػػػې 
مؼتعیلٍهي دي هٍمدمٍؾي یػػې دموؿٍرذاهبي مؼازت بلل کیږي پي یٍى موؿٍرکې دذاهبي ؽعسٍدمؼازت 

لٍڅضػػي ټػػٍل ذػػاهبي مؼػػازت پػػي لاس راځػػي اودټػػٍل ذػػاهبي مؼػػازت اودوى لاؾػػطو دمؼػػازت لػػي لػػي ذمػػؽ کٍ
ذمؽ کٍلٍ څضي دموؿٍرکلي مؼازت لاس تي راځي .کي ڇیعې دموؿٍرؽعسې پعلاؾطى باهطې ؾمػٍد وي ًغػي 

 تي لایم موؿٍر ویل کیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (6-3)
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  ضػػلؿي  4ضػػلؿي موؿػػٍر،3هػػٍم ورکػػٍل کیػػږي لکػػي :موؿػػٍروهٍتي دلاؾطودڅٍضػػلؿي ـػػکل لػػي مضػػې
 ضلؿي موؿٍر اوداؽې هٍر.. 6ضلؿي موؿٍر، 5موؿٍر،

 دموؿٍرډولٍهي :

 لایم موؿٍر:

ؽٍهي پعلاؾطوي مؼتٍي ؾمٍد وي هٍلدغي ډول موؿٍرتي لایم موؿػٍروایػػي. پػي دې ډول  
 
کي دموؿٍرصط العا

س لي اوږدوالي ؽػعى 
 
موؿٍرکې دموؿٍرذاهبي وذٍى تي مؼتعیل وایػػي اودموؿٍر ارتفاع دموؿٍردًعیٍصط العا

 مؼاوي وي . 

 مایل موؿٍر: 

OO : لاهطې ـکل کې کي موؿٍر لایم هي وي هٍلمایل موؿٍربلل کیږي . لکي پي P   دمایل موؿٍر ارتفػاع
 ذٍړوي .

 ـکل (6-4)

 موؼم موؿٍر:

ًغػػي لػػایم موؿػػٍرڇې لاؾػػطى یػػػػې یػػٍى موؼمػػي څٍضػػلؿي وي ،مػػوؼم موؿػػٍربلل کیػػږي .دمػػوؼم موؿػػٍرذاهبي  
 وذٍى مؼاوي مؼتعیلٍهي ذٍړوي .لکي پي لاهطې ـکل کې:

  ـکل (6-5)

ؽػٍهي لعػؽ کػړي موؿٍر:  هالف )هیمګړی(
 
کي دوى غیعمٍازي مؼتٍیګان دیٍې موؿٍري ؽعسې ټٍل صط العا

 ګاهې لاس تي راځي ،ڇې ًغې تي هالف موؿٍر ویل کیږي . مضیغىهٍیٍڅٍ 
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 دموؿٍردمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي :

 Bؽػػعى  او دلاؾػػطې مؼػػازت پػػي  Vاوزدػػم پػػي Aاوکلػػي مؼػػازت پػػي Sکػػي ڇیػػعې دموؿػػٍرذاهبي مؼػػازت پػػي
 وښیٍلهٍلعوڇې :

S=p.h پعاصٍالی( ()ضلؽ ضعب ضلؽ =دمؼتعیل مؼازت( ذاهبي مؼازت 

A=S+2B )ټٍل مؼازت )پعاصٍالی 

V=B.h زدم 

IV. : متٍازي الؼعٍح 

حٍ پػي هػٍم یػادیږي . لکػي پػي لاهػطې تؿعیف :  ًغػي موؿػٍرڇې لاؾػطې یػػػې متػٍازي الاضػلاع وي دمتػٍازي الؼػع
 ـکل کې :

 ـکل (6-6)

 :بایطپي یادولعوڇې 

 .ؽٍهي اوڅلٍرولععوهي لعي
 
ؽٍهي،دولػ صط العا

 
تي را

 
حٍ ـپږ وذٌې،ا  ًعمتٍازي الؼع

  حٍ متكػابلې حٍ کې ًعې دوې ؽعسې ڇې مؿتعکي هكعػي وهػي لػعي دمتػٍازي الؼػع پي ًعمتٍازي الؼع
 ؽعسې ذٍړوي .

 .ٍحٍ کې دوې متكابلې ؽعسې لاؾطى فعض کٍلی ـ  پي ًعمتٍازي الؼع

 ؽ
 
حٍ کې صط العا  ٍهي څلٍرپي څلٍرى مؼاوي اومٍازي دي.پي ًعمتٍازي الؼع

 . حٍ څلٍرلععوهي دیٍې هكعې څضي تیعیږي اویٍبل لعؽ کٍي  دمتٍازي الؼع

 . حٍ معکغوایػػي  دڅلٍرو لععوهٍ دتكاظؽ هكعې تي دمتٍازي الؼع
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V.  ًعم(Pyramid): 

ـػػکل دی ڇػػې لاؾػػطى یػػػػې یػػٍى موؼمػػي مضػػلؽ اوذػػاهبي ؽػػعسې یػػػػې  مضیغىًػػعم یػػٍموؼم ًوطؽػػي څػػٍ تؿعیػػف :
س ولعي .لکي پي لاهطې ـکل کې :

 
 محلحٍهي دي اویٍ ګطرا

 ـکل (6-7)

 دًعم دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي :

ؽعى (  اوکلػي ´h اوارتفاع یػػې پي bدمحلث لاؾطى پي  n)دضلؿٍ ـمیعپي  S کي ڇیعې دًعم ذاهبي مؼازت پي 
 ؽعى وښیٍل ولعوڇې :Bاودلاؾطې مؼازت یػػې پي  hاوارتفاع یػػې پي Vزدم پي Aمؼازت پي 

S=n. 1

2
b.h´ پعاصٍالی(  (ذاهبي مؼازت 

 . ذاهبي ؽعسې یػػې محلحٍهي دي 

A=B+S  

 دذاهبي ؽعسٍمؼازت+دلاؾطې مؼازت=دًعم کلي مؼازت

  کػػي ڇیػػػعېB دمعبػػػؽ ـػػػکل درلػػٍد دمعبػػػؽ دمؼػػػازت پػػػي فٍرمػػػٍل یػػػػې مؼػػػازت مؿلٍمػػػٍلی ـػػػٍ اوکػػػي
B... دمؼتعیل ـکل درلٍدهٍبیایػػې دمؼتعیل دفٍرمٍل لي مضې مؼازت پي لاس راځي 

V= 1

3
 B.h زدم 

  بعابػعى دیلهػٍدًعم زدػم دمکؿػب مؼػتعیل دزدػم یٍپػي  3دمکؿب مؼػتعیل زدػم دًػعم دزدػم

1

3
 . یدریمي د 
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VI. کعى(Sphere)  : 

کعى ًغي ذؼػم دی ڇػې دًغػې ټػٍلې هكعػې لػي یػٍې جػابتې هكعػې څضػي مؼػاوي فاقػلې ولػعي ،جػابتې  تؿعیف :
وايػػػې . (r) وایػػي ،لي معکغڅضي تعدًغې تعؽعسې پٍرې جابتې فاقلې تي دکعې ـػؿاع (O)هكعې تي دکعې معکغ 

 لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (6-8)

ل ؽػػعى وهښػػلٍي دکػػعې وتعبلػػل ًغػػي مؼػػتكیم لعؿػػي صػػط ڇػػې دکػػعې دؽػػعسې دوى هكعػػې یٍلػػي بػػدکػػعې وتػػع:
 لکي پي لاهطې ـکل کې :.کیږي 

  ـکل (6-9)

 

ي دکعې لععبلل کیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :دکعې لعع:   ًغي وتعڇې دکعې لي معکغڅضي تیعـ

  ـکل (6-10)

 فٍرمٍلٍهي :دکعې دمؼازت اوزدم 

 ؽعى وښیٍ ل هٍلیکلی ـٍڇې :Vاوزدم یػػې پي  Aکي ڇیعې دکعې مؼازت پي 

  A= 4 2r )مؼازت )پعاصٍالی 

4
3

3
V r زدم 
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 :دکعې دصٍلۍ )کلاًک( دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي

اودکػػعې  hارتفػػاع یػػػػې پػػي, r،ـػػؿاع یػػػػې پػػي V،زدػػم یػػػػې پػػي Aکػػي ڇیػػعې دکػػعې دصػػٍلۍ یاکلاًػػک مؼػػازت پػػي
 لعوڇې :لاهطې ـکل تي پي کػتٍ ؽعى ؽعى وښیٍهٍلRـؿاع پي 

 ـکل (6-11)

2

( 2 2)

2( )
3

1
( 2 3 2)

6

A Rh

r h

h
V h R

h h r











 

 

 

 

 :دکعې دلعؿې دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي

اودکػعې ـػؿاع پػي   hارتفػاع یػػػې پػي، r،ـػؿاع یػػػې پػي V،زدػم یػػػې پػي Aمؼػازت پػي دلعؿػېکي ڇیػعې دکػعې 
R لعوڇې :لاهطې ـکل تي پي کػتٍ ؽعى  وښیٍهٍلؽعى 

 ـکل (6-12)

2

1 1
v 3 ( 12 22)

6 2

A Rh

h r r h



 



  
 

 :دکعې دلعاع دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي

اودکػػعې ـػػؿاع پػػي   hارتفػػاع یػػػػې پػػي، r،ـػػؿاع یػػػػې پػػي V،زدػػم یػػػػې پػػي Aمؼػػازت پػػي دلعػػاعکػػي ڇیػػعې دکػػعې 
Rلعوڇې :ـکل تي پي کػتٍ ؽعى  (13-6) ؽعى وښیٍهٍل 
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  ـکل (6-13)

( 2 )

2
2.

3

A R r h

V R h





 


 

VII. : )الپػ )بیضٍي 

پػػػػي یػػػػٍى مؼػػػػتٍي کػػػػػې دټٍلًٍغٍهكعًٍوطؽػػػػي مسػػػػل ڇػػػػې ددوى ځػػػػاي پعځػػػػاي هكعٍڅضػػػػي یػػػػػػػې  تؿعیػػػػف :
 (12-6)پػي دفاقلٍدذمؿې زاقل یػػې تل مؼاوي یاجابت اوږدوالی ولعي ،دالپػ یابیضٍي پي هػٍم یػادیږي .

FاوFمؼػتكعټکی ڇػې پػيکػې  ـکل   تٍرښػٍدل ـػٍی دي دالػپػ مسعالٍهػي او,A Aدالػپػ راؽػٍهي دي ڇػې

2AA a  . جابت اوږدوالی لعي  

ؽٍهي :
 
 دالپػ)بیضٍي( لععوهي اورا

الپػ بې ـمیعى لععوهي لعي ،لٍی یػػې کبیعلععیااوږدلععڇې لي مسعالٍهٍڅضي تیعیږي اوبیضٍي پي دوو ټکٍ 
,A Aکػې لعػؽ کٍي،دکبیعلععیػاMajor axis  پػي هامػي اوکػٍڇوۍ لععیػػػې دFFی هیمػايػػي پػي ټکػي ؾمػٍد د

A,پػي هامػي یػادیږي.د  Minor axisڇػې دقػغیعلععیا A او,B Bټکػي دالػپػ راؽػٍهي دي کبیعلععپػي,A A 
2AAڇې اوږدوالی یػػې  a  یؿوې اوقغیعلععپي,B B2ڇػې اوږدوالػی یػػػېBB b  ښػٍدل ـػٍي دي  ید،

 .لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (6-14)
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 دالپػ )بیضٍي( دمؼازت اومسیط فٍرمٍلٍهي :

 2( 2 2)P a b )مسیط )ڇاپیعیال 

 A= .a.b)مؼازت )پعاصٍالی 

VIII. اؽتٍاهي(Cylinder) : 

لایمي اؽتٍاهي لي دوى اهعباؽ موٍهکٍ دایعوي لاؾطو اویٍې ذػاهبي ؽػعسې څضػي ڇػې پعلاؾطوباهػطې  تؿعیف :
 لکي پي لاهطې ـکل کې : ؾمٍدى وي ذٍړى ـٍې دى .

 ـکل (6-15)

 ...ګٍیلاس ،داوبٍهل اوداؽې هٍر  اؽتٍاهي یػػې ـکلٍهي لکي :داوب

 داؽتٍاهې دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي : 

 Sاوذػاهبي مؼػازت پػي  A، مؼازت یػػػې پػي V، زدم یػػې پي rـؿاع یػػې پي  hکي ڇیعې داؽتٍاهې  ارتفاع پي 
 ؽعى وښیٍل هٍلعوڇې :

S= 2 r.h پعاصٍالی( (ذاهبي مؼازت 

A=2 .r (h+r) )مؼازت )پعاصٍالی 

V= r2.h زدم 

IX. : )ي ذؼم ڇې یٍى اؽتٍاهي یػػې پي موؼمې اومؼاوي فاقلې ؽعى ازاظي ًغي اؽتٍاهي اازاظي )ڇمبع
 کړې وي ازاظي )ڇمبع( بلل کیږي . لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (6-16)
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 :دازاظې )ڇمبع( دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي 

 ؽعى وښیٍهٍللعوڇې : Rاودازاظې ـؿاع پي r،داؽتٍاهې ـؿاع پيV،زدم پي  Aکي ڇیعې مؼازت پي

2(R 2 r 2)

4 2.b.a

1
2(R r)(R R 2)

4

2 2. 2.

A

V

b a









 



  



 

 
X.  مضعوط(Cone): 

لػایم مضػعوط ًغػي ذؼػم دی ڇػې پػي یػٍى لایمػي ضػلؿي یػػػې دیػٍى لػایم الغاویػي محلػث لػي دوران څضػي  تؿعیػف :
س دًغي دلاؾطې لي معکغؽعى هښلٍي دمضػعوط مسٍربلػل کیػږي کػي 

 
لاس تي راځي ،ًغي ټٍټي ڇې دمضعوط را

لاهػطې  ڇیعې مسٍرپي لاؾطى باهطې ؾمٍدوي ،لایم مضػعوط اولػي ًغػي پعتػي مایػل مضػعوط بلػل کیػږي . لکػي پػي
 ـکل کې :

 ـکل (6-17) 

 :(Sections of Conic)مضعوظي مكاظؽ 

دیٍې مؼتٍي پي واؽعي دیٍى مضعوط لعؽ کٍل مضتلفې موسوي ګاهې موځ تي راوړي ڇې دمضعوظي تؿعیف : 
 مكاظٍ پي هامي یادیږي .

  کي ڇیعې یٍمؼتٍي یٍمضعوط داؽې لعؽ کړي ڇې مؼتٍي دمضعوط پي اقػلي مسٍرؾمٍداویػامٍازي
 دى . (Circle)یػػې یٍى دایعى څپعکیلاؾطوؽعى وي هٍلګط لي

  کي ڇیعې مؼتٍي مضعوط داؽې لعؽ کړي ڇې د مؼػتٍي اومضػعوط لػي اقػلي مسٍرؽػعى زاویػي لایمػي
 یابیضٍي دى . (Ellipse)هي وي )مایل( لاس تي راغلی ـکل الپػ 

 پػي بعکػې وهػي  کي ڇیعې یٍى مؼتٍي یٍمضعوط داؽې لعؽ کػړی وي ڇػې اقػلي مسٍرتػي مػٍازي اوًغػي
 پي لاس راځي .(Parabola)څضي پارابٍلا  څپعکیلعي هٍلپي دې زالت کې دًغٍی لي ګط

  کٍي مضعوظٍهي ڇې اقلي مسٍرتي مٍازي وي لعػؽ کٍي پي څ کي ڇیعي یٍې مؼتٍي دوى ؽعپي ؽعیاڅ
 پي لاس راځي .(Hyperbola)څضي یػػې ًایپعبٍلا  څپعکیکړي وي هٍللي ګط
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 یػػػې لػي دوو متكػاظؽ کعښػٍڅضي ؾبػارت  څپعکیسٍرپي بعکې ولعي هٍلګػطکي ڇیعې یٍى مؼتٍي اقلي م
کٍې ښٍدل ـٍي دي :  دي ڇې ًعیٍیػػې پي لاهطې ـکلٍه

 
 ـکل (6-18)

 

 دمضعوط دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي :

 ؽعى وښیٍل هٍلعوڇې :Vؽعى اوزدم یػػې پي Aاو کلی مؼازت پي  Sکي ڇیعې دمضعوط ذاهبي مؼازت پي 

S= r.l )ذاهبي مؼازت )پعاصٍالی 

2r =Bدلاؾطې مؼازت 

A=B+S 

A= 2r + r.l 

A= r (r+l) )مؼازت )پعاصٍالی 

بعابعى دی ،هٍدمضعوط زدم داؽتٍاهې دزدم یٍپي  3څعهګي ڇې داؽتٍاهې زدم دمضعوط 
1

3
 دی. 

V= r2.h زدم  داؽتٍاهې 

1
2.

3
V r h هٍدمضعوط زدم 

3.14..  
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XI. : هیمګړی )هالف( مضعوط 

یػٍهیمګړی )هػالف( مضػعوط لاس تػي راځػي ،ڇػې دوې  کي ڇیعې دمضعوط دراس یٍى بعصي لعؽ ـػي تؿعیف :
 دایعوي لاؾطې یػػې مٍازي ـکل اصتیاروي .

 لکي پي لاهطې ـکل کې :

 ـکل (6-19)

 دهیمګړي )هالف( مضعوط دمؼازت اوزدم فٍرمٍلٍهي :

S= l(r+r´) دهیمګړي مضعوط ذاهبي مؼازت 

A=  ( ) (r 2 2)l r r r     دهیمګړي مضعوط کلي مؼازت 

V= 1

3
 h (r2+r´2+r.r´) دهیمګړي مضعوط زدم 

3.14..  
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 : (7)ذطولدفٍرمٍلٍهٍ  ،زدم اومسیطذؼمٍهٍ دمؼازت ځیوًٍوطؽي مؼعر اوفضایػػيد

                                                           
)کلػػػي مؼػػػازت( پػػػي مؼػػػازت دًوطؽػػػي ذؼػػػمٍهٍ دمؼػػػازت،زدم اومسػػػیط دفٍرمٍلٍهػػػٍ پػػػي ذػػػطول کػػػې : یادوهػػػي –  (7)

A=Area  ذػػػػػػػػػاهبي مؼػػػػػػػػػازت پػػػػػػػػػي ،S=Side  دلاؾػػػػػػػػػطې مؼػػػػػػػػػازت پػػػػػػػػػي ،B=Baseزدػػػػػػػػػم پػػػػػػػػػي ،V=Volume  مسػػػػػػػػػیط،
 ؽعى ښیٍ.h=height او ارتفاع پي  d=diameterلععپي، P=Perimeterپي

 متغیعات لعع مسیط زدم مؼازت دًوطؽي ذؼم ـکل هٍم ګڼي

 معبؽ 1

 

A=a2 
 

 P=a+b+c+d= 
4.a 

2.d a 
a دمعبؽ دیٍې

ضلؿې اوږدوالی 
 دی.

 مؼتعیل 2

 

A= a.b 
 

 P =a+b+a+b 
=2a+2b 
= 2(a+b) 

d= 

2 2a b 
 

 
aاوb  پي تعتیب ؽعى

دمؼتعیل دؽٍر 
اواوږدوالی اهطازى 

 دى .

 مؿین یالٍزي  3

 

A = 
1

2
d1.d2=a.h 

( 1)2 ( 2)2

2

d d
a




 

 P = 4. دیٍې
 = ضلؿې اهطازى 

4.a 

 d 1اوd2  دمؿین
یالٍزي دلععوهٍ 
 hاوږدوالی دی ،
 یػػې ارتفاع دى.

 متٍازي الاضلاع 4

 

A = a.h=ab.sin  

.sinh a  
=a.b.sin  

 P=2.دمتٍالي 
 ضلؿٍمدمٍؾي
=2(a+b) 

 Aدلاؾطې b یػػې
یػػې hدؽٍر او

دؾمٍدې ارتفاع 
 اوږدوالی دی.

ذوذهكي  5
 یاموسعؼ

 

A =
1

(a b) h
2

 
 P=

دڅلٍرضلؿٍمدم
 وؾي

)a+b+c+d( 

. 2

d

a b c




 

Aاوb یػػې پي تعتیب
ؽعى ددوى مٍازي 
ضلؿٍ اوږدوالی او 

h یػػې ددوی تعموځ
 فاقلي)ارتفاع ( دى.

مضتلف الاضلاع  6
 محلث

 

A= 
1

2
b.h 

 

 P= a+b+c  bاوh پي تعتیب ؽعى
لاؾطى اوارتفاع راتي 

 ښايػػي .

متؼاوي  7
 الاضلاع محلث

 

. 2. 3

2 4

a h a
A   

 P=3.a 
2یا 3.a  

 a دیٍې ضلؿې
یػػې hاوږدوالی او

 ارتفاع دى .

لایم الغاویي  8
 محلث

 

1 1
. .

2 2
A a b c h  

 P= a+b+c  a،b،c  دمحلث
دضلؿٍاوږدوالی 

 یػػې ارتفاع دى.hاو
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محلث دضؿلؿٍ  9

 لي ذوؼي

 

( )( )( )

2 2

A s s a s b s c

a b c P
S

   

 
 

 

 P= a+b+c  S دمحلث دمسیط
 cاوa،bهمایػػي ،

دمحلث 
دضلؿٍاوږدوالی 

 دی.

) ددوى  محلث 10
ضلؿٍ اوددوى 
ضلؿٍتعموځ 
دزاویػػې لي 
 ذوؼي(

 

5 3. 2l
 

 P= a+b+c  c,b,a دمحلث
اضلاؾٍاوږدوالی 

دمحلث C,B,Aاو
زاویػػې راپي ګٍتي 

 کٍي.

 محلث 11
)ددریٍضلؿٍلي 

 ذوؼي (
)دًیعون 
 فٍرمٍل(

 

(p )(p c)
sin ,

2

(p a)(p c)
sin ,

2

(p a)(p b)
sin

2

A b

bc

B

ac

C

ab

 


 


 


 

 P= a+b+c  c,b,a دمحلث
اضلاؾٍاوږدوالی 

دمحلث مسیط Pاو
 راپي ګٍتي کٍي.

 دمحلث میاهي 12

 

1
2 2 2 2 2

2
m a c b  

 

CN AN
 

   c,b,a  دمحلث
دضؿلٍاوږدوالی 

 دي .

دمحلث هاقف  13
 الغاویي

 

2
( )g acp p b

a c

CI AI

CB AB

 




 

   c,b,a  دمحلث
 دضؿلٍاوږدوالی  او

p.یػػې مسیط دی 

 دایعى 14

 

A= 2
2

4

d
r  

 

2

p

r d 




 

 r  او d پي تعتیب
 ؽعى ددایعې ـؿاع

 لععدي. او

 ددایعې لعاع 15

 

1
A,sector 2

2
r  

2
360

b r


 

   rاو پي تعتیب
ؽعى ـؿاع 
اودرادیان پي 

 زؼاب زاویي دى .

 ددایعې لعؿي 16

 

,

1
2( sin )

2

A segment

r  




 

   rاو پي تعتیب
ؽعى ـؿاع 
اودرادیان پي 

 زؼاب زاویي دى .

مؼتعیل  17
 مکؿب

 

S=2(ab+bc) 
A=2(ab+bc+ac) 

V=a.b.c  

2 2 2

d

a b c



 
 

c,b,a   دمؼتعیل
مکؿب ؽعسې 
 یااړصٍهي دي.
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 معبؽ مکؿب 18

 

S=4a2 
A=6a2 

V=a3  
3d a 

a  دمعبؽ مکؿب
یٍى ؽعسي یااړخ 

 تؿکیلٍي.

 موؿٍر  19

 

S=p.h 
A=S+2B 

V=B.h   B دموؿٍردلاؾطې
یػػې  Pمؼازت،

دلاؾطې ؽٍراهطازى 
 یػػې ارتفاع دى. hاو

 ًعم 20

 

2

ph
B

A B S



 

 

 

V= 
1

3
 B.h 

  B دلاؾطې مؼازت
،p  دلاؾطې مسیط

پي لاؾطى  hاو
باهطې ؾمٍدى 
 ارتفاع دى.

 کعى 21

 

4 2 2A r d   4
3

3
V r 

  r اوd  پي تعتیب
ؽعى دکعې ـؿاع 
 اولععتؿکیلٍي.

دکعې  22
 صٍلۍ)کلاًک(

 

2

( 2 2)

A Rh

r h







 
 

2( )
3

1
( 2 3 2)

6

V

h
h R

h h r





 

 

 

  R دکعې ـؿاع
،r دکعې دصٍلۍ

)کلاًک( ـؿاع 
پي ًغي باهطې hاو

 ؾمٍدى ارتفاع دى.

 دکعې لعؿي 23

 

2 .A R h v

1 1
3 ( 12 22)

6 2
h r r h 



 

 

  R دکعې ـؿاع
،r دکعې لعؿې

پي ًغي hـؿاع او
ؾمٍدى باهطې 

 ارتفاع دى.

 دکعې لعاع 24

 

( 2 )A R r h  2
2.

3
V R h

 

  R دکعې ـؿاع
،r دکعې دلعاع

پي ًغي hـؿاع او
باهطې ؾمٍدى 
 ارتفاع دى.

 الپػ)بیضٍي( 25

 

A= .a.b  

2( 2 2)

P

a b





 

 aاوb دبیضٍي دوى
 .لععوهي دي 

 اؽتٍاهي 26

 

S= 2 r.h 
A=2 .r (h+r) 

V= r2.h   rاو h پي تعتیب ؽعى
داؽتٍاهې ـؿاع 
 اوارتفاع دى.

 ازاظي )ڇمبع( 27

 

2(R 2 r 2)

4 2.b.a

A 



 


 

1
2(R r)(R R 2)

4

2 2. 2.

V

b a







 


 

  r  اوR  پي تعتیب
ؽعى داؽتٍاهې 
اوازاظې ـؿاع 

 ګاهې دي.
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 مضعوط 28

 

S=  r.l 

A= 2r + r.l=

r(r+l) 

1
2.

3
V r h 

  r  اوl  پي تعتیب
ؽعى دمضعوط 

 ـؿاع اومٍلط دي .

 )هیمګړی( هالف 29
 مضعوط

 

S= l(r+r´) 
A=

 ( ) (r 2 2)l r r r   

 

V= 
1

3
 h 

(r2+r´2+r.r´) 

  rاوr  پي تعتیب
ؽعى 

دهالف)هیمګړي( 
مضعوط دلاؾطې 
اودمكعؽ ـؿاع 

یػػې مٍلط  lګاهې او
 دی.

موؼم پوځي  30
 ضلؿي

 

( 2.5)(4.tan( ) / 5)A a 
 

   a پوځي دموؼم
ضؿلي دیٍې 
ضلؿې اوږدوالی 

 ید

 موؼم ـپږضلؿي 31

 

3 3
.a 2

2
A  

2 3.a   aؼم دمو
دیٍې ـپږضؿلي 

ضلؿې اوږدوالی 
 ید

 موؼم اتي ضلؿي 32

 

2(1 2) 2a    a  دیٍې ضلؿې
 یاوږدوالی د

 موؼم څٍضلؿي 33

 

2
2.n.sin( )

2

R
nA




 

 یا

. 2

4.tan( / )

n a

n
 

 P=a.n 

( 3)

2

sn

n n



 

a  اوn  پي تعتیب
ؽعى دموؼم 

څٍضلؿي دیٍې 
ضلؿې اوږدوالی 
اوداضلاؾٍـمیعپي 

 ګٍتي کٍي.
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 تعموځ اړیکې :دځیوٍموؼمٍذؼمٍهٍ

 تعموځ اړیکې کػتلای ـٍ.موؼمًٍوطؽي ذؼمٍهٍپي لاهطې ذطول کې دځیوٍدری اړصیغو 

 مش ـکل هٍم ګڼي

 )وذي(

 ر 
 
 صط ؽٍهيا

 الع  
 
 ؽٍهي ا

دمساظي دایعې 

 ـؿاع

 زدم مؼازت دمسیعي دایعې ـؿاع

 څلٍرمضیغىي موؼم 1

 

4 4 6 
6

12

a
r  

 
a  یٍى ضلؽ دى 

6

4

a
R  

3. 2A a 2
. 3

12
V a 

موؼمي ـپږمضیغى  2

 (معبؽ مکؿب)

 

6 8 12 

2

a
r  3

2

a
R  

6. 2A a 3V a 

تي مضیغى يموؼم 3
 
 ا

 

8 6 12 
6

7

a
r 

 

2

2

a
R  

2. 3. 2A a
 

2
. 3

3
V a 

موؼم دولػ  4

 مضیغى

 

12 20 30 
10(25 11 5)

2

a
r




 

3
(1 5)

4

a
R  

 

3 25 10 5. 2A a 
 

15 7 5
. 3

4
V a




 

 مضیغىموؼم ـل  5

 

20 12 30 
2

(3 5)
12

a
r  

 

2(5 5)
4

a
R  

 

 

5 3. 2A a
 

5(3 5)
3

12
V a



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 : لوډى پیژهطهي دلیکٍال

 : ؾبطالغیاث دهیکي هٍم   ـٌیط اؽطالله قطیكيدپلارهٍم :    هؿمت الله پټاهغی هٍم اوتضلف : 

 زوکړى :

باد ولؼػٍالی دـػویغ دوردگػٍ ېم ( کال کػ۱۹۸۸/ش ه۱۳۶۷پي)  هؿمت الله پټاهغی 
 
 دپټػاهضیلٍ ې در  د ولایػت دؽػیطا

 زیږدلی دی .کې  ۍپي یٍى درهي اودیوطارى کٍره ېک يپي کل

 : ې زدى کړ 

 ػپږم ټػٍل  ېیػػػ ې زدکػړ  ۍړهٍمل باد ولؼػٍالی  ې پػٍر  يتعـ
 
پػي لػٍمړهۍ ښػٍوهځی کػې  ېدؽػؿطیػػدوردګػٍ  ولایػت دؽػیطا

 . يد ې تعؽعى کړ 

  باد ولؼٍالی یػػې  ې زدى کړ  ياوجاهٍ ۍموځو
 
پي ؾالي  ې( تکېضدزضعت صالطبن ولیط )ر ًم دوردګٍ ولایت ؽیطا

 . فارغ ـٍ (اول هٍمعى)( کال کې پي اؾلی درذي ش ه ۱۳۸۶څضي پي)  ېلیؼ ې اولي هٍمٍړ  ې لیؼي کې تعؽعى کړ 

 زمػػٍیو
 
کٍػػال تػي بعیػػالی  ۍؾلٍمٍپػػًٍوځ يوروؽػتي دًػػعات پًٍوتػٍن دالتكػػاداومطیعیت ېدکاهکٍرلػي ا ـػٍ ،اګعڇػػې ی

ه ش( ۱۳۹۱مػػٍړې پػػًٍوځۍ څضػػي پػػي )یػػػػې پػػي دې تسكػػیلي دورى کػػې دځیوٍؽػػتٍهغولي املػػي ځوػػډراغی صٍلػػي هٍ
 کال کې پي پٍرى بعیالیتٍب ؽعى فارغ التسكیل ـٍ.

  رتتدػا دمػطیعیت اوه ش( کال کې ۱۳۹۲پي ) ي هؿمت الله پټاهغ (Business Administration)    څاهګػيپػي 
اوقػوایؿٍلي  ئ لضٍادافغاهؼػتان دؽػٍداګع  (Hones Foundation)دًػاهػ بویػاد ًیػٍاددوؽػت د يکې دذعموػ

پږمیاـتویٍؾملي اوهؼعي زدى کړو وروؽتي تكطیق هاميڅضي  ېصٍه  دى. ې لاس تي راوړ  تعـ

  ( کػػال کػػې ۱۳۸۸هؿمػػت الله پټػػاهغي پػػي )لػػي کػػٍرس څضػػي اؽػػلامي مؿػػارؼدذمؿیػػت اقػػلاح افغاهؼػػتان ده ش 
 تكطیق هامي تعلاؽي کړی دى.ًم 

 
 
 : ېاولیکو جارا

 ( .ٍمتعیک مفاًیم اوفٍرمٍلٍهي )ًمطا اجعذی .1
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